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AD IO. BELLAIVM CARDk 
nalem Petri Montaurei 
PRiEE ATIO, 

nuootorrr rryjo • > . ninrft;nr. . r nofur 3 

Vm ad infitam mihi magno natur$ 

I erga me beneficio incredibilem di- 
fcendi cupiditatem, illud quoqv iu-t 

[dicium progrediente fenum aetatq 

ftudioque confirmatum acccfliflet,nihil effe tam 
uchementcr homini expetendum, quam rerum, 
maximarum perceptam habere naturam, feci no 
inuitus adhuc,ut quo uocaret illa, eo me deduci 
facile paterer: in iaq; uitae curriculum immitti, 
quod & dignitati hominis conuenicntiffimu,8c 
natura: praeterea mea: accommodatum eflet. hui- 
ius uero confihj tantum abefle uideo ut me pceni 
tere coeperit,ut maiores etiam quotidie ubcrio- 
-rcfquc frudus mihi non contingere tantum ipfe 
fcntiam,fcd & deinceps multo praedatiores per- 
ceptum iri certo fperem. Nam quanto in altum 
longius cuehimur, tanto labore minui magis,qui 
maximus in cuiufque rei principiis folct effe, ani- 
mi uero uolupiate nulla alia re tantu,qua difcedo 
ali augeriquccognofcimus.Is autem meus infir 
fcipiedo uitae genere fenfus cum uniuerf^ philo- 
fophifjftudium mihi proponeret amplededum, 
fimulanimo fubiiciebat illud,nihil in ea re ma- 
gnopere profici pofTc, nifi quis ueterum philofo- 
phorum ucftigiafumma diligentia perfequutus* 
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eandem quam ipfi, uiam inflitiflet. Itaq^ nihil,ut - 
hoc quidem loco dicam de noftris exteraru phi- 
lofophia partium (ludiis,ad mathematicam co- 
gnitionem animum applicans,in cum me locum 
fenhm abdudum diucrtifle intelligo, unde fufcc 
pti primum inftitutiquc illius itineris recorda- 
tio propemodum effluxerit : neque id uero repu- 
gnante me ad modum. Quid enim c(l,cum ex ea 
philofophi? parte,qgae omnis eft in agendi ratio- 
nibus occupata,tantum praeceptorum acceperis, 
quatumad unius hominis rejquepriuat? cuiufq; 
fu^ asionem attinetyunde maior animum tieri 
cupiditate flagrantiflimu permulcere pofflt oble 
datio,quam qua: ueri cognitionem fubfcqui fo^ 
let.Nam illa quidem (ludia ciuilisdifciplin^qu? 
publicis rebus confilio adminiftrandis idonea to- 
tius hominum uit? multo pr^ftantifflmas adio- 
nes ex redo rationis prteferipto moderari debue- 
rant,plane refrixerunt: tanta profedo perturba- 
tione rerum omnium,ut cuius (cienti? ratio cla- 
uum aliquando in rcrumpub.gubcrnatione ma 
gna cum fua laude, hominuuero longe maxima 
felicitate,curfuquc profpero tenuerit, eidem nuc 
V(it uix aliquid rclidti in lcntina loci. Tertia qua- 
tiam fupercratilla philofophadi exercitatio, quee 
naturam rerum pcrfequcns,ut eft omnium inge- 
niorum cognitione digrtifflma,ita propter mul- 
tiplices ipfius materia’ formas & motus incoftan 
ytes,acutum quoddam habet &c fubtiledilputan- 
b •* di 
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digcnus,fedobfcurum tamc, adeocjucrcpugnan 
tcs inter fe fummorum philofophorum fcnten- 
,tias,ut uerifimilia tantum,non etiam uera doce- 
re uideri poflit. Vna ergo eft mathematicam re- •• 
rum tra<ftatio,quae conftantibus neccflariiTquc 
dudfca principiis, uias quoque confimilcs perfe- 
<cuta,co nos progredientes manu nelud aucir, 
rubiueritatisiplius cubilia,quae quidem metibus 
•humanis fuaipfarum ui facultatcq; cerni queat, 
explicet intucnda.Quid autem eft,quod hac una 
re praeftantius magnificentiufquc dici poftit? An 
quid erit aliud, quod cuiquam anteuertend ii ui- 
deri qucattTibi certe non arbitror,Bcllai amplif- 
fime,cui neque ad acumen ingenij do&rin? cul- 
tum, neque ad do&rinam iudicijuim deefle in- 
telligo. Quae cum itafint in te illuftria,ut fortu- 
nae tu?, illius quidem per fe {plcndid?,luminibus 
ego unus omnium minime blandus fortun? ad- 
mirator offecifte putcm,tibi homini grauiflimo, 
idoncoquc uifo de tota noftra ratione iudiciique 
fenfu perferibam paulo libcriusrfi forte plus au- 
thoritatis ex perfon? tu? dignitate noftra habitu 
racftoratiojiit fane habitura eft,adiuuentutcm 
in eum ftudioru curfum,qucm ualdc uolumus, 
induccndam.Verum cnim,ut ipfe tccum,hoccft 
cum homine intelligente loquar, iampridem er- 
rabunde de uia defleximus: ueteremque illam di- 
fccndiconfuetudincmpr?ftudiis quibufdam no 
uis amifimus. Hic di plurima qu? rede dici pof- 
• a iij 
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fint, omittenda ducam, unum illuti quidem certe 
nunc maxime mihidicedum cft,illiusperturba- 
tionis,de qua paulo ante diximus,ea cflc caufam, 
& potiffima quidem, quod totius inftitutionis, 

S uam a pueris mufriu ueteres illi ueritatis magi- 
ri uocarefolitifunt,prifds quondam te feculis 
tantopere conferuatq,ca eft,hac quidem artate, 
pcruerfitas,ut quodprimum potifhmumque ftu 
diorum effc debuerat, perexignii quidem omni- 
no locum apud nos,plurimorum autem homi- 
num iudiciis nullam etiam dignitatis aeftimatio- 
nifquc partem mereatur aut obtineat.Quid ergo 
eft?dicat aliquis, quid habes quod reprehendas? 
Egouero permulta, pene dixi omnia, ut iam in- 
dubitater illud affirmare poffim,tum demii opti- 
me rebus hominum conlultu iri,cum illud poe- 
tarum Ssfcor <ir€s7tf}>o» ipfiinfuasa&iones tranftule 
rint: quodque primum ducunt,poftrcmu habue- 
runt, & quod poftremo,aut,ut ucrius dicam,nul- 
lo loco ipfis cft,fi primum cxiftimaucrunt. Nunc 
unius artis, uixdumetia artis prarfidiis opibufq; 
immodicis tam flagitiofexircuucnti tatis clamo- 
ribus obtundimur,ut naturae uox ad fcientiae cu- 
piditatem inuitantis, ne exaudiri quidem ulla 
ratione queat.Quae fi loco fuo cotenta non fe co- 
mouiflctjdiiudicandiTque hominum litibus oc- 
cupata munus alienum aut nuquam appetiiflet* 
autccrte non impediiflet, minus profetto habe- 
remus quod doledum uideretur ; eft enim &iu- 
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didis accommodata:iudicia porro ipfa difccpta- 
tionibus rerum controucrfaru,quibus carere nui 
lo modo pofrumus,perncceflaria.Ncquc fane cft 
in ea re quod reprehedi iure poflit,fi quis morem 
maiorum in illa confcqucda retineat, utphilofo- 
phiar totius inftitutis abunde fuppeditatis, hanc 
iplam illius quidem imitatione quanda & quali 
Ibbolem aggrediatur difccrc,cum intellexerit id 
quod in genere fcietiarum eft pcrpctuum,ut aliis 
alia: fubfint,idcm ipfumhic quoque ficri,utiu- 
rifperitia philofophi? parte illam, quq eft de mo- 
ribus tum fingulorum tum uniucrforu, taquam 
architc<ftam agnofeat &. obferuet. Sed hic tota 
cotrouerforum ratio iudidorum illius partis cft 
iuftitig,qui tantum continet.Nam 

de altera illa qui multo eft & digni tatepriftan- 
tior & utilitate in omnem uit? locictatem ube- 
rior, qui primia rccfte fa<ftis,pcenafquc (celeri- 
bus pro rata cuiufque rei perfon^q; portione di- 
ftribuens,duo uincula rcrumpub.firmiftima co- 
ple<ftitur,aut omnino de iuftiipfiusuiatquc na- 
tura, ne litcram quidem: Te tamen ueram philo- 
fophiam profiteri rcrumq; maximam guberna- 
tioni unam idoneam priaicans,illam ipfamphi 
lofophiam,cum omnium artium parentcm,tum 
ucro erga fcbcncficcnti (sima magiftramque ui- 
t$ccrtiflimam ludens, dignitatis inuadit poflefi- 
lione alien?:ncquc fe animaduertit (ne quid iple 
criminofius dicam)alienum appetentem contra 
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fua ipfius, quid autem dico fua? imo magis cotra 
rationis uniuerf? decreta, cuique fuu minime tri 
buere: quamque matris locouereri debuerat ab 
ipfa genita & cducata,undc fuum aliquem in rc- 
pub.locum ut tenere poffet, habuerat, quod in pa 
rentcsimpij filij folcnt,ipfi quafifeneCtutc defi- 
pienti, ut bonorum fuorum adminiftrationi iti— 
terdiceretur,efiiccrc.Na ii nihil aliud eilet, quis 
quarfo remigem in naui ferat gubernatoris mu- 
nus arrogatcr affectantem? lam uero ut a primis 
ordiamur, hxc totas urbes fuis facris initiorum- 

3 uc pcrtraCtationi cofecratas habcf.adquas un- 
ique concurfus puerorum iuuenumq; fiant, no 
tam difcendi,quainamagiftrisdifccdcndi cupi- 
dorum: fic xtas maxime imbecilla, fuique impo- 
tcns,cffrcnis,incuftodita,fuo unius impetu feren 
dapcrmittitur,quam unam alieno paretem im- 
pcrio,authoritatc bonorum nixam,infoletix,le- 
uitati,audaci?,uoluptati frenum ceteris etia ani- 
morum motibus modum imponendum effe ma 
xime doceri oportuit: hifquc uocibus aflidue au- 
res illius pcrlonare,ut concurfantes immcnfiquc 
cupiditatum xflus, quibus xtas illaplurimu na- 
ta eft commoucri,rcprimeretur. At enim qui rc- 
Ctc prxcipiat,doccantqj proflo funt,fimoaoeos 
audire in animum induxerint.Crcdo fanc,quod 
ad illorum artem attinet, ut eft captus horum ho 
minum & temporum,non indiligenter expone- 
re teftameta, fubftitutiones, obhgationes, ftipu- 
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lationes. Sed quid haec ad mores informados? Ita: 
fit ut alij ne audiantur quidem, propter abhorren 
tem ab illis fludiis multorum ingeniorum natu- 
ram: alij quauis ftudiofe foleant audiri , tame uel 
reiipfius per fc aeftuof^ traditione perplcxa,uci 
docendi imperitia pracpcditi,nihilo dodtiores a- 
mittant auditores, qua acceperint. Ex quo illud 
malum interea fcqui omnino ncceflccflin iuue- 
num animis, cum uoluptates ex do&rina inftitu 
tioneque liberales ipfi non habeant,ut confe&an 
dis alienis llliberalibiifq; totos fefe dedant: pror- 
fus enim eos aliquid agere quictemquc contem-. 
nere,necefle eft. Pauci quidaexillo funtgenere, 
qui glori£,ncfcio cuius, utilitatiTque expcdlatio- 
nedeliniti,etotoftudiorum Tuorum quinquen-? 
nio Trusus tenues illos quidem & auftcros,fcd 
quqfitos tamen colligant. Praeclara uero res,ho- 
minem natura quideipfum Tua nullius uirtutis, 
uitiiuc pr^fcntiahabituuc fretum,ucrum facul- 
tatibus nudis in utrauis partem ferentibus, prse- 
ditum,magis tamen improbadoru exemplorum 
multitudine, opinionumque peruerfitate depra- 
uatum:cum opes,honorcs,diuitias praecipue du- 
xerit expetendas, ad alendum morbum ex con- 
tagione contra&um. artem etiam per omne uit£ 
tempus exerccdam adhibere: cuius tota ratio di- 
fputandi fit de meo & tuo:dcquc iis rebus & mo- 
dis, quibus quod meum cft,tuum effici poffit.Ad 
quam quidem difciplinanimis multos docilio- 
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res recidi fcimus,quam focietati hominu condu- 
cat tranquille conftanterque moderandq. Itacre 
do prifeos illos non tam antiquitate quam digni 
tate memorabiles uiros,domi fonTq; in fuaque- 
que ciuitate rerum geftarum gloria proflantes, li 
beros fuos ad maiorum imitatione inflituiffc: ac 
non potius Athenas, Rhodum,Mafliliam,& quo 
non? ad cultum ingenij capcfTcndum , mercatu- 
ramque artium optimarum dimififle. Vnde phi 
lofopnio pr^ceptis inflru£li,cum fc ipfi regere di- 
diciirent,agcndiTque rebus adhiberentur, non ex 
artis illius iormulis,fed cx iuflitio fcitis immuta- 
bilibus hominum coctus, & quidem uolcntiu,re- 
gendos acciperent. Age modo,hunc ipfum horni 
nem ex hac noflra exercitatione, tali cultu edu- 
cationeque in forum ex umbra tanqua in aciem 
producamusrutfludij fui ratione &c ufum alique 
nobis tandem explicct.Ibi ucro quanta pruden- 
tia,grauitate,conflantia,probitate fe gerat, dice- 
re meu non efl.Vos quxfo dicite Picrides, & qui- 
dem hominibus ignaris: nobis enim nihil atti- 
net, quos plura fcircnecefle cfl,quam referreiu- 
uct.hoctatum dicam, cum fe exiflimcnt parum 
in ea arte profedluros, nifi toti fint in illius cogni 
tionc per omnem uito curfum occupati,tantiim- 
que iibi periifTe temporis,quantu aliis fludiis ac- 
cefTant,nomines ignorantes quantu cuique fcie- 
ti? temporis fit tribuedum, nimis magnam mer- 
ccdemilatuut, fi proflanuflimarum rerum, offi- 
v* cij 
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cij dico munerifq; fui ignoratione, hxc una for* 
tuitarum rcru cognitio difeeptatrix fibi ipfis eo- 
paranda uideatur: neque uerointelligunt rei per 
feinfinit? finem nullu reperiri poifc. Verum ipfc 
me longius feribendo proueiftum in offenfiones 
multorum incurrilTc uidco,quod equidem nol- 
lem:fed cum nulla remediatam faciat dolorem 
quam que funt falutaria,fi quid eft quod fanari 
po(Tit,plus apud me ualcre debere nonnullorum 
ialutem quam plurimorum indignatione ex re- 
mediorum acerbitate colle&a femperexiftima- 
ui.Quod cu optimis quibufquc uiris,quales iam 
bene multos hic nofter ordo recipit,probatu iri 
certo fciam,de ceteris minus eft mihi laborandum 
Atque haud fcio an qu^ auditu nunc quidc gra- 
uia accrbaque uideatur, ipfis in experiundo fua- 
uiflima futura fint : ut longior oratio corpproba- 
d$ rationis huius caufadefcnfioquenullarcqui- 
ratur alia,nifi qua rei ipfius intellcd? perceptio 
attulcrit.Nequequenquam accepimus aut uidb- 
mus,qui,cum utraque feientiam tcnuiifet,non 
utraque adamaret: alteram uefo nobifeum ctia 
admirationi maxim? fummbqucftudio non ha- 
buiflet.Porro alterius expertem Sc ignarum, de 
utraque iudicium fuum efleuellciniurium eft. 
Pr^terca fuit ea profecto fcmper grauiflimorum 
cruditiftimorumque hominum omnibus feculis 
de tota uit£ ratione confcnfio, cum expetendaru 
irerum tria fumma genera reperircrar,ut bono- 
rnjj b ij 
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rum animi prima potiffiimaq; effiet dignatiorcar- 
tcrorum autem,ut quaque proxime nos attinge- 
rent. Ex quo illud efficeretur neceffario,fcicntia- 
rumquoquequar bonorum adipifcedorum uias 
perfequerentur & traderent, eandem effc debere 
rationcm:ut cuiufque rei prqftantiflima uis effiet, 
ita fcicnti?,cui res ea fubiiceretur,illi plurimum 
& teporis & induftri? noftr? deberetur. Ad qua 
fanc normam fi (ludia noftrorum hominum ab 
ipfis exigerentur, & firmior animorum tranquil 
litas, & uero maior ex ipfis in repub. effiet utilitas: 
ciufquc mali,cuius mole propemodum obruti le 
uationem aliquam iampridem expofeimus, me- 
dicinam non leucm haberemus: cum non effient 
qui litigioforum hominum audaciam,flagitium, 
furorem inconfultis fuis confiliis adiuuantcs,aut 
potius ipfos inter fefc miferrimo concertationu 
genere committentes, alienis incomodis ad fuas 
utilitates jjer iuftiti? conferuand? fpeciem abuti 
uefiet: quodque rerum omnium pr^cipuum cfl, 
illud boni pr^terca confequeretur, ut improbitas 
uictuti fuo loco dignitatique rcftituc? in reru ad- 
miniftrarione facile coccderet.hoc enim munus 
effie philofophie unius maxime proprium , huma 
.narum rerum artem moderandaru diuinarum- 
que feientiam tradere quis non uidet? qui modo 
rem ullam unqua mentis acie pcrceperit?Nc for- 
te homines rerum omnium imperiti criminetur 
eam otij tantum effe, no item negotij. Cuius qui- 
[i cl * "* acm 
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dem calumni? perfacilis effet mihi quoque refel- 
lend? ratio,nifi rem huius loci, aut operis no cfle 
intclligcrcm:ipfam tamen edam feripris grauilfi 
mis cuiufquc artatis hominu prudentilTimoruin 
agitata,tum uero unius Iacobi Sadoleti uiri prae- 
ftantiflimi do&iflirmque libello percleganti,ab 
co perferipto tanta diligentia & crudidonc,uc 
maiore fer ibi pofTe non cxillimcm. Quod fi exe- 
plis agedum dfet,nonnc permultos omnibus hi- 
flori? monimentis celebratos accepimus, qui ftu 
dia dodlrin? ad rcrumpub. moderationem con- 
ferentcs,ciuitatum fuarum ftatum ab initio con- 
flituerinr, cbferuaucrint, perditumque rdlitue- 
rint, tanta omniu gentium admirationc,utfum- 
mis etiam honoribus deferendis magnitudinem 
meritorum alTcqui fe nullo modo poffc fateren- 
tur? Quid enim?(ut uctera omittamus) nuquid 
unquam grauifiimum fan&ilfimumq; illud ue- 1 
flrum cardinalium collegium poenituit, quantu 
dignitatis ornamentique ex duorum hominum 
fludiis,uirtute prudentiaque perccpilTet, Gafpa- 
risContareni,8c huius ipnus,de quo modo dixi, 
Sadoled?Quoru ille per omnes pene gradus ho- 
norum in modcratifhma floretilfimaque Vene- 
torum repub.pcruagatus,fuis ciuibusita fcpro- 
bauit,utpr?fentem colerent & admiraretur: ab- 
fentem etiam propter lingularis uirtutis memo- 
riam permanentem requirerent, uobifque ipfis, 
quiabsfc ciucm totius duitatis optimum nihil 
in “ b iij 
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tale ambientem aut omnino cogitantem abdu- 
xilfetis,pcne inuiderent.Et fane fuit ille uir omni 
laude cumulatus, tum propter excellente do&ri- 
nam, tum etiam probitatem & prudentiam mul 
tarum gentium imperio dignilumus:hic ucro al 
ter magis cft otio dcle&atus , no illo quidc inani, 
fed fru&uofo in omnem pofteritate & litcrato. 
Quid de Petro Bembo & Nicolao Ridolfouiris 
certe in omni uirtutum genere maximis dicam? 
Libetius autem in commemoratione mortuoru 
noftra uerfatur oratio,ne quid aflentationi uiuo- 
rum tribuifle iudicetur,fi eoru qui nunc funt, lau 
dationes attingeret. Hi quidc in philofophi? finu 
ftatimapueris educati tales adrempub.cum ac- 
cefliflcnt, utilitates ex fc permagnas uniuerfo qui 
dem hominu generi maximc,libi ucro iplis im- 
mortalitatem praeterea glori? copararunt. Quo- 
rum fi qui ftudia imitatione cofcquuti erunt,qui 
fieri potcft,ut refpub.non maximam fu? dignita- 
tis recipiend? fpem in illorum prudentia & mo- 
deratione fibi repofitam arbitretur? Ac profedto 
fuit tempus illud fane mihipcriucudum,cufpes 
elTct melius fore, propter alacritate animoru in 
id ftadium fefc decfcntiu, quod eft ad ueram glo- 
riam expeditifiimum rnifi permultorum ftudia 
cogitationefquc in alia traduxiflet fua ipforu eri 
du litas, nefeio cuius hominis uanitati alTenticn- 
tium.Itanc uero?quo qu?que uox proferetur ab^- 
furdior co facilius in animis nollris uiam ad per- 

fuadendum 
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fuadcndum inucniet? Ergo repertus cft,fi diis pia 
cet,qui cum bellum nefarium omnibus bonis ar- 
tibus indixi flet, & fapienti? frudtu iam plane ma 
xima bonorum omnium gratulatione renafeen- 
tis-nobis inuideret, Luteti? in luce atque oculis 
no Galli? modo , fed totius Europ? caftra figeret 
ignoranti?: & uniuerf? philofophi? uit?q; adeo e 
philofophia conftituend? authore Ariftotcle op- 
pugnatum palam etiam accederet, nihil in diale- 
tticis,nihil in phyficis,nihil ufquam ueri uidifle 
aut tradidifle argueret . Audax negotium dice- 
rem & impudens, nifluerborum omniu acerbi- 
tatem rei ipfius per fe inaudit? neque tam audien 
d? indignitas ipfa fupcrarct. O imperitos maio- 
res noftros,qu i nunquam quiuerutiftud animo 
intclligcre ! Quid cfl: quod profc<5tum cfle dicam 
recenti fophiftarum clade , atque cxilio,fi fophi- 
ftas alios afcifcimus?Quafi uero non iam mifer- 
rimam rerum omnium ignorationem deprcce- 
mur,fed mutationem tantum in ipfis ignoranti? 
magiftris expetamus. At certe totum illud ciuf- 
modi cft,ut cenforia magis animaduerfione,qua 
cuiufquam omnino contra difputantcs oratione 
reprimendum fit.Ncque uero de hac ipfa re uer- 
bum ullu fa&urus eram, fi moderatius infanien- 
dum fibi putaflet: fuaque ipfe contentus iuuentu 
tis credul? & rcru imperit? non augeret ignauia: 
nam de ipfo quidem ieuior omnino ia&ura fue- 
rat. Impune cfle cuique debet periculo fuoinfa- 
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nire: feci cum ad aliorum perniciem morbus ani- 
mi conuertitur,id uero ferendu no eft. Huic cer- 
te malo nifi maturis confiliis obuiam eatur, & au 
daciffimos impetus diligentia continuerit magi- 
ftratuum,nepr?clara illa ftudiorum nobis pro- 
mifla compendia permagno conftitcrint iuuen- 
tuti:cum grauiffima mercede totius temporis ia- 
dura didicerit nihil e nouis illis,fed non fatis eru 
ditis magiftris,intcrea nifi arrogantis cuiufda & 
confidentis ignorantia: ignaui^que pr^cepta di- 
dicifTe.Sed de hac re tota fatis hadenus: alias for- 
tafle pluribus,!! commodum erit.Niic aute quod 
eft huius potiffimu loci & inftituti perfequamur. 
Cum itaque, ut ante didum eft,mathematica co 
gnitionem uniuerfam iam tum a prima iuuentu 
te uehementer amplexatus cflcm,& f?pius iplc 
per me Euclidis elementa reuoluerem, in ceteris 
quidem libris modicus fane labor mihi fuit: ubi 
uero decimum huc multorum opinione perob- 
fcurum attigiflcm,ca certe opinio non mediocri 
mihi ejuoque fraudi fuit, cum no arbitrarcr,qui 
locusaplerifquc propter fufpedam ipfius diffi- 
cultatem pr^tcriri folitus eftet,mihi no perituru, 
quicquidin co laboris impendiffem. Itaque plu- 
rima extrinfecus adiumenta mihi ipfe excogitas, 
iterum atque iterum repetita diligenti ledionc, 
cum nihilo minor maneret rei ipfius obfcuritas, 
ccepi cogitare unu Euclidem in primis libris fibi 
ipfiad iplorum intelligetiam fufficeremcq; fieri 

pofle 
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poffc, ut fuum in docendo modu atque ordinem 
repudians, hic alienum quendam & nouum adhi 
bcret.Vtqi uia fimpliciori cum rem aggredi cce- 
piflem,fola librorum procedentium lpfius Eucli- 
dis ope, &uocumfimpliciu qux funt huic libro 
maxime proprio, intelligentia, omnia uifa funt 
quam antea illullriora multo atque clariorarEu- 
clidcmque fui ubiquefimilem hoc quoque libro 
ut olim cogitatione prcceperam, nullius omni- 
no rei externo indigentem,fc ipfo contentu: rem 
illam quidem paulominus inuulgatam,fcd alia 
ratione nulla, neq; alia uia,quam fua & familiari 
tradere plane uidi: haec uero cfl,ut a rebus cogni- 
tis ad ignotas fenhm progrediesex prioribus re- 
rum fiibfcquentium comprobet intclligcnriam, 
& ueritatem.Qu.ccum pcrfpiccrem,in caqucre 
fepenumero ucrfatus,magnaque animi intetio- 
ne&ftudiofipgulasquafqueres inter fcconuc- 
nirc, nihil collidere intclligerem,nullam moram 
ftudiis hominum putaui, quantum per me effici 
pofTet,diutius afferenda, quin laboribus noftris 
anirmque exercitationibus fruerentur. Cumque 
ex maiorum lucubrationibus, quo pofleritatem 
iuuaremus,aliquiduidcrcmurc6fcquuti,&: qui- 
bus omnia deberemus nihil eflet quod poli mor- 
tem hominibus bene meritis gratius per nos re- 
ferri poffe uideretur,quamli quorum induftria 
experti uehemeter admiramur &fufpicimus,co- 
tum etiam humanitatis exemplum lludiumquc 
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poflcritatis adiuuand? uellcmus imitari, coepi co 
filium rei totius illuflrandse. Itaque Grarcorum 
dcmonflrationcs intcrpretado confcquutus, fi- 
ue fuerint ili? Euclidis lingulorumuc gcomctra- 
rum,c]uorum fymbolis hoc totum cffc opus ablo- 
lutum,fiue »* -tR olc>m auy»<n2r,ubi prcffius fubti- 
hufquecompofit?uidcbatur,fufiorc quodafcri- 
bedi genere itapatcfccifle meputo,utlcdtorin6 
dormitanti, fcd attento nihil dcefiepoflit adrcru 
intclligctiam: obitcrquc uiam & rationem refol- 
uendi in primis theorema exemplorum copia no 
tauimus.Scd quo res adhuc multis incognita co- 
mcndcturubcrius,placuit nonnulla exueterum 
libris,Procli in primis, arbitratu quidem noftro 
fu mpta, Latinis literis illuftrata proponcrc.qui- 
bus initiis mathematica ducta cognitio, quam al 
tum ediderit rerum maximaru faftigium:ut qua 
incredibilem ex fe utilitate feculis prioribus attu 
Ierit, eandem quoque fibi de ipfa polliceantur ho 
mincs,fi modo penitius ca ftudia infpexcrint:ne- 
quc,quod adhuc fadtum cft,in primo liminis adi 
tu,uixdum quinque fcx^cpamis (totidem enim 
libris uulgo contenti funt)in ca re progrcfli,rcfli- 
terint.Illud itaque feiendum efl,quodfinitum & 
infinitum dicitur,principiafumma effe mathe- 
maticarum fpccicrum omnium. Nam ea princi*- 
pia inter fc aliter atque aliter copulata, futticiunt 
ad generandam eam uarictate,qua:in rebus ipfis 
cernitur .Inde fit ut ipfarum proportiones in infit- 
j , nitum 
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nitum cxcrefcant:quas tamen ipfas finiri etiam 
ncccfTc eft,ob eam laltc caufam,quia finiti quoq; 
naturam in ipfis exiftentem continent. Primum 
enim in arithmeticis, fi ab unitate coeperis pro- 
grcdicndo,reperics mundos in infinitum augeri: 
neque unquam excrcfcendi finem, tibi quielcant 
ipfi,fieripoffe,ut cum eo perueneris, ccffandum 
in illo numerorum audu tibi prorfus intclligas. 
Queeunque porro numerum effeceris,illumo- 
mnino finitu effe ncceflc cll.Dcinde in ipfis quo- 
que magnitudinibus idem apparet, ut in infinitu 
diuifio illarum fieri pollit.Ipl? ucro res ita diui- 
f?,omnino(&: quod dicitur)adtu ipfo finit? funt: ' 
ut cum diuiditur aliquod totu in partes luas un- 
de compomtur,neceffe eft ipfas partes qux ex di- 
uifione procedunt, effe finitas : nam nili finit? cf- 
fent,nc partes quidem ipf? elTe pollent. Prxtcrea 
fi nihil elfct infinitum , illa duo perabfurde cofc- 
querentur,& ut magnitudines omnes effent co- 
mcnfurabilcs, neque in ipfis quicquam incomen 
furabilcridedquc ne irrationale quidem. Hoc au- ; 
temeft, quo differunt ea, qux in geometria per- 
trahantur ab arithmeticis: fiquidem in illis fune 
quxdam irrationalia, de quibus hoc libro: in ari- 
thmeticis uero nihil irrationale,aut incommen- 
furabilc cognofcitur:funt enim omnes numeri 
commcnfurabilcs inter fc,ca faltem mefura,qu? 
minima eft in numcris,ncmpc unitate. Alterum 
quod perabfurde fequcretur,fi nihil effet infinitu 
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illud eft,quod ea uis &c facultas unitatis, ut cxfc 
numerorum fobolem infinita procreare queat, 
non exifteret: neque uero numeri proportiones 
omnes intra fc continerent, quas in rebus fingu- 
lis inefle pcrfpicimus,muldpliccs dico,fuperpar- 
ticulares & reliquas tales. Omnis enim numerus 
unitati comparatus ad ipfam unitate habet pro- 
portionem aliam, qua idem ipfe numerus ad aliu 
numerum comparatus. Similiter fi finitum nihil 
crit,commenfurabilitas & communio propor- 
tionum,fimilitudo & xqualitas fpccieru,c^tera- 
quchuiufmodi qua: melioris cuiufdamfunt ge- 
neris, in rebus difiinguendis nulla fint:qux tamc 
ipfa in mathematicis efle confpicimus.Ea uero fi 
non cffent,nc mathematica quidem ulla feientia 
fupcrdTet,cumnihil certo , conftanter fubtiliter 
ue diccrctur,quod cogitatione firma concipi pof 
fct.Quantum uero utilitatis ea feientia commu- 
ni hominum uitg &c focietati conferat, id quide 
nonadufusipfiusuitq neceflfarios refpicientc x- 
ftimarc conucnit:ita enim fieret ut cognitionem 
omnem & cotemplationcm rerum tanqua inu- 
tilem repudiaremus, quippe qux a rerum huma- 
narum neceflariafuppeditationefefc quam lon- 
giifimc folcat abducere, ne earum quidem rcru 
ullam omnino cognitionem aut curam appetes, 
quibus ufus uitq ncceflarius cotineri folct.Eft ue- 
ro mathematica feienti? fua certa, propriaque di 
gnitas & utilitas,illa quidem perfie xilinianda. 
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neque quicquam externum refpicicns,quo fe re- 
ferat,nullius omnino rei minifterio fuam utilita 
tem accommodas, neque uit? neccflitati fubfcr- 
uicns.Quin& liberales difciplinq a libertate di- • 
<ft$,fui nominis dignitatem fuftinere tueriue nui 
lo modo poffint,fi ad feruiendum ufibus necefla- 
riis rcuoccntur .Quod fi ulla ratione illud admit- 
tendum uidebitur,ut aliud quippiam extra fe fpe 
iftare debeat,cuius utibtatem confe&andam fibi 
putet,quid eft in omni rerum uniuerfitate fplen- 
didius & magis excellens, quam quod mathema 
tica fcientia uiam munire folet animis noftrisi 
eamque certiffimam ad rerum intelligibilium, 
omni materia folutarum cognitionem abfoluta? 

; Et quidem fi qua cft utilitas cxpctcda,illa eft pro- 
fe&o,quam ex fe pr^ftantiffimam & eximia pro- 
fert: nam & quali manu ducit ad res intelligibi- 
les percipiendas: &: quod eft in Tim^o feriptii di-- 
uinitus,illiusfcicti?cognitiouia quaedam eft ad 
plenam & integram mentis noftr? inftitutione: 
cuius rei ea certe caufa cft atque ratio, quod cade 
eft ipfi proportio ad cognitionem totius & pri- 
. mampliilofophiam,qux cft inftitutioni puerili 
aduirtutisipliusfummam & habitu. Haec enim 
efficit bonis & redtis moribus affiiefaciendos,ut 
animus puerilis ad uitam exuera uirtutc perfe- 
ctam adolefcat; illa uero animi noftri parte eam 
qux^jjf#/* dicitur ita fuis commoditatibus in- 
ftruit & cumula^ut multo paratior ad res exi- 
; c iij 
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mias infpicicdas & cognofccdas accedat. Ex quo 
Socratis ucriffimu illud mihi uidcri folet,oculu 
anim(,quem mente dicimus, ipfumquide {lu- 
diis &c cupiditatibus obtutuque rerum alienaru. 
exc?catum,& ucluti dcfofTum,fols fcietix ratio- 
ne diligentiaque recreatum cxcitari,& quodam 
ueluti collyrio perfanatum coualcfccre folcrc: ita 
fane,utrurfumad Ipcculationem iplius entis, ab 
imaginibufque perlpcdtis ad res iplas, quarum il- 
4 fuerat imagines, erigi: & tanquam ex caligino- 
fo fpccu in loeu illuftrillimu cdu£tus,illud lpfum 
lumen intclligibilc acie conflanti poflit intueri: 
omninoque carccrc quodam cgrcfTus, & rerum 
generabilium uinculisinconflantifquc materia: 
nodofa uarictatc tandem cxolutus,ad incorpo- 
ream & impartibilem fubllantiam attolli. Nam 
& pulchritudo & ordinis illius ratio, qui in ma- 
thematicis elucet difciplinis,ipfaque rerum ibi- 
dem perfpcdlarum certa conftantia,animum no 
flruin propius fiflunt ad intclligibilia,ipfa quoq; 
femper eodem modo fc habctia,pulchritudimq; 
diuine conucnicntiflima. Qux cum ita fint, ma- 
thcmaticafcientiacfh &ipfaquidcperfe &: fua- 
pte ui dignilTima,qux fludiofc colaturrncquc ta- 
men non plurimum momenti adeam uitamaf- 
fert,qux mentis unius maxime propria cfl & ac- 
commodata.Illud autem in hac re latis efl argu- 
menti fcictiam eam per fc fua iplius dignitate & 
xflimationc niti, ut clt quodam loco feriptum ab 
^ > Arillotclc, 
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Ari(lotele,qubd qui res illas exquiliucrunt,nullo 
pr?mio, magna diligentia ftudioque uehementi 
illud funtaffcquuti,ut paruo temporis interual? 
lo illa permagnum acciperet incremetura,cum 
ipfi exteris omnibus pofthabitis huic uni ftudio 
fe totctftradidiffcnt:atq-, hi maxime, qui diuinio- 
re natura prxditi,diuinitatc luis fadlis exprime- 
re, quoad licitum effer, claborauerunt.Itaquc uc- 
rimmu illud eft,fi qui funt,qui conteptui haben- 
dum hoc iludium cxiftiment,eosfineguflu effe 
fummarum,qux quidem iri homine libero con- 
ftantiq; exiftere poffunt,uoluptatu.Quid ergoi 
nunquid habet ea fcictia quod contemni debeat; 
ea re tantum quod nihil adiuuet comunis horni* 
num uitqncccffarias utilitates? Nullo certe mo r 
do:nam & extremi illius effedtus ubi fe cum ma* 
teria coniungcrc incipiunt,eb maxime tendunt, 
ut paulo poft di&uri fumus. Quin eo maiore di* 
gna res eff admiratione, quod citra ullius omni* 
no materi? contagionem fuuraipfa finem ineo* 
que fine fitum bonum perfequacur. Sc in fe ipfa 
conuerfa nihil fpe&ct externum: homines enim 
rerum ad ufum uit? neceffarium comparandam 
occupationibus uacui plane folutiq;,fefc ad frien 
jdurp fcientixquc adoptionem contulerunt: ne- 
que id tamen non refte, cum prima eunt rerum 
illarum effe dcbeat,quibus natura ipfa ad fui cdu 
cationem &c tuitione carere nullo modo poteft. 
Huic porro fi quado fatisfa6tu erit,hoc eff, fi nar 
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naturam ducem confequuti, cupiditatem haben 
di rerum ncccirariarum modo naturaque metiri 
uolucrimusjtu ucro illa nos cogitatio debet cxci- 
pere,rerum aneceflitate generationeque remo- 
tarum, &uerum ipfum proxime attingentium: 
quod cum acciderit, una quoque id quod in ani- 
ma noftra inchoatum & rude tuerat,intcgru ab- 
.foluitur & perpolitum.' Scienti? porro mathe--. 
matic?diuilioneeam attulcrut uctcrum pl?riq;, 
inter quos & Geminus,ut diceret aliam quidem 
circa res uerfari folo intclledu perccptilcs, aliam 
uero res fenfui fubic&as pcrtra&are.Res autem 
intelligibiles illas e(Tedixerunt,quaru intelligcn- 
tiam ipfeper fc animus abfque ulla rerum fenfi- 
lium participatione; feipfum ad contemplatione 
excitans perfequiturreuius generis duclunt pr?- 
cipu?potiflim?q* partes, arithmetica,& geome- 
ttiai alrcru uero genus quod rebus fenfilibusad- 
drdumiHiiretcomprehendit,aftrologiam,mafi 
cam, fupputatricem, mechanica, pei (pediuam, 
ancnfuratricem. Nam quod ad mftrucndas per- 
xmet acics^-miiniukuocant^iri pardbusr maihema 
tic? habendum nori arbitrat ur,quau is interdum 
ipfius auXiliisruti adiuuanque folcat,modo fup- 
putatriccihadhibcasiTit ip enumerandis copiis, 
modo &:ireenfuratricero>id eft,>i,A«W,ubi ciiui* 
dendaifbnr callrorum metatione campi fpatia & 
dimccjGda: inulto uero minus aut hiftoriam aut 
medendi artem dixeris par te.ullam efTc mathe- 
matica 
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matice, licet utraque ipfius ope interdum adiuue 
tur.Nam & hiftorie perferibende mathematica 
theoremata folerefcimus appingi,ubi tra&us fi- 
tufquc regionu , urbium magnitudines , diame- 
tros, ambitus colligere uolunt.Ipfi quidem medi 
ci qua multa in arte fua, quam elucidate tra&ane 
fidei mathematica: cognitionis fubfidio ? Nam 
quod ad aftrologiam pertinet, quanta eius ino- 
mnem medicine parte manare poflitutilitas,do- 
cent de ea re feripti biligenter Hippocratis libri: 
ceteri quoque omnes,qui modo de rempeftatum 
ratione locorumque fitu fibi feribendum puta- 
ucrut. Eadem quoque ratio erit eius, qui aciebus 
inftruedis operam accommodat : nam utetur &c 
ipfc mathematicis theorematibus: neq; tame c5- 
tinuo mathematici nomine perhibedus, licet ali- 
quando quam minimos cupiens in fpecieuideri 
iuos exercitus ad circuli figura condi tuat,caftro- 
rum ambitum nonnunquamin quadratum pen 
tagonum aut aliam multorum angulorum tor- 
mam,ubi quam maximos apparere cupit. Tales 
autem prime fpecies cum fint ipfius mathemati-. 
ce,geomctriarurfus diuiditur intra&atusduos/' 
alterum planorum, altcru folidorum : nam pun- 
<fiorum & linearum propria nulla omnino ars re 
periri poteft, cum nulla figiira pun&is aut lineis 
confiet, qux non fimulplana fit aut folida. Nihil 
enim aliud agit geometria ulla fui parte,quam ut 
plana & (olida c6ftituat:conftituta inter fc com- 
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paret aut diuidat.Hoc idem efficitur in arithme- 
tica : nam &: numeri diuidunturin lineares,pla- 
nos &folidos,quorum omnium fingulatimfua 
eft tra&atio. Nam & fpecies numeroruipl§ per 
fe ab unitate prodeuntes explicantur* & genera- 
tiones planorum, fimilium, inquam, & diflimi-a 
lium,& {olidorum etiam,qui tertia quadamul-» 
tiplicationc confici folent.Illa autem quam men 
furatricem dicimus, item alia quam lupputatri- 
ccm fiiperiorum fimilitudinem nonnullam refc 
rentcsjipf? tamen funt in eo diffimiles,quod non 
de numeris aut figuris intelledu folo comprchen 
fis inucftigant,fcd de fenfilibusrneque enim mu- 
nus menfuratricis efle pofueris,ut cylindrum aut 
conum mctiatur,fed rerum in materia demerfa- 
rum accruos tanquam conos,puteos autem ut cy 
lindros:fcd neque lineis quibufdam intclligibili- 
bus id aflcquitur,uerum fenfilibus,& ut exa&ifli 
mc,radiis folaribus:ruditer aute,per applicatio- 
nemamuflis linece,aut alterius rei non aiflimilis 
opcra,qu£ materia conftet.Quam uero diximus 
fupputatricem,ne ea quidem pafliones numero- 
rum ipfas per fe cofiderat,fed numeros rebus ma 
tcrialibusinuolutos: &diuidcndo quidem nihil 
ftatuitcffeminimum,quomodo neque arithme 
ticarquodtamcfpcdatad certum genus unum, 
ponit aliquid quod fit minimum:unus enim ali- 
quis homo eft illi pro menfura totius hominum 
multitudinis,ficut unitas quoque menfura com- 
munis 
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munis eft omnium numerorum ;Perfpc£fciua rur 
fus & mulica funt quadam ucluti partes,illa qui- 
dem geometri?,h^c aure arithmetic?.Nam per-: 
Ipe&iua uifu noftro ccu linea abutitur, & iis an- 
gulis qui ex radiis uiforiis conftituuntur: diuidi- 
turque in cam qu? proprio nomine dicitur per- 
lpe&iua,caufas explicas eorum, qua: aliter quam 
nnt, apparere folcnt,ob iplorum alios atque alios 
politus &diftantias: quales funt linea: parallclx 
concurrere uif?:reru quoque quadratarum figu 
r? circulari forma conlpcdb?. item in eam qux in 
uniuerfum fpecularis dici poteft,qux cuiulq; ge- 
neris radios fradtos liue flexos perfcrutatur,uifo 
rum feu imaginum cognitionem adiun&am ha- 
bes,fimul& illud afferes qui fieri poflit,uti quod 
confpicitur,amcenum fit uifu iucundumq-,, nul- 
la partium fuarum diferepantia aut deprauatio- 
nc corruptam imaginem propter interuallu auc 
eleuationem rciuif?, oculis fpecHtium exhibes. 
Mulicaucro confonantium numerorum ratio- : 
nes auribus acceptas cu indagalfet, canones fuos 
& fides ipfas ita lecandas oftcndit,utfacilcs ad co 
gnitionem noftram illqfonorum conuenientix 
fierent: cumque paflim ad fenfuum delegatione 
iudiciumq; diuerteret fermonem,Platoni dedit 
affirmanti eam eflc,qux menti aures ipfas pr?tu- 
•. liflc uifalit. Ad illas fuperiores accedit mechani- 
ca, pars & ipfa quadam exilles totius tra&ationis 
& cognitionis rerum fenlilium &. materi? con- 
Cii i d ij 
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iun&arum.Huius autem generis illa cft quae ope 
ra & machinas cuiufque modi efficit ad ufum to 
tius rei bellic$ neceflarium idoneas: qualia multa 
diuinouir ingenio Syracufius Archimedes exeo 
gitaflc feribitur & conftruxifle,uim permagnam 
& incredibilem habcntia,ipfis quoque Romanis 
Syracufas terra mariquc obfidetibus formidabi- 
lia: quorum tamen ipforu nihil apud Archime- 
dem tanti fuerat, ut magno fludio dignum arbi- 
traretur. uerum ficut Plutarchusin Marcello feri 
bit elegantiffime,j*a>Mt$/*f Tnul*aa{ imsrj mi^ya ri 
wAasw; ea tamen fucrut unius hominis ludicra,ut 
Romanorum uires toti pene terrarum orbi for- 
midabiles diutius eluferint,ncc ante urbis potiu- 
d? Marcello imperatori clariflimo fpes fadta fuc 
rit,quamex infidiis no&u,mcenibus per abfen- 
tiam Archimedis indefenfis fcalas admouerit.Fa 
bulofa haec profecto uideri poffint,li ad noflroru 
hominum ingenia,quac ulpiam funtnobiliffima, 
conferantur. Verum tame perinique faceremus, 
fi primum aliorum induflriam ex caeteroru me- 
tiri uellcmus ignauia:ut quod hi non poflint,nc 
illi quidem potuifTc uideantur.Dcinde qui fieri 
pofiit,quae pr^ftantiffimi quique, iidemque gra- 
uifiimi fcriptores,no Graeci tantum,qui luis am- 
bitiofius fauifle uideri poflmt,fcd ctia Latini,iiq; 
-Graecis hominibus Impius iniqui,M.Tullius,T.Li 
uius in unius hominis laudibus confenticntes ad 
<$lum extulerut,uthis fidem abrogemus? Quod 
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line authbritatc quidem ulla ad credendum ad- 
ducimur,funt in oculis manibufq; noftris Archi- 
medis ipfius opera, non illa quidem de machinis 
iplis aut operibus confcripta,nihil enim tale feri- 
ptione dignu magnopere indicauit, fed quae lon- 
ge maiora diuinioraque cenfenda fine, rerum il- 
larum uniuerfalia theoremata, qu? fi quis uia or- 
dineque aggreffiis erit, cum iifdem ucltigiis infti 
terit, quibus Archimedes & ucteres illi nobilefq; 
gcometr?,eodem quoque peruenturum fefe con 
fidat. Nobis quidem fi uita fuppetet, illud in pri- 
mis cur? futurum cft,quod adnuc fuit in hoc de- 
cimo Euclidis libro, ut difficillimi quique prifeo 
rum geometrarum libri certa fpc & fiducia intel 
ligedi legi poflintabiis,quimodoftudiorufuo- 
rum rationem ad ueterum normam exigere, or- 
dinemque ccrtiffimum difeendi magiftrum con 
feruarc uolct.Ordincm autem ipfum fi quis ob- 
feruauerit, nihil pr?tcrea putet cfle , quod fihi de- 
efle poifit. Sed iam ad infti tutu ut reuertamur,ad 
eas artes quas ante memorauimus accedit & illa, 
qu? rebus ex fefe immobilibus motum attribuit, 
nuc per quafdam afperationcs, quemadmodum 
perlecuti funt Ctefibius & Heron : nuc per libra- 
tiones ponderumque momenta, quorum inae- 
qualitas moucndi caufam affiert, aequalitas uero 

3 uietis neccffitate, ut cft in Tim?o,nunc quibuf- 
aneruis & funiculis attra&us & motiones ani- 
matorum corporum imitantibus. Eft& alia ge- 

d iij 
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heris eiufdem, qua: fphxris conftruendis operam 
adhibes,circuitus orbium caeleftium imitatione 
confcquitur : qualem idem ille nunqua fatis lau- 
datus Archimedes effinxit . Aftrologia fupereft 
difputationem inftituens de mundi ipfius couer- 
fione mirabili, de magnitudinc,figura,fitu, cele- 
ritate,tarditate corporum c$leftium:qu£ uis fit 
in illis illuminadi,qui difceflus a terra,qui ad ean 
dem acceffiis:& quae funt his cofequentia,cx fen 
fu quidem & ipfa permultum inftrutta, nihilo ta 
men minus cognitioni rerum naturalium fami- 
liariter communicans.Cuius illa pars contemne 
da non eft,qu? ex normarum & umbilicorum fi- 
tu,horarura fjpatia & tem peltatum interualladi 
metitur:qu?q;fublimia ueftigando poli colefiis 
altitudines in quaque terrarum parte, aftrorum- 
que diffitas pohtiones comprehendit, pl$raq; fi- 
mulaliapcrfequens, quae funt aftrologo fpecu- 
lanti propofita.Eft & illa quae dioptrica dicitur 
per rimulas in fole,Iuna c^terifq; fyderibus cele- 
ritates tarditatefquc motuu ucnari fblita.E? qui- 
dem funt partes fcientiq mathematic£,ita deferi- 
pt$ a ueteribus mathematicis,qucmadmodu ex- 
plicuimus.Nunc autem de fine ad quem feratur 
intcndatque,cum haec tota tradlatio elemento- 
rum geometricorum, tym cade lineis rationali- 
bus & irrationalibus,quae eft huius decimi libri 
propria, pauca quaedam affcramus.Qua in re il- 
lud fane cum primis eft intelligendum,propofitu 
(. ij duplex 
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duplex Euclidi fuide in His quidem libris, aliud 
quod traditionem rerum perquifitarum refpice- 
ret, aliud pr?terea quod dilectis animum omni- 
bus modis informaret & erudiret: ut (i res ipl? 
inuefligationi fubieft? conliderand? lint,dicedu 
profedto uideatur toto hoc de geometria Termo- 
ne nihil aliud qu^ri, quam ut nobiles ili? figurae 
quinque plane comprehenfione intelligantur,a 
quibus mundus hic uniucrfus,iudicio quide Pla- 
tonis,defcriptas fuas habet partes. Itaq; primum 
coepit agi de fimplicilfimis quibufque rebus : de- 
inde fenfim adurgente compohtionis ftru&ura, 
eo tandem peruentum eft,ut uarietas omnis illa- 
rum figurarum apcriretur,& feparacim quidem 
unaquaque prius conditu ta,tum denique limul 
omnes eodem globo content? inuoluereturjexr 
politis etiam proportflpnibus,quas lineis latera- 
libus cuiufque figur? inter fe,quafque fuperficie- 
busiplis, &quas folidis etiam figuris inter ipfas 
inede compertum eft. Quod autem ad illud pro- 
pofitum attinet, erudiendi eius qui ad hoc iludiu 
difeendum accederit, huiufmodi ed,ut fecundu 
Elementorum geometricoru intclligetiam perfc 
£te cumuletur animus, abfoluaturq; ipfius habi- 
tus & compleatur: quo facile polht ad qualibet 
geometri? tra&atione comprehcndcdam ipfe li- 
bi fufficere.Ab his enim uclut initiis aufpicati,c? 
teraru quoq; permultam uel potius omniu huius 
fcicnti*e partiu poterimus cognitionem adequi, 

d iiij 
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eiufdemq; multiplicem animo complecti uarie-^ 
tatemmeque id tantum, quin & illud quoq-, ue- 
riflime dici poteft,fine iildem ipfis reliquorum 
omnium nonobfcuramfolum,uerum nequeo- 
mnino poflibiiem efle intclligentia. Nam & pri- 
ma quqquc atq* fimpliciffima theoremata proxi 
me etiam ad primas hypothefes accedentia, funt 
his libris ita coagmentata, ut interim nullum or- 
dinem magis cuiq; rei conuenientcm afferri po- 
tuiffe cognofcamus : ex quibus carteraru partium 
feriptores ad propofitu fuu accomodatc, certifli- 
mis & incouulfis ufi funt fuaru demonftrationii 
fundamentis. Quo in genere eft Archimedes, A- 
pollonius Perg^us,& ceteri omnes no geometrae 
tantu,fed & aftrologi,& qui mathcmaticoru no- 
mine ccnferi folent. hoc autem cu alibi fempcr> 
tum liero in legendis Cq^nicis Apollonij ccrtif- 
fimu efTc nuper ipfi uidimus; ad qua: nifi diligen- 
ter inftru&us ab Euclide ueneris,opera plane tibi 
periifTcfenties.Eft enim Euclidis geometria non j 
ad eorum tantii cogmtioncm,quq funt de eodem 
genere fcripta,nece(Tario perdifeenda, fed etiam 
in quauis mathematicam fcicntiaru nihil cuiqua 
fatis poterit efTc notum,qui n5 d geometria pro-*- 
fe&us perucnerit ad cetera: quam fi quis fecundii 
Philone efTe dixerit principiu &tanqua nHQonehf 
relicuarum omnium mathematicarum, is profe- 
<5to a rei totius ueritatd non aberrauerit.Nam ex 
illa matrice ueluti quadam urbe populofadcdu- 
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A? funt ili? deinceps coloni?,qu? fune a nobis fu- 
perius explicat?. Efl: ergo finis ille geometriepru : 
elementorum abfolutus difcentis habitus, feien- 
ti? uniuerf? capax,traditioque mundanarum fi- 
gurarum, quae fint cuiufq; propri? fabricationes 
& inter fe coucnienti?. Ici uero de quo cofcriptus 
eft hic decimus liber,dc commcrdurabilitate di- 
co & incommenfurabilitate, rationalitate &ir* 
rationalitate lincarum,eo pertinet, ut cum extre- 
mum totius operis futurum illud effet exponere, 
figurarum de quibus antea diftum eft,dimenfus, 
ea praefari oportere uifa funt, fine quibus illud 
percipi nullo modo pofTet.In primis neceflarium 
Fuit, quonia ill? figurx aequalibus fupcrficiebus, 
lateribus item & angulis aequis comprehenden- 
dae erant, & eodem globo ita coercend?,ut quili- 
bet angulus folidus cuiufque figurae intimam fa- 
ciem pertingcret,oftcnderc quato diameter glo- 
bi longior effet unoquoque cuiufque figurae Late 
re.Ciimque uidiflet Euclides in pyramide, o&a- 
edro & cubo talem effe habitudinem ipforu la- 
terum ad globi diamctru,quam rationalem efle 
pofuerat,utefTentipfa inter fefe comparata lon- 
gitudine quidem incommcnfurabilia,fed poten- 
tiatamen commenfurabiha,idedquc rationalia: 
in eicofaedro uero &c dodccaedro no folum efle 
inter ipfa latera longitudinis incommcnfurabi- 
litatem,fed & potenti? quoque, ob eamque cau- 
fam illa effe fimpliciter irrationalia ccrt? cuiufda 
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Speciei* Ea ratione priufqua ad illa -dcmonftjJaii- 
da aggrederctur,intcllexit omnino fibi facienda 
cfle,utde linearum rationalitate irrationalitate- 
qtid tra<ftaru inftit u eret,qubtqu e & quales effient 
fpeeies irratibnalium linearum:ut non' appella- 
tionibus tanta diferetis notari poffienr, fea quod 
multo certius eft , ad quaque rem cognofccdam, 
quid cuique fpeciei fingu fatim neceffarioque co 
ueniret,perfpicuum fieret .Proinde tra&atum il- 
lum abfolui non poffie fine cognitione numeroru 
cum facile intelligeret,ideo de ui numeroru qua- 
tum fatis uifum eft ad fermonem fufeeptum tri- 
bus eft libris diligentiftime commetatus. Neque 
enim ferendus eft nefeio quorum hominu error, 
affirmantium proportiones linearum irrationa- 
lium efle non nobis tantum,fcd& naturae igno- 
tas:ob idquepotiffimum^quodill^ tales propor- 
tiones no extent in numeris.Quod fi ita effiet, pri 
nui m quam inanis uideri deberet conatus Euclfi- 
dis,operamin re per fe inexplicabili abutentis? 
tum autem adeo funt illuftres hoc libro notx, 
tamqueproprijcuiufqiucluti mores exprefli, ut 
quod Euclides conari uffius eft, illud abunde per- 
fc&equc prqftitific intelligatur. Nobiliffimu ita- 
que totius geometriq locum a Pythagora philo- 
fopho pr^ftantifsimo ante patefa&um ita perpo- 
liuit excoluitqucj ut defiderio nihil reliquerit . 
Hxc habui Bcllai amplifsimc,qu? no quidem di- 
cere poffiem, finem enim nullu habitura effiet ora- 
tio. 
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tio,fed quae cum dixiffem,exi(limaui iuucntutis 
partem aliquam excitatum iri,ut cuperet imita- 
tione (ludiorum,ucterum philofophorum nomi 
nis gloriam aemulari : cuius pr^clarifsim^ conten 
tionis in animis hominum excitad? facultatem 
uiris concedam cfle principihus,eamquc amplif- 
(imam cum intelligeret Franqifcus Rex huius no 
ilri pater omnium bonarum artium fidclifsimus 
tutor,patronus atq; propugnator acerrimus, iu- 
uit ille quidem mirifice (ludia litcrarum: uerum 
minus profedto quam uoluit,magis autem mul- 
to,quam licitum illi fuit per quorundam auerfas 
a laudabilifsimo (ludio rationes atque uolutates. 
Illius tu Regis alumnus,illius tu beneficentia ad 
fummos fortunq dignitatifquc gradu s,do<5lrinae 
commendatione fublatus,rc£tc conftantcrque fe 
ceris,fi quod per te nauiter facis, patrociniu phi- 
lofophi^ atea quidem a Rege libcralifsimo fufee- 

f >tum,ita retinere pcrgas,ut Margarcta Regis fi- 
ia,iudiciiquc paterni,atque animi in bonaru ar- 
tium (ludiis, bonorumque omnium tuitione ob- 
feruantifsima atque aemula, bene collocatum in 
te ornando patris beneficium praedicare pofsit. 
Permultos autem efle multis in locis cum accepc 
rim,quorum in philofophi? literis (ludia,tuis pa- 
ratifsimis opibus alantur & fuftententur: hxc au 
tem una mathematica cognitio,cuius tantae funt 
in omniphilofophi? parte commoditates, defer- 
ta plane dcftitutaqi reliquorum hominum prae- 
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fidiispafsimiaceat arqj ignoretur, tu ?ccrt$ par- 
tes ill^funt, ut huic quocj; ftudiopro tua huma- 
hitate per te confultum udis: ex iftdque prarclart» 
tuottmi gregfe,dc quo paulo antedixi,ccrtos eli- 
gas ingenio acres, quibus id muneris omnium iu 
cundillimi atque fructuoliflimi committas,ut to 
tam rcin matfitfniaticam diligenter amplexi pe- 
nitufcjuc pcrfcrutati,poflint exteros exemplo do 
drinaque ad fui xmulationem permoUere. 

Vale. Lutetia Calcnd.Iulij. 1551. •p.uijhj 
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EVCLIDIS ELEMENTORVM 
LIBER DECIMVS. 

Petro Montaureo interprete. 

OMMENSVRABILES magnitudi - 

ILwIIh* nCS ^^ cuntur '0** ejuas eadem menfura 
metitur. 

pROPOSITVM nobis illud efibunc decimi* eleme- 
torum librum (cuius intelligentiam plerique difficilli- 
mam Judicantur , neq; uero pofiibilem abfque auxilio 
eius partis arithmetica, quam multorum /criptis illu - 
jTratd Algebram uocant)fine omnino ullis numeris ir- 
rationalibus dtflis oftendere, no folum non difficillimi*, 
fed etiam facillimum efjefi quis attentum animum & 
inflruttum [cientia librorum fuperiorum Euclidis af- 
ferat .neque porro cuiufquam externa [cientia, nedum 
algebra demonfirationibus indigere :fed ex fuis ipfius 
Euclidis tatum demonfrationibus , gjr * familianfimo 
ip [i ordine dependere. Vt autem clarius intelhgatur 
hac definitio, prius explanadum puto, fi quid in ea fub- 
obfcurum contineri uideatur.fic enim pracipiunt dia- 
lectici. Cum itaque dicitur aliqua menfura magnitu- 
dine aliam metiri: illud intelligitur primum, ut ea men 
fura fit minor illa quam metitur, aut ei [altem aqua- 
dis. maior enim nullo modo metiri minorem potefi. De- 
inde ut ea menfura femel fumpta fi aqualis erit, aut fi 
minor fuerit pluribus uteibus repetita: eam magnitudi 
nem quam metitur ,pracifi refcrakid quod ex numeris 



P*L%£A'T4 0J 

fidiis pafsim iaceat arq-, ignoretur, tu £ccrt$ par- 
tes ill^ funt, ut huic quoq; (ludio pro tua huma- 
hltatc perte confultum udis: ex illoqueprxclarb 
tuof(mvgrege,de quo paulo ante dixi,certos eli- 
gas ingenio acres, quibus id muneris omnium iu 
cundillimi atque fructuoliflimi committas,ut to 
tam rein mathematicam diligenter amplexi pe- 
nitufcjuc perfcrutati,po(Tint exteros exemplo do 
€lrinaquc ad fui xmulationem permoUere. 

Vale. Lutetia Calcnd.Iulij. 1551. 
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EVCLIDIS ELEMENTORVM 
LIBER DECIMVS. 

Petro Montaurco interprete. 

OMMENSVRABILES magnitudi - 
nCS ^* cuntur <}uas eadem menfura 
metitur. 

pROPOSITVM nobis illud efl hunc decimu eleme- 
torum librum (cuius imclligemiam plerique difficilli- 
mam fufeicantur , neq; uero pofiibilem abfque auxilio 
eius partis arithmetica, quam multorum fcrtptis illu - 
£rata Algebram uocant)fine omnino ullis numeris ir- 
rationalibus dtfhs ofiendere,no folum non difficillimi ! , 
fid etiam facillimum efje,f quis attentum animum & 
infiruflumfcientia librorum fuperiorum Euclidis af- 
ferat .neque porro cuiufquam externa f cientia , nedum 
algebra demonfirationibus indigere : fed ex fuis ipfius 
Euclidis tatum demonfirationibus , Cy familianfiimo 
ipfi ordine dependere . Vt autem clarius intelligatur 
hac definitio, prius explanadum puto, fi quid in ea fub- 
obfcurum contineri uideatur.fic enim pracipiunt dia - 
le Elici. Cum itaque dicitur aliqua menfura magnitu- 
dine aliam metiri: illud intelligitur primum, ut ea men 
fur a fit minor illa quam metitur, aut eifaltem aqua- 
lis. maior enim nullo modo metiri minorem potefl. De- 
inde ut ea menfura femel fumpta fi aqualis erit, aut fi 
minor fuerit pluribus uicibus repetita : eam magnitudi 
nem quam metitur ,pracije refer axid quod ex numeris 
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deprehendi facillime potefl. Quitu is enim E« elides hac 
definitione comprehendat magnitudines tantum quas 
quantitates continuas appellant, quales funt linee, fu- 
perficies,& corpora:tamen arbitror non inepte requi- 
rendam efje explicationem huius loci a numeris : quum 
prefertim magnitudines commensurabiles eam habeat 
proportionem inter fe , quam numerus ad numerum. 

Campanus uir ex geometrie fludtjs laudem no im- 
merito confequutus, illud principium reti e inferit ce- 
teris libri feptimi princip'tjs,cum grecum exemplar ni- 
hil tale habeat. Numerus altu numerare dicitur, qui 
fecundum aliquem multiplicatus, illum producit, cums 
rei hoc fit exemplum. Ternarius numerat ternarium 
per unitate multiplicatus, idem ternarius numerat fe- 
narium per binarium multiplicatustnumerat nouena- 
rium per ternarium multiplicatus : numerat 12 per 4: 
numerat quoq ; exteros infinitos. Ille ipfe tamen terna- 
rius alios numeros fuperioribus interpofitos minime 
numerat. Nam neq ; unitatem ipfam, aut binarium nu 
merat. Maior enim minorem nullo modo numerare po . 
tefi : ficut in magnitudinibus ( ut ante diximus ) maior 
menfura minorem feipfa magnitudinem non metitur. 
Neque uero ternarius numerat 4 aut 5. per unitatem 
enim multiplicatus nihil amplius efficit quam 3. bina- 
rio uero multiplicatus, excedit & 4 & 5. multo magis 
fi alio ternario aut maiore aliquo numero multiplica - 
tus fuerit, eofdem 4 & j cxccfjerit. hade ratio eflfe- 
pienarq, oflonarij, denarij & undenarij,fi unum ex 
his quemlibet coneris per ternariu numerare. Si quis 

autem 
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autem erit qui me res nimiis minutas perfequi repra- 
bendar.confilium noftrum illud efje friat, ut libris huc, 
non tam natura fisa difficile, quam ignoratione princi 
piorum, ad intclltgendum facillimum reddam his qui 
amanifimum hunc geometria locu perlufirare uolent. 
'Et certe in maximos errores plcrofq; imprudentia fua 
uitio & principiorum parua fiue dicas prauaintelli- 
gentia turpiter incidijfe, neminem dubitaturum arbi- 
tror, qui modo noflra legens, ipfarum rerum tntelligen- 
tiam affequutus erit. De his autem hattenus.nos in uia 
redeamus. Dicimus hanc definitionem magnitudinis 
commenfurabilium,fiue malis principium nominare , 
per analogiam quandam ex illo Campani loco plane 
intelhgi. Nam quod dicitur in numeris alios numeros 
numerantibus : idem aut fimile quiddam intelltgas in 
magnitudinibus, quarum alteram dicimus per altera 
menfurari. Quod ut planius intelligatur, fumamus exe 

pium in una ffecie magni- % 

tudints. Sint dux linea a 6 * * 

& b. qua fi fuerint comen c * 1 

furabiles, erit quoque communis utrique aliqua men- 
fura qua fit c.Nam illa lineae bis repetita, refert pra- 
cife lineam b. ter uero repetita, lineam d, & tpfa quo- 
que pracife refert. 

Incommcnfurabilcs vero magnitudines dicuntur 
ha^quarum nullam menfuram commune con- 
tingit reperiri. 

Hic locus pluribus Herbis non ui detur indigere, quam ut 
. " B ij 
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moneamus ex fuperius dtflu intelligendu effe. Contra- 
ria enim ex contrarqs intelligi po/Je receptum efl. Por- 
ro accidentia & paf tones his congruentes ex ipfo Eu- 
clide repeti debere fequentium rerum leftio docebit. 

Lincx rc&ae potentia commenfurabiles funt: qua- 
rum quadrata una eadem fupcrficics fiuc arca 
metitur. 



Quantum ad hunc locum attinet, duo quadam praferi- 
benda puto. Vrimum , utinrclligamus per hac uocem , 
linea potentia, ^uadratii illius, tantum enim dicitur 
linea poffe, quantum quadratum deferibere poteft. Al- 
terum, ut tali dijhnttione hic utamur. Linearum ha 
quidem funt longitudine inter f commenfurabiles: illa 
ucro potentia inter fe commenfurabiles. Alterum mem 
brum linearum longitudine commenfurabihu non ex- 
plicat Euclides, quia uifus erat illud comprehedifje an- 
tea uniuerfali definitione magni- 
tudinum commenfurabtliu.Nam ,c 

linea funt fub genere magnitudi- 
nis . Sed quia linea habent illud 
quoque in fe proprii* & peculia- 
re pr ater c ater as magnitudines, G 
ut quadam ex his fint potentia co 
menfurabilesihoc uero fibi no exi- 
Jlimauit pratermittendum. 

Sit linea b c. eius quadratu fitbcd 
e.Juetia linea f h. eius quadratu 
Jit fh i k . hac duo quadrata me- 



tiatur 
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tiatur una quapia fuperficies , uerbi gratia fuperficies 
a, qua metiatur primo quadratum b ede, nouies repe - 
tita,quiefi numerus areolarum in eo de quadrato de- 
/criptarum Sr ater e a metiatur quadratu fi b i k, qua- 
ter repetita, fecundum numerum fuarum areolarum. 
Erit itaque fuperficies a, illa, qua metitur ea quadrata 
duo.Horum ergo,quadratorit inquam, bedef hi k, 
latera fiue linea potentes illa quadrata,qua fiunt linea 
b c,fb, erunt potentia commenfiurabiles. 

Incommenfurabilcs vero lineae funt, quarum qua- 
dratarum metiatur arca communis, reperiri nui 
lapotcft. 

Hoc loco nihil aliud dico, quam ut adiuues intelligentiam ■ 
huius loci additione uocis , potentia , qua fiuperiori de- 
finitioni additur, utintelligas de lineis illis qua fiunt in- 
commenfurabiles potentia.qua cum fint potentia ineo - 
menfiurabiles :illud quoque habent, ut fint praterea lon 
gitudine incommenfiurabiles.haflenus dittu fit. Quod 
fi plura hoc quidem loco ficire defideresiperuertes ordi- 
nem dificiplina, qui certifiimus efi ad dificedu magifier. 

Haec cum ita fint,oftcndi potcft,quod quatacunq; 
linea reda nobis proponatur:cxiftunt etiam ali? 
lineae innumerabiles eidem comenfurabiles:alim 
item incommcnfurabiles. hae quide longitudine 
& potcntia:illae vero potentia tantum. 

Huius libri pracipuum illud effie uclim ficias, quod non, ut 
caterorum Juperiorum,in prima leftione percipi pofiit 

B iij 



EVCLIDIS ELEMENTO R. 
eius do flrinafed iterata & fapius repetita: coque jic 
ut plaraque principia hicfcripta, non quidem demon- 
flrentur ex Jequentibusfed melius intelhganturji cum 
ad fequentia ueneris,ad principia fubinde redeas. Vfus 
enim harum uocum } qui eflin ipjis theorematibus, res 
illis uocihus expreffas faciliores intelleflu reddit. Sic 
itaque faciendum puto hoc quidem loco. Nam fequen - 
tespropofmones magnam illi lucem afferent. Tantum 
enitere ut concipias animo res nudas, quarum fgnifi- 
catiohis uocihus fmplictbus continetur : in quo teiu- 
uahunt ea qua fuperius a nobis fcripta funt. Vocetur 
igitur linea refla, quantaciique proponatur frri,idefl 
rationalis. Quam lineam uocari uult imiw,eam in- 
terpretes Latini nominauerunt rationale, qua ratione 
dufli, nefcio : mihi quidenon ualde probatur \ Sit er- 
go fuii linea refla quacunque , de qua fermo influui 
debeat. Etymologia rationem in enuntiatione rerit uo- 
cibus fimphcibus fgnificandarumfcut uift funt uete- 
res magna diligentia confequuti : ita nobis non conte- 
mnenda exiJlimo,ut rerum ipfarum cognitionem adiu 
nemus. huius uocis pni ratio dufla mihi uideri folet oqp 
tv egHcfy unde to juto' Ksq fmit illud interpre- 

tor quod efl effabile, certum, conceffum,& determina - 
tiwr.ac f,uerbi cauft, dicas id effe,quod efl dicibile, & 
uoce fignificaripofiit.fH-riitaq; erit quacunque linea , 
quantacunque magnitudine proponatur, ideo jW no - 
minata,quia datam linea poffumus diuidere in quam 
•multas partes uoluerimus. Scitum efl enim ex nona 
propoftione fexti libri , A data linea ittffam parteiau- 

ferre. 
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ferre. Quod quum ita fit,propofita linea diuifiones eas 
admittit, quas animo conceperis:ut dic as, hac linea qua 
proponitur, tot partes habet, tres puta , quatuor aut 
quinque, quas aut pedes autpa/Jus, aut aliud quoditis 
men fur a genus efje contigerit, ut tres pedes aut paffus 
quatuor longa fit. hac autem linea,quam (miw uoco , 
omnibus pene propofitiombus huius libri, & eis maxi- 
me qua d decima incipiunt, fundamenta prajlat: ut ni 
fi hanc primo loco po fueris, & animo conceperis ante- 
quam demonjlrattonem cuiufque theorematis attin - 
g.ts, nullum facile intelligas.lfenim uelut norma om- 
nium linearum ex qua ipfarum quoque menfura peti 
debet an fnt rationales necne. Nam hac ipfa fui * qua 
hic denominatur, efi (mi ex fuppofitione quod quidem 
hacuox ifonlSm facile indicat, quaji dixerit won. 
tim.qsta uelut (mi id ejl rationalis primo loco dici po- 
tejl, ut ipfa uoce differat acatens lineis rationalibus, 
de quibus mox agit. Cuius rei te perpetuo meminif- 
fe uelim. 

Linea: quoque illi (»rt commenfurabiles, fiuc lon- 
gitudine & potentia, fiuc potentia tantu, vocen- 
tur & ipfa: (htx4 id eft rationales. 

H iclocus plane intelligitur ex duabus definitionibus fu- 
pradiflis, nempe magnitudinum comm.nfurabilium , 
& linearum potentia commcnfurabilium. Obiter ta- 
men aduertas in his uerbis, commenfurabiles fiue longi 
tudme & potentia, fiuc potentia tantum , quantacau- 
tionem adhibuit Euclides, ut uocibus ipfis coniungeret 
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res eas qua natura fua coniunguntur,feiungeretq; con 
trarias.quod religioftfime mathematici pene omnes ui 
fifunt obferuare:ut in hoc loco, quia linea longitudine 
commenfurahiles,funt & ipfe quoque potentia com- 
menfurahiles, quum de commenfurabilibus longitudi- 
ne loqueretur, addere uoluit , & potentia, cum uero 
de potentia comenfurabilibus,appofuit , tantum .Qua 
enim linea funt potentia commenfuralriles,non cotinuo 
funt & longitudine. Ha uero ju-ml id efl rationales , 
qua hoc loco talem denominationem acceperunt, iam 
non funtfH-nuex fuppofxtione,id quod erat illa prior 
j »7 \:fed funt tales propter relationem quam habent ad 
illam. Quia funt aut longitudine fimulq; potentia, aut 
potentia tantum, ipf fVrjl qua primo loco ita dicitur , 
commenfurabiles. Pr ater ea hic efl animaduertendum, 
uoccs illas, longitudine & potentia, aut potentia tan- 
tum , coniungi cum illis uocibus commenfurabiles, aut 
incommenfurabiles: illis uero uocibus , rationales , aut 
irrationales, nunquam adponi, ut dicantur longitudi- 
ne fue potentia rationales aut irrationales linea, quod 
Campanus uidetur promtfcue ufurpaffe. Si plura cupis , 
auidum difccndi animu hic retineto,ne uejligia autho- 
ris,eiufdcmq; ducis tui dejeras, qui principia quide fim 
phciftme tradenda fbi putauit, ut difeemium animos 
nuda rei notione tantum informaret, quod & uerius 
ejl,& ad docendum magis appoftum. 

Qua: vero linea: funt incommcnfurabiles,illi t« /t- 
7« id cft primo loco rationali, vocentur *ao;si id 
*cft irrationales. 



Illud 
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illud intellige de lineis longitudine eJr } otentia incomme- 
furabiltbus. Nam incommenfurabiles potetia tantum , 
ut eadem non fint longitudine etiam incommenfurabi- 
les, effe nulla poffunt. neque hic exi (lime s Euclidem age 
re de lineis longitudine tantum incommenfurabilibus, 
potentia uero commenfurabilibus. has enim nuper po- 
fitit inter fui ut id efi rationales. Vult autem hic lineas 
omni ratione incomenfurabiles,id efi potentia & lon- 
gitudine uocari Quod cum non ita perceptum 
ejfet d Campano , uidetur homini caufam erroris at - 
tuliffe,quamipfepo fleris quoque tradidit, ut mox di<% 
mus. Quid fit fari injSr,ante ditium efi. Quod ue- 
ro ad hanc uocem «\ojsi pertinet, ex commetarijs Pro- 
di fcire licet, grrii usi) «H«™ opponi per priuationem , 
utZggunr fit contrarium t?> «ao^of autem fapius 
ufurpari pro hac uoce «Hient , cum tame idem fit «aojs» 
& « ggvnr.hoc oqp fi agi illud «3 p fi Seu,qua idc 

fignificant. Itaque «Koyts linea erit cuius proportio fiue 
longitudo comparata ad longitudinem f grnsid efi ip- 
fius linea primo loco,& exfuppofitione rationalis, nui 
lis numeris referri potefl.Neq; putes «\a^st dici per pri- 
uationem fi \oy» id efi proportionis. Efi enim fua pro- 
portio linearum alogarum inter fe non quidem nobis 
plane incognita, nedum ut natura cognitione effugiat: 
quod quida uolunt, alio qui fruflrd Jumpfiffet eam ope- 
ram Euclides hoc quide in libro in quo nihil aliud agit, 
quam ut doceat pafiiones illarum linearum, & propor 
tiones quas illa linea «aojsi inter fe retinent. Veru ea 
ratione dicuntur «\opt,quia numeris earum proportio 
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reddi non potefl.Nam quod iJHuocant irrationale , cur 
ita uocent,non intelligo. Surdas autem lineas dici , quas 
hic «a oynt uocat Euchdes,non omnino difciplicet : qua- 
uis mathematici no fddle huiufmodi tranjlationes ad- 
mittant, fed quia propriam huius rei uoce deeffe agno- 
fimus, ferri potejl hac tranflat io. Neque tamen hoc lo- 
co pratermittendu puto, quod Nicolaus Tartalea geo- 
metra apud Venetos libris eruditis nobis quoq ; non 
incognitus ,animaduertit Campanum & reliquos ab 
eo geometras falfo exiflimauifje radices fiue lineas qua 
quadrata producunt , illa quidem numero fgnificabi- 
liafed non quadrato numero, ueluti 10,11,1 z,& fimili - 
bus,eas inquam lineas i\cy*t effe id efl,ut eorum uerbo 
utar,furdas:hoc uero pugnare contra hypothefes E ucli 
dis, qui uoluit eas uocari jW t idefl rationales , qua 
funt ad lineam propoftamcommenfurabilesfiue longi 
■ tudine & potentia, fue potentia tantum : ex quo ma- 
gnas opinionum differentias in plertfque huius libri lo 
cis extitiffe. ha flentis Tartalea . Neque Jane hoc nihil 
ef, neque tamen in eo funt omnia . Ego uero illud affir- 
mare non dubitem, hinc capijje noflis illius initiu , qua 
tam denfts tenebras offuderit ueritati rerum his libris 
traditarum ,qua docentes & difeentes plero sq; omnes 
diuerfos egerint :ut quum ulterius progrederetur, nihil 
amplius intelhgerent,qudm fe nihil intelhgere.nofhrum 
quidem de ea re iudicium cum opus fuerit,afferemus. 

It quadratum quod a linea propofita deferibitur* 
quamjuTi*' uocari uoluimusjuocctur 
uideo quid planius dici pofit . 

Et 
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Et quae funt huic commenfurabilia, uocentur j «7 «\ 

Hanc uocem commefurabilia,intelligas fiuefint quadra- 
tafiue alia quacunque figura reftilinea. Scitum efi 
enim cuicunque parallelogrammo, aquale quadratum 
defcribereper ultimum theorema libri fecundifiue per 
inuentionem linea media proportionali s fecundum 13 
theorema libri 6.quam ubi repereris, colliges fiatim per 
. i-j .6. parallelogrammum reflangulum coprahenfum 
ex duabus lineis extremis efie aquale quadrato linea 
media. Simili ratione rurfus cuicunq-, quadrato pa- 
rallelogrammum aquale defir ibit ur, per inuentionem 
tertia linea proportionalis fecudum theorema 11.6. hic 
uides nihil tale dici de quadratis cateris figuris, 

quale de lineis antea , quarum efi & longitudo & po 
t entia commen fur abihs.Yigur arum enim fola confide - 
ratur cdpacitas,quam longitudo latitudini iunfta de- 
terminat. 

Quae ucro funt illi quadrato, fcilicet,incommc 
“furabilia uocentur *\oy« id cft furda. 

• y , ■ . *• ; V'»*/* * s. / • r * \* v*$ • 1 ■ v •'ftrV 1 • v 4 

I ncommenfurabiliahic quoq; accipias, quales quales fue 
rint figura reflilmea. 

Et lineae qua: illa incommcnfurabilia deferibunt, 
uocentur Et quidem fi illa incommenfu- 
rabilia fuerint quadrata, ipfa eorum latera uoca- 
buntur «aojsi lincae.quod fi quadrata quidem no 
fuerint,uerum aliae quaepiam fuperficics fiue fi- 
gurae re&ilineae, tunc uero lineae illae qua: deferi- 
~ C q 
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bunt quadrata arqualia figuris rc&ilincis, vocen 
tur atKopi. 

\num efl quod hoc loco animaduertendum putem. Cum 
dixiffet xhoya effe qua funt incommenfurabiha $ jiirZ, 
fubiungere uoluit de lineis illa incommenfurabiha de- 
flribentibus,& eas uocauit flmiliter ikSyttxum tame 
antea, loqueretur de commenfurabilibus ipfi jug, nihil 
egit de lineis illa commenjurabilia deferibentthus. hoc 
autem ea ratione pratermiflt, quia fatis flbi feciffe ui - 
debatur,& de his innuijfe 3 cum loqueretur de lineis -n 
(htH comenfurabilibusfub illis uerbis,flue potetia tan- 
tum. Ham potentia linea efl ip pus quadratum ,ut ante 
diximus. Quod f quadratum commenfurabile fuerit 
ipft (*$,ipft quoque linea qua illud quadratum potefl, 
commenfurabilis erit J altem potentia. Itaque per diffi- 
nitionem linearum commensurabilium futi etiam erit. 
Ex tat libellus nomine Ariflo telis i-nfMut 

quem quidem non effe Ariffotelis ex multis locis ipfus 
facile intelligitur. eruditio tamen facit ,ut attribui de- 
beat alicui ex nobili illa Peripateticorum & dolia fa - 
milia.in eo multa leges intelligentia horum principio- 
rum conducentia. Quorum illud unii annotabimus 1 
quod ferefummam totius rei declarationem continere 
uideri pofit. Commenfurabilitatem & incommenflt- 
rabihtatem magnitudinum interfio natura quidem ip 
farum magnitudinum conflare. Kationalttatem uero 
& irrationalitatem pofltionefieri,quid qua primo lo- 
co linea fle dicitur >nemp e rationalis pofltione talis effi- 
citur. Alia uero linea ad illa relata } funt aut ra,tiona- : 



LIB ER T X. ?. 3 Cf I .13 7 

lesydut irrationales, quatenus fiunt eidem commefura - 
biles aut eidem incomme 'fur abdes. Kurfus linea ratio - 
nalts qua talis eft,quia comenfurabihs ejl linea illi pri- 
mo rationali , & ipfa relatafiue comparata alteri li- 
nea, qua item proponatur primo loco ' rationalis ejje, fi 
eidem fuerit incommenfurabihs,dxctur etiam irratio 
nalts. Itaque eadem linea alteri atque. alteri commen- 
furabilts & incommenfurabihs , erit fimilit er ratio- 
nalis & irrationalis. Hoc autem ideo fit, quia ratio - 
nalitas , & irrationalitas omnis pendet ex pofitione , 
non autem ex natura ip furum magnitudinum .quod 
tamen in commenfiurabilitate & incommenfurabi - 
litate aliter efl. Sunt & communes quadam ani- 
mi conceptiones , quas hic omifit 'Euclides , tum quia 
fiunt infinita,tum uero quia fiunt eiufmodi,ut eas urrnfi 
qui fque pofilit animo modica quadamanimaduvrfio- 
nefubijcere, ut locus ipfe pofiulare uidebitur : ex qui- 
bus tamen illas non pr at er mittemus , qua fingulis lo\ 
cis conuenientes erunt, quales r operiuntur in demon » 
Jbrattonibus primi & fecundi theorematum: 
Campanus principijs huius libri illud quoq; inferit. 
Quamlibet quantitatem toties poffe multiplicari , ut- 
quamlibet eiufdem generis quantitatem excedat. quod- 
quidem refte fecit, nam huius principij auxilio fiatim 
utitur demonfilratio primi theorematis huius libri. De 
illa autem magnitudine hic dicit, quam geometra & 
cateri mathematici tra flant, ut augeri pofeit in infini- 
tum. Hoc loco uifium efil addere, quod cum alij obfcure, 
P rodus tamen luculentifiimcera du: cuius libros(de ijs; 

C iij 
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intedigo quosinlEnchdem fcripfir)ut omnes qui quidt 
mathematici Jieri cupiunt, fiudiofie legant, uebementer 
hortor :quibus ego plurimum debere me, nunquam in- 
fitiabor. Quod^d rem attinet, id ejl huiufmodt, princi- 
pium illud Campani umuerfaluer quantitatem omne 
(Jiue Jit ea quam continua uocantfiue di/creta Jit qua - 
UseJi numerus ). comprehendere. Porro aliud ejl quod 
quanti raticontinuefioli conu emat, ut in infinitum mi- 
nui pojltt, ficut in linea. Quantacunque enim detur in 
partes injinitas, minui Jiue diuidi poteJl,quarum tam e 
unaquaque linea eritAlla porro itide in alias qua ean- 
dem naturam retinent: neq; unquam ad minimum ex 
fie Atiane deuenitur,ne fi punftum quidem dicas, quauis 
idudper fi fit in geometria minimuALo Jit ut Jint Irnea 
quadam xhtytt, quarum qtttdeefi inter Jequada pro- 
portio, fed numero exprimi nequit , itaque uocaturd 
Vroclo ■ ubicunque efificftio fiue diui 

fio in infinitum, ibi quoque reperitur illud ineffabile, 
quodoiKoyoi dicunt.hocuero non ita cft in numeris. Nui 
lus enim , efi numerus quem diuidendonon reducas ad 
illud minimum quod efi unitas, ex quo numeros omnes 
efje j*T ti&r neceffie efi. omnes enim metitur 

unitas. Nulli igitur Jimt numeri Z\oy«u Quod autem 
adfiquentium theorematum expofitionem attinet , hoc 
habetote, non fiutJJe confiltj nojbri initio fufeepti operis 
Jtnguhs manum admouere. Atium enim agere hoc qui - 
• de effit uulebaturfiqua a maioribus refte tradita fiunt 
(fiunt autem bene multa Jhic deferiberem. Neque Jane 
cupiam fi maxime pofiim,alkno labore partam gloria 
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in me trasferrefedmoremgefium amicis oportuit, qui 
me ad totius libri comentationem impulerunt, ut quam 
' lucem rerum incognitam obfcuritas defyderaret , eam 
quantum in meefjet ingenij, quantumque diuturnum 
puditi Imius praflantifim a difciplina illud adiuuifjet , 
ipfe uobis afferrem, quos uerttatisjhidio ad rerum a- 
cutifimaru & digmfimaru cognitione rapi intelligo. 

Primum Theorema. ; 

' ' % T r * > 

• ] * i : . 1 i 

Duabus magnitudinibus inxqualibus propofitis, 
fi de maiori detrahatur plus dimidio, rurfus 
de refiduo iterum detrahatur plus dimidio , idt^ 
femper fiat : relinquetur quxaa magnitudo mir 
nor altera minore ex duabus propofitis. v - „ 

Sint duamagnitudinetinaquales * &y,qu<£> 
rii maior Jit « £; dicof de x £ detrahatur 
plus dimidio , & de refiduo iter ii plus di - ^ 
midio, idq; femper fiat,. rehnqueturquada 
magnitudo minor £ magnitudo y.Nam y « 
multiplicata erit tade aliquado maior ma 
gnitudine « $. multiplicetur &ftA\ mul 0 
tiplex quide ipfius y : maior uero ipfa x £•» 
diu i datur que Ax in partes aquales ipfi y,' 
qua fint a{,Zh,u\: & detrahatur dexg, 
plus dimidio, fitq; £ i . rurfus detrahatur i d ■ 
de x I plus dimidio, (itq; **,> idque c eb uff, * 
fiat, donec diuifones magnitudinis « £ tot fuerint quot 
fint diuifones in magnitudine A x. Sint igitur diui- 
fones xx,x9,6& totidejn numeris qtfot fint diuifones. 
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A 6 1 *> ■ '• hattcnus conjhru6lio:dethde fe~ 
quitur demon f ratio. Quid maior eflAx t 
quam x fi, & dctra&um ejl de a \ minus A 
dimidio, fcdicetipfum k i, f qua quidem de- 
traflio intelligitur fafla ex fuperiori di - V 

uifione ipfius magnitudinis vu, in partes 
aquales ipfty. dividendo enim minuitur 8 . ' 
magnitudo , fient augetur multiplican - ♦ if 
do.) de x /suero detraftum eji plus dimi- 
dio fi r.refiduum ergo HAeft maius refiduo 
4 x,quodo* uerijkmum efl,& ad cogita- k * 
dum facillimum t Ji ad principium illud 
reuocetur (quabatoultafunt in animis hominum pe • 
nitus infta) refduum maidris magnitudinis poflde - 
trattum dimidium uelminus dimidio , efje.matusrcfi- 
duo minoris pofl dctraflum. plus di/hidio. Cum itaque 
n/ifit maius qUam t x, detraflumq; fit deu a dimidiis > 
nempe ■ & de 4 xftt detraflum l x/quod ejlpltts di- 
midio totius tx: refiduum ergo vt£ rejiduo xx maius 
e f, ratione principtj modo feripti. Atqui a ? cfl aquale 
ipfi y ex confenfu & fuppofitione : ergo etiam magni- 
tudo y ejl maior magnitudine x x . quod idem ejlac Ji 
dicatur , minorem ejfcxx ipfa 7. relinquitur itaque de 
magnitudine xfi,magnitudoxx minor ea qua ex dua- 
bus propoftis minor erat. Quod erat demonjbandum. 
Diflio autem illa «M.&; , in, exemplari gr aco pojlpone- 
daeJlpoJleauerbaifwLs A' xai ifilnxS 7» 

iQeu^MloxMunc ordinem in demonjbrationibus per- 
petuo retinetTheon,quem compofuorium vocant. 

N unc 
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Hunc autem tr a flemus refolutorium fer fydogifmos 
refoluentes theorema in fua principia indemonflrabt- 
lia. Sic ergo agamus' Omnis magnitudo minor / f, 
ejl minor y. Omnis xxejl minorat. E rgo omnis «x ejl 
minor y. Quod fi cupis propius accedere ad terminos 
ipfius theorematis : fit maior terminus , effe minorem 
altera minore ex duabus inaqualibus propofitis . mi- 
nor uero fit illa pars prior theorematis duabus ma- 
nualibus magnitudinibus propofitis , de maiore detra- 
fla parte dimidia maioreiiterumj; de refiduo,tali con- 
tinuata detraflione perpetuo rcfiduu ipfum . Medius 
terminus fit, minorem effe altera magnitudine, qua a- 
qualis ejlipji minori ex duabus propofitis. it aq; dices , 
Omnis magnitudo minor altera qua aqualis ejl mi- 
nori ex duabus propofitis, ejl minor minore ex duabus 
propofitis. Duabus in aqualibus magnitudinibus pro- 
pofitis, de maiore detrafla parte dimidia maiore, iti- 
demque de refiduo continuata tali detraflione perpe- 
tua, refiduum ejl , magnitudo minor altera qua aqua- 
lis ejl minori ex duabus propofitis. Ergo duabus ina- 
qualibus propofitis magnitudinibus detrafla &c. re- 
fiduum ejl magnitudo minor minore ex duabus propo- 
fitis. Maior propofitio ejl principium indemonflrabi- 
le & per fe notum, quod uniuerfalius dici Jolet, qua a- 
qualia Junt inter fe , ad idem eodem modo fe habe- 
re. Minor uero probatur ex illis uerbis demonjlra- 
tionis.Kefiduum ergo / ? refiduo « x maius efl.quod ide 
nalet ac fi dicatur « x effe minus, quam Sit ergo 

Jyllogifmus per refolutionem : reuoceturque res ad ele- 
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menta,quomodo folet uti geometre, ut paucioribus uer 
bis concludatur demonjlratio,eoq-, promptius ab intel- 
leflu nojbro comprehendatur. Primo quia compofita 
ejl propofirio minor , qualitas illa adictta predicato 3 . 
que equalis ejl minori, probatur ex confenfu & fup- 
pofitione precedentibus Maiorem uero terminum inef 
fe minori fic probabis :Kefiduu minoris ex duabus ma- 
gnitudinibus inequalibus propojttis, detrattoq-, dimi- 
dio de maiore :de minore uero detraflo plus dimidio, ejl 
minus refiduo maioris.Sed «x ejl refiduum minoris ex 
duabus magnitudinibus nempe ex i a,» A &c. Ergo a * 
ejl minus refiduo maioris, fed refiduum maioris ejl A £» 
ergo « x ejl minus A^Maioruero cotraSla ejl ex prin- 
cipio uniuerfali. Si ab inequalibus inequalia auferas, 
rejidua funt inequalia, & minus id quod rejiduu ejl , 
eius a quo plus ablatum ejl. Quantum ad minorem 
propojitionem attinet, illud folum probatione indiget > 
axeffe refiduum minoris. primo rejiduum ejfepatet, ex 
fuppofitione.Quod uero magnitudo i *( cuius refiduum 
ejl an )ft minor magnitudo n a patet ita.Kefiduum mi 
noris magnitudinis ex duabus inequalibus, detrattoq ; 
minus dimidio de maiore: de minore uero plus dimidio , 
ejl minus refiduo maioris. Sed 6 a ejl refiduum minoris 
ex duabus magnitudinibus inequalibus, detrafloq; mi 
nus dimidio ex maiore A \:de minore uero a $ plus di- 
midio &c. Ergo ia ejl minus refiduo maioris, jed reji- 
duum maioris cjlAn ,ergo l a ejl minus quam a i. M a- 
'tor patet ex principio indemojbrabili. Minor uero pro- 
batur, primo quod i a jit refiduum. probatur ex juppo- 
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fitione, propter detraftionc faftam. Quod uero af, fit 
minor quam a k, patet [militer ex fuppgfitione & prin 
cipio.-quamlibet quantitatem toties poffe multiplicari 
&c.AddttTheon hoc quoq; theorema uerum effe.etia 
fi partes detrafla [nt dimidia. Qtioduero dicitur in 
theoremate, Si detrahatur plus dimidio, eo pertinet ut 
fi minus dimidio detrahatur,non femper uerum fitre- 
Jiduum efje minus minore ex duabus propofitis. 

Secundum Theorema. 

Duabus magnitudinibus propofitis inaequalibus/ 
fi detrahatur femper minor dc maiore , alterna 
quadam dctra&ionc, neque refiduum unquam 
metiatur ,’idAiod ante fe me tiebatu r, incom- « vojt 

menfurabiles luntiUa: magnitudines. d*m.t(*rc s>g r i 

IMf tf&y cfjidatf 

Sint magnitudines dua inaquales »$,y /rninorq; [t £c*t*w 

detr aflaq; per detrafhonem alternatim, gr femper ce «*t*[ ****■ 
tinuata minore dc maiori : id quod relinqui- 
tur ex ea qua maior fuerat ante detraflione, 
nunquam metiatur hoc ipfum, quod antequa 
id reliquum fieret, metiebatur maiorem ma- 
gnitudinem. Dico incommefurabiles illas ejfc ^ 
magnitudines «£,yA. Quod fi neges, illud co 
tinuo affirmas, commefur abiles easeffe. P or- 
ro fi fint commenfur abiles, metietur eas qua- 
dam communis magnitudo per diffinitionem , ^ . 

linearum commenfur abitium. Metiatur ita- P e ^ c*Ls cfl mtfta 
que fi fieri potefi-.edquefit \,detrabaturquc de maiori 

t,. 
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magnitudine y A pars quadamputa a ? qua 
minori'' fit aqualis maior i magnitudini * &: aut fia- 
qualis non erit, fit tamen huiufmodi,ut illa 
minor magnitudo « £ aliquot uicibus repeti - 
ta,reprafentet ipfiim magnitudinem At hoc * 
enim efi quod dicitur, magnitudinem « & me- ? 
tiri A t talique detrafhone fafla, minoris in- 
quam de maiore, relinquatur ex maiore por- 
tio quadam yX minor magnitudine * £. hoc 
uero efi quod dicitur in theoremate, neq ; re- P 
fiduum unquam metiatur id quod antefe erat. Simili- 
ter de « & detrahatur portio quadam £ * aqualis ma- 
gnitudmiytrelinquaturque ex ea detrafhone portio 
«» minor quam yX,ldquc femp er fifiy>pusjiat,faltem 
dum relinquatur quadam magnitudo minor ipfit ma- 
gnitudine i.hoc enim tandem euenire neceffi efi, per pri 
^ \,,. r mum theorema huius. Si propofitis illis duabus magni- 
, tudinihus in aquahhus * £>,*-,( quarum minor ex con - 
fenfu & fiuppofitione tua erat i.hanc enim pofuifii effi 
communem menfuram duaru magnitudinum « £,y 
itaque minorem alterutra)de maiore *£ detrahatur 
plus dimidio, itemque de refiduo plus fuo dimidio : ita- 
que reli fla fit «> minor quam t .hafhnus ea qua ad. 
firufluram pertinet, nunc ad demonfirationem uenia - 
mus. Cum igitur magnitudo t metiatur magnitudine 
« jS ,tpfa uero « A metiatur A R etiam i metietur fimilt - 
- xM - , m „yf er magnitudhicm A ? per commnncm coceptionem . Si 

^ ' "T r.* '- magnitudo quadammetiaturaliam,metietur quoque 

* * omnem aliam ah ea mcnfuratam. cui fimile quiddam 

appofuit 
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appofuit Campanus in numeris inter principia flepti- 
mi.ltaque i metietur / \.eadem etia magnitudo i meti- 
tur totam magnitudinem y A e x tua fuppofitione.poji * 
tum enim efl eam e/Je communem mcnfuram amburit 
m 6>y Jl.hr go i metietur & ipfum refiduum,quod efl 
y l, per illam communem conceptionem , Qua magni- 
tudo metitur aliam totam partem ab ea detrafla, 

metitur quoque relicua. idem in numeris pojuit Cam- 
panus. Cum itaque \ metiatur yVyt autem metiatur 
£ x-.tpfa quoque « metietur fi « per fuperiorem illam con 
cepttonem.Atqun metitur totam magnitudinem * fi: 
itaque per alteram conceptione metitur re [iduum 
Metietur ergo maior magnitudo aliam fe ipfa minorr. 
hoc autem jieri nqllo modo potefl,ut ante diximus in- 
ter principia . Non igitur illas magnitudines k fi,y 4 
metietur ulla magnitudo. Incommenfurabtles igitur 
erunt *fi,y a. Duabus itaque magnitudinibus pro- 
pojitis in aqualibus et cat. quod demonfbrandum erat. 

Hac demonftratto conclufa ejlper dedufhonem ad 
impoflibile. Vojitum efl enim contradiflorium conclu- 
Jionis uerum.ex qua propojitione per plures gradus 
fydogifmorum deuentum efl tandem ad id quod fal - 
jiflimum efl, nempe maiorem magnitudinem effle qua 
minorem metiatur. Quia ergo ex ueris nunquam col- 
ligitur falfum: nunc autem conclufa eflhacfaljitas,ne - 
ceflje efl pofluionem illam tuam flalfam extitiflfe. quod' 
ipfum per deflrufhonem confequentis oflendi poflfe 
tradunt dialeflici. Valflum autem efl maiorem metiri- 
minorem . quod confequens erat ad illud antecedens* 
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duas magnitudines »fi,yA efje comme fur abdes . {clui- 
tur ergo ipfum antecedens falfum efje. Incommensura- 
biles ergo neceffoejl effe « fi,y A. Verum ex quibus me- 
dijs procefferit illaconclufio falfa, maiorem magnitu- 
dinem metiri minorem, uideamus per refolutione,fit q; 
fyllogifmus huiufmodi • Omnis magnitudo metiens to 
tam magnitudinem xfi,& de ea detraham n ^meti- 
tur refiauum * u.Magnitudo x ejl magnitudo metiens 
totam « detraham x fi. E rgo magnitudo x meti- 

tur rcfiduum « n.falfa ejl conclufio , quia pofitum fuit 
k n efje minorem quam x.Maior ejl indemonJl?abilis,co 
tratla ex principio uninerfali : quod quale effet , ante 
retulimus. Minoris uero probatio quia plura continet, 
bine peteda ejl. P rimo ex fuppoftionynagnitudo x me- 
titur totam x fi. deinde quod eadem x metiatur detra- 
ham partem qua ejln fi,ita probatur • Omnis magni tu 
do metiens magnitudinem y Z, metitur & » fi,quam y \ 
metitur. x metitur yt,ergox metitur & n fi. Maior fi- 
miltter ejl per fe nota ex principio uniuerjali’ Q uacun 
que magnitudo metitt * aliam, metitur & eam quam 
ipfa metitur. Minor uero fc probatur • Omnis magnitu 
do metiens totam magnitudinem y*,& detraho, 
metitur refiduum yl.x metitur totam magnitudi- 
nem y A, & detraho A (,ergo x metitur y Z- Maior ite- 
rum per fe nota ejl ex principio. Minor uero quia duo 
membra habet, ita probatur-Vrimo x metitur tota ma- 
gnitudinem y A ex fuppofitione. deinde quod eadem x 
metiatur AZJta probandii ejl' Omnis magnitudo me- 
tiesK fi, metitur & Ai quam metitur ufi.x metitur • fi. 
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ergo l metitur & ji i, quam metitur x fiMaioruerifi- 
ma ef,& per fe nota. M inore ucro falfam efje ideo ne - 
ceffe ejl,quiacaufa fuit illius conclufonis falfx, nempe 
quod maior magnitudo minore metiatur. Non erit ita- 
que i communii menfura ambarum magnitudinis x fi, 
yjt.ldem reperiesji quacunque aliam magnitudine po 
fueris pro communi illarum menfura. Quia igitur nul- 
la reperiri potejl,erunt illa magnitudines incommenfu 
f abiles, quod demonjlrandum erat. Ex hoc elicitur 
Triv-riiM. fue corollarium d dejbruftione confequentis. 

Si dua magnitudines inaquales propofita no fuerint 
incommenfurabilesfed fuerint commen fur abdes: con- 
tinuata detrattione minoris alternatim fatla de ma- 
iore, necefje ejl refiduum metiri id quod ante Je metie- 
batur. T crtium Theorema. 



Duabus magnitudinibus commenfurabilibus da- 
tisjmaximam ipfaru comunc menfura reperire. 

Sint data dua magnitudines commenfurabiles xfi,y *0>, 
quarum minor fit x fi: oportet itaque magni- 
tudinum x fi,y A maximam communem men y 
furam reperire. Vrimum ipfa magnitudo « fi 
aut metitur y A, aut no metitur. Si itaque x fi «. 
metitur y A, feipfdm quoque cu metiatur, ipfa ^ 
ergo xfiefl communis menfura magnitudi- 
num x fi, yJl Manifefum porro efl maxima 
< quoque eam ambarum men furam commune 
effe.Nam nulla maior magnitudo quam x fi 
metietur ipfam x fi. Sed ne metiatur x fi ma- P & t 
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gnitudinemyA. Derrafta igitur per mutua 
detractionem minore de maiori , refiduu me - 
lietur aliquando id quod ante fe ejtper pra- 
cedens corollarium N am data funt magnis «, 
tudines « fi,y A efje commenfurabiles. itaque ^ 
magnitudo xfi metiendo i Apartem magnitu * 
dinis y A, relinquat magnitudinem \ y fi x fi 
inquam minorem.lpfa uero i y metiendo ma 
gnitudinem ? fi parte magnitudinis « fi,re- 
linquatft militer xX fe iy inquam minorem. P & f 
Ipfa uero x X metiatur magnitudinem y t. illud auteetl 
metiri, id quod ante fe e[t , quado nihil relinquitur pojt 
menfirationem faftam.haftcnus confiruflio. /equitur 
fatim demoflratio. Cum igitur x X metiatur magni- 
tudinem y\:y% ante metiatur X fi: ergo « X metitur ma- 
gnitudinem X fi. Sed « ? metitur feipftm: ergo * J Wfriff- 
turx fi. Sed quia x C metitur a »; ergo x X metietur A x. 
Sed eadem x X metitur y x:totam ergo y A metietur.ergo 
* X-metietur ambas magnitudines x fi,y a, earumq ; co- 
munismefuracrit. Dicopraterea illam effe commune 
utriufque maximam menfuram. Quod Ji neges illam 
effe maximam menfuram: erit itaque magnitudo qua- 
dam maior quam x X.qua metiatur utramque xfi,y A. 
ea uero fit n. Cum igitur per te a metiatur x fi: ipfa au- 
tem x C metiatur x A: ergo ■ metietur x A. ipfa etiam a per 
te metitur totam y A:ergo metietur £7* refiduu y %. Sed 
cum y t metiatur X fi,etiam a metietur J fi. metitur uerj^ 
eadem a per te totam x C:ergo metietur & refiduu x l- 
Itaque magnitudo maior meuetur minorem: quod fane 
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Jieri nullo modo poteft. Nulla ergo maior ma- 
gnitudo quam x l metietur utramq; x&,y A: y 

ergo xZeft maxima earum communis menfu 
ra. Duarum igitur magnitudinum commen- 
Jurabilium «e C,y a reperta efl communis ma - • 
xima mefisra, nempe x ?. quod faciendis fuit. 4 
Corollarium. 

E* boc cocluditur,fi magnitudo quapiam duas 
alias magnitudines metiatur,metietur quo- L x 
que & communem utriufq-, maximam me- & f 
furam. Hoc corollarium probatur ex poflrema parte 
demoflrationis. Sint dua magnitudines x fi,y Aqua- 
rum fit maxima communis menfura x ?: fit porro alia % 
qua etiam metiatur utramque x C,y A. dico magnitu- 
dinem ■ metiri x £. Sint eadem fuppofitiones quas modo 
pofuimus. Cum igitur % metiatur x fi:x $ autem me- 
tiatur t A: ergo h metietur i A. Sed a metitur etiam tota 
y A:metietur ergo & reliquum y x.Sed quia y i metitur 
? Ciergo n metietur i C.fed metitur totam x & : metietur 
ergo & reliquum, quod efl «?. ergo * metiens utraque 
x C } y A, metietur & maximam utriufque communem 
menjuram, nempe xi.Docet Vroclus differentiam inter 
problemata cr theoremata geometrica ea effe, ut pro- 
blemata fint ea qua proponunt aliquid fieri oportere, 
quafia funt omnia qua uerbo infinito concipiuntur , ut 
reperi re y coflituerefecare, & fimilia. Theoremata ue- 
rofunt qua afferendo ponunt & definiur de unoquoq ; 
accidente cuiu/que fubiefh, qualia funt duo prima hu- 
ius libri. Hoc autem $ problema efl. Huius ergo pro - 
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hiematis demon (hrationem fic refoluere nos 
oportet. P finium aggrediamur parte ea qua * 
Jyllogifmo dire flo & ca tegor ico cocludtt ip- 
fam magnitudine xlefje comunem menfura 
magnitudinis xQ,yA.Omnis magnitudo me- l 
tiens magnitudines y\.& *. A,metitur totam 
y A. Sed x l metitur y\&i A.ergo x l metitur 
totam y A.Maior patet ex principio indemon 
JWabili. Quacuq-,,magnitudo metitur duas, 
metitur etiam compofitam ex illis. cuius fimi 
le ponit Campanus in numeris inter principia libri fe- 
ptimi. Minoris pars illa quod « l metiatur y\, patet per 
cpr ollarium fecundi theorematis. Quod ueroeadext 
metiatur t A,probatur Omnis magnitudo metiens x fi, 
metitur A \ menfuratam ah xfi. Sed x l metitur x £: er- 
go x X. metitur A x. Maior patet ex principio. Quacunqs 
magnitudo metitur aliam, metitur quamcunque men- 
furatam ab ea.Minoreita probabis: Omnis magnitudo 
metiens magnitudines x l,lfi, metitur & totam compo 
Jitam ex illis xC.Sedxl metitur x l, I C: ergo x l metitur 
totam x jS.M aior ex principio eode patet. Minoris pars 
quod x l metiatur xZ, patet etiam ex eo, quia omnis ma 
gnitudo feipfam metitur per unitatem . Quod uero xl 
metiatur ? fi, probatur fic. Omnis magnitudo metiens 
Y t, metitur & i fi.men furata ab ea.Sed x l metitur y 
ergo x,l met it uri fi. Maior pendet ex principio. Minor 
etiam pendet ex ante difhsNunc uero reflat perfeque - 
da pars illa demonfbraiioms, qua ofleditur magnitudi 
nem x l communem utriufque xfi,y,A men furam : effe 
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praterea Maximam ambarum comunem menfiura.hoc 
autem fit per deduffionem adimpofiibile.Nam fi neges 
illam »Xejfie menfuram maximam communem utriufi 
que magnitudinis » fi, y a. fit aha maior quam »\ma- 
scima communis utriufijue menfura qua fitn. Tuncdi- 
co te deduftum iri ad illud impofiibile magnitudinem 
maiorem , nempe , metiri minorem ficilicet» i. Manen- 
tibus enim his quafiuperiuspofita fiunt • Omnis magni- 
tudo metiens totam » fi, & de ea partem dctraftam 
? fi,metitur & refiduu » (. Sed ■ metitur totam » fi & 
detraftam { fi: ergo , metitur» X Maior efi in dem oftra- 
bilis. Minor fic probatur. Primum , metitur tota »fiex 
tuapofitione. Quod uero eadem , metiatur X fi, probo. 
Omnis magnitudo metiens y \ metitur i fi quam y t me- 
titur . Sed n metitur y i,ergo , metitur X fi. Maior rur 
fium no eget probatione. Minoris probatio hinc deduci- 
tur. Omnis magnitudo metiens totam yA& eius patt€ 

* \,metitur & refiduu yi.Sed, metitur totam y A & 
eius partem a i, ergo , metitur yx. Maior item eflin- 
demonfirabilis. Minoris probatione fic deduces' Primu 
quod, metiatur totam y a, patet ex tua pofitione.Quod 
uero eadem * metiatur a t , fic agas • Omnis magni m 
tudo metiens k fi, metitur a \ menfiuratam ab ea . Sed « 
metitur » fi: ergo , metitur a t . Maior efl in demon - 
firabihs. Minor patet ex tua pofiuione quado uoluifii * 
ejje communem maximam menfiuram utriujque nepe 
« y ex qua quia J equitur illa coclufio falfiaficilicet 
maiorem , metiri minore »X, necefjeeft illa tuam po - 
Jitionem fialfiam cxtitijjc .nam ex ueris no [equi fialfium 
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compertum ejl.hr go u non erit communis utriufejue ma 
ximamenfura.idemq; fiet fi quacunq; aliam po fueris. 
Confiat igitur *%efje communem maximam utriufque 
menfuram. Quod autem hoc problemate proponitur 
inquirendum ,id licet in theorema conuertere colle - 
fla fumma totius demonfirationis , propofitis dua- 
bus magnitudinibus inaqualibus & commenfurabi- 
libusfi minor metitur maior em, illa e fi communis ma- 
xima utriufque menfurafin minus ,fafla mutua detra 
flione quandocunque refiduum metitur id quod ante 
fc mettebatur pojbremo , illa cfi communis utriufque me 
fura atque ea maxima. Simili ratione poteris ex quo- 
cunque problemate theorema ejftcere. 

Quartum Theorema. 



Tribus magnitudinibus commenfurabilibus datis, 
maximam ipfarum communem menfuram re- 
perire. 

Sint data tres magnitudines comenfurabiles *,fi,y, opor- 
tet ipfarum communem maximam menfuram reperi- 
re. Sumatur maxima communis duarum 
priorum x,fi,menfura per pracedens pro- 
blema, fit q; A:h ac magnitudo a, aut meti- 
tur magnitudinem tertiam qua efiy,aut 
eam non metitur, metiatur prius. Hafle- 
nus confiruflio huius partis, nunc ad de- 
mon firation em. Cum itaque a metiatur y, 
metiatur q-, magnitudines *, fi, Ergo A me- A n y a 
tietur «,fi,y: ipfarumque communis men - p 
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fur a efi. Er at er ea hanc effie illarum maximam com- 
munem menfuram conjlat hac ratione. N am nulla ma 
gnitudo maior quam A metietur illas x,fi, 
y.Quod fi fieri poffe defendis, fit magnitu- 
do x maior quam A,quam dicis metiri ma- 
gnitudines illas *j&,y.Cum itaque x per te 
metiatur x, firmentur duas priores ex il- 
lis fiilicet x y fi: & pr ater ea maximam co- 
munem utriufique menfuram y nempe Aper 
corollarium pr acedes. Ergo \ maior quam b 

J,metietur ipfiam A,quodefi impofiibile.Sed ne metia- 
tur A magnitudinem y,hoc primum dico magnitudines 
y,A effie commenfiurabiles. quod ita demonfiratur. Cum 
fint commenfiurabiles dat a magnitudines *, &,y, metie- 
tur eas profie flo quadam magnitudo qua fimiliter me- 
tietur fieparatas ex illis duas x, fi. Quare metietur quo- 
que maximam communem utriufijue menfuram ,nem- 
pe a. Metitur etiam ipfia eadem magnitudine y. Quare 
metietur utr&que y, A. Ergo y,A fiunt commenfiurabiles 
ex definitione .Sumatur itaque maxima communis me 
fiura ambarum y>A } fitq- a Haflenus confiruflio huius 
partts,nunc efi demonfiratio.Quoniax metitur Agr A 
metitur magnitudines x,fi, itaque emetietur x, fi. meti- 
tur pr a ter ea magnitudinem y. Ergo x efi communis me 
fiura trium x,fi,y. Dico autem illam etiam effie maxi- 
mam. Nam fi fieripot efi ut xnon fit maxima menfiura 
communis trium x a fi a y fit quadam maior quam x, ma- 
gnitudo X>metiaturque tres illas x&y. C umq; ? metia- 
tur *>fi>y>etiam metietur «, fi, ipfdrum maximam 
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communem utnufque menfura , nempe 
Metitur pratereaipfa l magnitudinem y. 
ergo Z metitur y,A,& ambarum commu- 
nem maxima men furam, nempe %. Maior 
utdelicet magnitudo minore hoc uero fieri t] TT 
nullo modo potefi.Nulla ergo maior quam ] J 

t magnitudo metietur magnitudines *,&, &H>y Jit jr 
y.Urgo t, efl maxima trium dittarum communts men- 
fura.flquidem / non metitur magnitudinem y. Quod 
fi / metitur y, ipfamet a erit communts trium maxi- 
ma menfura. Datis igitur tribus magnitudinibus cotn 
menfurabilibus , reperta efl ipfarum communis maxi- 
ma menfura, quod faciendum erat. 

Corollarium. 

-Ex hoc manifeflum relinquitur, fl magnitudo tres magni- 
tudines metiatur , metiri quoque maximam commts 
nem ip far umm en furam. Similiter etiam in pluribus 
magnitudinibus maxima illarum communis menfu- 
ra reperitur. In illis quoque uerum erit hoc corolla - 
rium. Huius corollartj demonflratio continetur inpo - 
ftremis uerbts ipflus Theonis .itaque dicet' Sint tres 
magnitudines *,&,y, quarum communts maxima men- 
fura fit \flt porro alia ueluti Zdpfa quoque meties tres 
illas magnitudines, dico Z metiri \.Demonflratione au- 
tem requires ab illis uerbis . Cumq; Z metiatur *,&,y 
ttia metietur Mi&ufque ad ea uerba, Maior utdelicet . 
Hac demoflratio quia uarias partes habet, fingula ue- 
ro pluribus fyHogifmis cotineturflngillatim omnes re- 
fbluemus.Vrimo fi A communis maxima menfura am- 
barum 
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tarum *,6 metiatur y perfidiarum efi magnitudinem 
Jiejje communem menfuram magnitudinum K,fi,y. 
Quoduero eadem a fit e arumdem communis menfura 
maxima, hinc liquetper dedufhonemad ifiud impofii- 
bilc y Maiorem magnitudinem metiri eam qua fi ipfit 
minor efi. Nam fi negas a e/fi maximam menfu- 
ram, fit quauis maior quam A,uidelicet i metiens illas 
m,&,y.fx hoc [equitur t metiri ipfiam A,quod falfum efi 
& impofiibile, cum maior non metiatur minorem . 

Omnis magnitudo metiens *,&, metitur A maximam. 
m,f>, menfuram. Sed t metitur ergo \ metitur a.Mo, 

iorpatet,quia colle fla ex corollario fup er ioris proble- 
matis. Minor patet ex tua pofitionc. quam tamen fal- 
fam effi confiat, quia caufa efifalfitatis illius ex ea con 
fiquentis. Verum efi itaque a effi communem & ma- 
ximam trium men fur am,fi modo A metitur y, Stn autt 
A non metiatur y,illud imprimis uerum ejfe dico (quod, 
ueluti lemma quodda demonfirandu efi antequaeatur 
ulterius) magnitudines y,A,ejfi comefurabiles. Om- 
nes magnitudines quas eade mefiura metitur, uidehcet 
f > funt comenfiur abtles.Sed y,A funt magnitudines quas 
cade mefiura metitur, uidehcet t. ergoy, a funt come fu 
rabiles. Maior patet ex definitione. Minor patet exeo, 
quia *,£>,y,pofitafiunt comefurabiles per comune me fu 
ra, uidehcet tfic itaq ; probabitur Omnis magnitudo 
me nes tres a, f,y, metitur duas priores, maxima me 

furam duaru prioris nempe Afer corollarium prace - 
dentis theorematis. Sed i metitur tres «,$,y. ergo » me- 
titur JLQuod aute fi metiatur y, patet ex pofitione. Cfi 
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igitur t metiatur utraq; y,A } fequitur ex definitione am 
basy,A effe come fur abiles. Sit maxima comunis mefu- 
ra ipfaru y,A,qua uocetur\. Dico primo ipfam i efje co 
munem menfura trium *,e>,y fic probari. Omnis ma- 
gnitudo metiens A, metitur «,js, menfuratas a a. Sed t 
metitur A, ergo \ metitur *,&. Maior patet ex principio. 
Minor uero ex fuppofitione qu artiti pofitum efi ipfam % 
effe maximam communem menfuram duarum y>A, ex 
eadem etiam fuppofitione i metiebatur y.Ergo i meti- 
tur x,$,y, efij; earum communis menfura. Dico pra- 
terea eandem \ effe communem maximam menfuram 
earudem trium fin minus ,efio magnitudo quteda ma- 
ior quam i meties illas fit j; ?. Ejc hac pofitione fequi ui - 
debis illud idem impofibile, maiorem X metiri minore «. 
Omnis magnitudo metiens y, A } metitur i communem 
maximam utriufque menfuram. Sed l metitur y,A,er- 
go t metitur i.Maior patet ex corollario fuperiori. Mi- 
nor uero ita probatur.Vrimo quod { metitur y, patet ex 
fuppofitione >quia pofitu efi eam metiri fingulas «,&,y. 
Quod uero eadem X metiatur A probatur. Omnis ma 
gnitudo metiens x, 6, metitur & a communem utriuf- 
que maximam me furam. Sed X metitur x,£>, ergo X me- 
titur a. M aior patet ex corollario Minor uero d te pofi- 
ta e fi, qua cum fit unica cauffit illius falfe conclufionis, 
neceffe efi ipfam quoq; falfam effe. Nulla ergo alia ma- 
gnitudo quam i erit communis illarum trium maxima 
menfura. Hor autem problema potes redigere in for- 
mam theorematis hoc modo • Si maxima mefura dua- 
rum primarum ex tribus commenfurabilibus magni- 
tudinibus 
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tudinibus metitur tertiam, illa efl communis maxima 
menfura trium. (in minus , maxima menfura tertia & 
maxima menfura duarum primarum efl comunis ma 
xima menfura trium. 

Quintum Theorema. 

Comcfurabiles magnitudines inter fe proportio- 
ni eam habent, qua habet numerus ad numeru. 

Magnitudines dicutur inter fe proportionem habere, qua 
habet numerus ad numerum, quado qua proportio ejl 
inter illas magnitudines,ea reperitur inter aliquos nu- 
meros, ut pura fi magnitudo magnitudini fit,uel aqua - 
lis, ut numerus z numero z: uel dupla, ut numerus 4 
hd r.uel tripla , ut 6 ad z: uel in alia quauis multi- 
plici proportione. Idem defuperparticulart,fi magni tu 
dofitfefquialtera ad magnitudinem, ut numerus 3 ad 
numerum x. idem de aliis Jfeciebus fuperparticula- 
ris proportionis, idem de /uperpartienti,de multiplici 
fup er particulari, & de multiplici fuperpartienti, qua 
funt omnia proportionum gener a, qua in numeris repe 
riuntur. Sint magnitudines comme - 
Jurabiles *,&. Dico ipfks habere pro- 
portionem inter fe, qua numerus ali- 
quis ad aliquem aliu numerum. Nam 
cum fint commenfurabtles », $,fir y co 
munis earu mefura, & quoties y me- 
titur m, (id efl quot partes reperiutur ... ‘ 

in x aquales ipfty) tot fint unitates in J J ‘ I 
numero a. quoties uero eadem y meti' * ^ ^ 1 

F 
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tur $, tot fmt unitates in numeros. 

Sequitur demonflratio. Cum itaque 
y metiatur « toties quot funt unita- 
tes in A numero , ipfdque unitas metia 
tur numeris A toties quot funt in ipfo 
A unitates. totidem ergo uicibus y me- 
titur x,quot utribus unitas metitur nu 
merum A. Ergo y eandem proportio- - - ^ * 

nem habebit ad x, quam unitas ad nu 
merum A.per conuerfam etiam proportionalitatem e- 
rit ut x ad y.jtc numerus a ad unitatem. R urfum cum 
y metiatur C toties quot funt unitates in numero eme- 
tiatur que unitas numerum s toties ,quot funt in eo uni- 
tates. tot utribus itaque y metietur £ , quot uicibus li- 
nitas metitur numerum i.Ergo per aquam proportio- 
nalitatem (hancuero uocat Euclides di it* \o)st)quam 
proportionem habet magnitudo x ad magnitudinem C, 
eandem habet numerus A ad numerum s. Itaque com- 
men fur abiles magnitudines, puta *,£>, inter fe propor- 
tionem eam habent, quam numerus A ad numerum k. 
quod demonflrandum erat. 

Kefolutio. 

Omnia extrema duorum ordinum continentium aquale 
numerum magnitudinum coniugatarum in eade pro- 
portione, funt ipfa in eadem proportione. Scdx,&, 

& a,k funt extrema duorum ordinum, &c. Ergo x,&, 
CT i funt in eadem proportione. Maior patet ex 

12..}. Minoris pars prior fcilicet x,C & A, i efje fxtre-^ 
tn a duorum ordinum aqualem numerum continentiu 

magnitU' 
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Magnitudinum patet ex fuppofitionibus admifiis in co- 
Jlrufhone. Quod uero magnitudines contenta in il- 
lis ordinibus ftntin eadem proportione coniugata , id 
ejl fingula paria prioris ordinis cum fingulis paribus al 
terius fint proportionalia, probatur ita- P rimo quody, 
£ habeant eandem inter fe proportionem quam unitas 
& numerus t,A. Omnis magnitudo metiens £ tot ui- 
cibus, quot uicibus unitas metitur \,habet ad £ eandem 
proportionem , quam unitas ad numerum « . Sed y tot 
uicibus metitur & quot uicibus unitas metitur \ . Ergo y 
habet ad$ eandem propo rtionem, quam unitas ad nu- 
merum t. Maior per fi patet contratta ex definitione 
proportionalium , qua eflin principiis Itb.j. de quibus 
dothfiime differentem lege Vetrum Nonium Lufitanu. 
Minor uero conceffa ejl per fuppofitionem. Quod ue- 
ro x,y habeant eam proportionem quam numerus a ad 
unitatem, probatur eodem modo- Omnis magnitudo 
quam metitur y tot uicibus quot unitas metitur nume- 
rum A, habet ad y eandem proportionem quam nume- 
rus a ad unitatem. Sed k efl magnitudo quam metitur 
y tot uicibus, & c . Ergo « habet ad y eande proportio- 
nem quam a ad unitatem. Maior probatur eodem mo- 
do quofuperior. Minor item patet ex fuppofitione. \t ue 
ro reperias numeros duos, quorum proportionem ha- 
beant inter fe dua magnitudines commenfurabiles, ui - 
de quot uicibus menfura earum communis unamqua- 
que metiatur .Numeri enim uicibus illis exprefii reti- 
nent eam proportionem, quam magnitudines commen- 
furabiles . 
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Sextum Theorema. 

Si dux magnitudines proportionem eam habent 
inter fc quam numerus ad numerum, comm.cn- 
furabiles funt illx magnitudines. 

D ua enim magnitudines x, jS, inter fc 
habeant eam Proportionem, quam 
numerus A ad numerum t. Dico co- 
menfurabiles effe magnitudines x, 
jS. Nam magnitudo x diuidaturin 
tot partes aquales quot funt unita- 
tes in numero a (hoc uero idem ejl 
ac fi uelis quamcunque partem au- 
ferre de magnitudine x, quod quo- 
modo fiat, docet 9.6.) Jitque ma- 
gnitudo y aqualis uni ex illis partibus aqualibus tpfius 
x.fit etiam alia magnitudo l compofita ex tot magni- 
tudinibus aqualibus ipfi y, quot unitates funt in nume- 
ros.. H/c incipit demonfiratio. Cum igitur tot ma- 
gnitudines aquales ipfi y fintin magnitudine x, quot 
funt unitates in a, quota pars ipfius a efl unitas, eadem 
pars erit magnitudo y magnitudinis x. Efl ergo ut y ad 
x,ita unitas ad A.metitur uero unitas numerum A.ergo 
& y metietur x. E t quia efl ut y ad x,fic unitas ad nu- 
merum A.conuerfa igitur proportione erit ut x ad y,fic 
numerus A ad unitatem. Kurfum quia quot funt u- 
nitates in numero t, tot funt in magnitudine { magni- 
tudines fiue partes aquales ipfi y. Erit itaque ut y ad l, 
fic unitas ad i.N uper uero conclufum efi ficut x ad y,ita. 

numerus 
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numerus A ad unitatem. P er aquam igitur proportio- 
nem erit ut k ad ificAad \ .Sed Jicut ji ad \,ita fe habet 
« adfr. Itaque etiam ut « ad A, fimiliter fe habebit x ad 
l. Ipfa igitur magnitudo « ad utranque A, eandem 
proportionem retinebit. Aequalis e fligitur magnitudo 
A magnitudini ? per fecundam partem 9. 5. Sed y meti- 
tur ( y ergo metietur fr.Scd & eadem y metitur », igitur 
y metitur x,/Z. commenfurabiles igitur funt magnitu- 
dines «jA. Si ergo dua magnitudines &c. quod demon 
flran dum fuit. R efolutio. 

Omnes magnitudmes quas eadem menfura metitur, funt 
commenfurabiles. Sed magnitudines «, a , habentes 
proportionem inter fe quam numerus ad numerum , 
metitur eade menfura,puta y.brgo magnitudines «,A, . 
habentes proportionem inter fe quam numerus ad nu- 
merum , funt commenfurabiles . Maior patet ex defi- 
nitione commenfurabilium magnitudinum. Minoris 
nero pars illa quod y metiatur £>, ita probanda ejh Ma- 
gnitudo i efl magnitudo A, quia aquales, y metitur i, . - 
ergo y metitur A. Minor patet ex concefiione fuppofita 
inter confiruendum, illis uerbis. Sit etiam alia magni- 
tudo l. Maior fic probatur • Omnes magnitudines ad 
quas eadem magnitudo 3 p ut a « eandem proportionem 
habet, fiunt aquales . Sed i, A fiunt huiufmodt.ergo { a 
funt aquales . Maior patet ex fecunda parte nona 
quinti . Minor uero ita probetur • Omnes proportio- 
nes aquales eidem proportioni,puta ei qua efl inter A,% 
numeros, funt inter fe aquales . Sed proportiones inter 
& *>& funt aquales eide proportioni, puta qua efl 

F i 'tj 



EVCLIDIS. E L EMENTO R. 

inter a,k. 'Ergo proportiones inter «,? & *, t> funt inter 
fe aquales. M aior patet ex undecima quinti . Minoris 
pars illa, quod proportio inter k, & Jit aqualis ei qua ejl 
inter numeros , patet ex fuppofitionc. Quod uero 

«,? eandem habeant proportionem quam Approbetur 
jic Omnia extrema duorum,ordinum aqualem nume 
rum continentium magnitudinum coniugataru in ea- 
dem proportione, funt ipfa in una & eade propor- 

tione.Sed x,Z,& A, \/unt extrema duoru ordinu, &c. 
Ergo «,? (*r A,i funt in una & eadem proportione. M a 
ior patet ex n.j.Minoris uero pars prior fcilicet *,Z & 
A i efje extrema duorum ordinum aqualem numerum 
continentium magnitudinum, patet exfuppofitionibus 
admifis in conf ruendo. Nam primus ordo ejl «^{.Se- 
cundus uero ejl a,h, t. u enim ejl loco unitatis. Quod 
uero magnitudines in his ordinibus co tenta fint m ea- 
dem proportione coiugata, probetur. E t primo loco «,y 
habere inter fe eandem proportione quam A ad unita- 
tem u, patet ex fuppoftione admijfa inter cojlruendu il 
lis uerbis,Nam magnitudo « diuidaturin tot partes a- 
quales, &c . Quanuis ea pars JyllogiJmo quoque de- 
monjlrari pofit.Omnes quatuor magnitudines inter Jc 
proportionales, funt quoque conuerja proportione pro- 
portionales. Sed y,x,H unitas A funt magnitudines 
proportionales. Ergo y,«,H & A funt conuerja propor- 
tione proportionales. Maior patet per corollarii t quarti 
theorematis libri quinti . Minor nero patere potejl ex 
fuppoftione, illis uerbis, Nam magnitudo « diuidatur \ 
Secundum erat in illa minore y, ? habere eandem pro - 
j. ■ . portionem 
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portionem quam unitas & i. quod quidem etia patet 
exfuppoftttone inter conflruedum admiffa illis uerbir,. 
Sit etiam alia magnitudo Quantum ad alteram 
partem minoris ajfiumpta in primo [ yllogifimo , nempe y 
metiri magnitudinem *,ea quoque patet ex illa fuppo - 
Jitionc,Nam magnitudo « diuidatur,&c.Nibilominut 
pote/1 & ipfa fyllogifimo demo fir ari: fed quia efiexfup- 
pojitione nota, nihil ejl opus /yllogifimo. 

Corollarium .. 



E* hoc fit manifie/lufi fuerint duo numeri ut *,[,& refla: 
linea ut *,dari po/Je aliam lineam ad quam linea * re- 
tineat eandem proportionem qua numerus Ji ad nume 
rum%. Diuidatur linea « in tot partes ae- 
quales quot fiunt unitates in altero numero a I 
per nonam fexti , er coponaeur altera linea , ( 
puta l ex tot partibus, qua fitnt aquales par- 
tibus linea quot fiunt unitates in altero nu- 
mero i.itaque linea * erit ad Irnea % ficut nu- 
merus A ad numeru i. Hac ratione potes cui- - 

cunque linea propofita,alid dare commenfu- J <A t 
rabilem in longitudine. Nam fi dua linea habent pro- 
portionem tnterfe quam numerus ad numerum, fiunt- 
inter fe quoque longitudine commenfurabths, per hoc 
theorema 6 . Quod uero fequitur in exemplari graco , , 
continet, fubob fisure tamen lemma quoddam,ipfume - 
tiam alieno loco po fit u. inueniturenim inter alia lem ■* 
mata pofi 29 theorema huius libri , uerbis conceptis itt> 
formam problematis. . 
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Lemma. 

Duobus numeris datis, & linea refla, oportere efficere ut 
numerum ad numerum:Jic quadratum linea data ad 
quadratum alterius. 

Sint dari numen Ay. refla uero fit «; propofitumque fitef 
Jicere id quod pracipitur hoc 
problemate, reperiatur igitur 
per pofiremumcorollartum li- 
nea l,ad quam linea « fit in ea 
proportione in qua numerus a 
ad numerum \ : fumatur q ; in- 
ter duas illas lineas u,X media 
proportionalis per tertiam de- 
cimam fexti,fttque A . Cum igitur fit ficut numerus A 
ad numerum i, ita linea tt,ad lineam {. & quemadmo 
dum fe habet linea k ad lineam l, ita quadratum linea 
« ad quadratum linea Aper fecundum corollarium ui 
cefima fexti. Itaque ficut numerus A ad numerum i,ita 
quadratum linea « ad quadratum linea A. 

Incqmmcnfurabiles magnitudines inter fcpropor 
tionem non habent,cpiam numeros ad numerii. 

Magnitudinum non habetium proportionem inter fe qua 
numerus ad numerum, nullum exemplum efferre pof- 
fumus in numeris, ficut fecimus in 5 huius. nam tmpof f 
fibile efl numerum ad numerum no habere proportio- 
nem quam numerus ad numerum. Sint magnitudi- 
nes incommenfurabiles k,A. Dicom, A nullam omnino 

proportionem 
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proportionem inter fe tale ba- As 

bere, qualis inter ullos nume- ' * 1 ' 33 
ros reperitur. Quod fi contra- 
dicatur habere proportionem inter fe quam nume- 

rus ad numerum: /equitur illud continuo, commenfu- 
rabiles quoque ef/e perfextum theorema huius li- 
bri. Sedhoc theorema ponit illas effcincommenfurabi- 
les. Nullo igitur modo « habebit proportionem ad 
quam numerus ad numerum , quod demon flrandum 
fuit. Hic modus argumentationis '& certifimus cf, 
^ breuifimus :fumiturque ex Jyllogifmts hypotheti- 
cis, quem a defiruftione confequenns uocant. llludque 
in uniuerfum uerum e/fc deprehendes , quotiefcunque 
in difciplints mathematicis aut aliis quibufcunque,qux 
nomine cenfenturfcientiarum,reperiuntur dux conclu 
fones ex earum numero, quas conuer fas uocant, qua- 
les funt quintum er fextum theorema huius libri : in 
his potentia contineri prxterea alias duas conclufiones 
er ipfas conuer /ds,contrario tamen modo quam fupe - 
riores, quales funt hoc theorema er proximum. 

O&auum Theorema. 

Si dux magnitudines inter fe proportionem non 
habent, quam numerus ad numerum, 
incommenfurabiles funt illa: magnitu- 
dines. 

a A 

Dux enim magnitudines *,&, inter fe proportio- F 

nem non habeant, quam numerus ad nume- 
rum. Dico incommenfurabiles effe magni tu - 



0 
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clines «,/S. Quod fi contradicas ,uidelicet co 
men fur abdes effe , habent fatim proportio- 
nem quam numerus ad numerum ,per quin- 
tum theorema huius, fed hoc theorema fup- 
ponit eas non habere, incommen fur abdes er- 
go funt magnitudines «,£. Si igitur dua ma- 
gnitudines ,&c. quod demonfirandum fuit. 

Nonum Theorema. 

Quadrata qux dcfcribun- 
tur a rc&is lineis longitu 
dinc commcfurabilibus, 
inter fc proportione ha- 
bent, qua numerus qua- *' ^ 

dratus ad alium numeru f ‘ ‘ ‘ * 
quadratum. Et quadrata • • ; • 

habentia proportionem • ; ; • • 
inter fc quam quadratus 
numerus ad numerum 
quadratum, habebunt quoque latera longitudi- 
ne commenfurabilia. Quadrata vero qux deleri 
buntur a lineis longitudine incommenfurabili- 
bus,proportioncm non habent inter fe qua qua- 
dratus numerus ad numerum alium quadratu. 
Et quadrata non habentia proportionem inter 
fe quam numerus quadratus ad numerum qua- 
dratum,nequc latera habebunt longitudine co- 
mcnfurabilia. 

Quia difficile uidetur hoc theorema , dignum quoque ui- 

fum. 
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fum e jl, quod pluribus modis demon fraretur. No s uero 
antequam ad demonjhrandum accedamus , nonnulla 
pr a fabimur de fignificatione uocumfue terminorum 
huius theorematis ,qua rem totam illuflrabut. Hocfa- 
ne theorema & qua proxime fequuntur , huiufmodi 
funt,ur nifi plane percipiantur, res alloqui non difficil- 
lima inexplicabiles uideripofint. Imprimis illud intel- 
ligendum efl , lineas effe longitudine commen fur abiles, 
& lineas habere proportionem inter fe quam nume- 
rus ad numerum , idem effe. Vt quacunque linea funt 
longitudine commen fur abtles, habeant etiam propor- 
tionem inter fe quam numerus ad numerum. & con- 
tra, qua linea habent proportionem inter fe quam nu - 
merus ad numerum , fint quoque longitudine com- 
men fur abiles, ut paret ex y.^r 6. huius libri. Similiter 
illud conuertitur, lineas effe longitudine tncommenfu- 
r abtles, & non habere proportionem quam numerus 
ad numerum, ut patet per 7 &-8 huius. Itdque intelli- 
gi debet quod dicitur in hoc theoremate, de lineis lonn- 
tudine commen fur abilibus , & longitudine incomenfu 
rabihbus. Sed dicat aliquis, priufqua Euclides docuit 
modum reperiendi lineas longitudine incommenfurabi 
les,tra6lat de quadratis tpfarum , cum tamen contra 
fieri oportere uideri pofiit. prius enim exquiri debet de 
re aliqua an fit, quam quid ei accidat, confyderetut. 
Noj uero dicimus Euclidem quidem tradere modum 
reperiendi lineas longitudine incommenfir abiles in 
theoremate u.quodeflin Graco 10 . neque tamen per- 
uerfe quicquamfecijfe. Nam hoc theoremate fum it has 

Gq 
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lineas longitudine incomrnenfurabtles ex hypothefi, 
neque amplius quicquam fibi demonfiradum hoc qui- 
dem loco ajjumit, quam ex illa hypothefi ficiltcet linea - 
rum longitudine incommensurabilium quadrata non 
habere proportionem, & catera.Quod ubi uerum efifi 
demonjlrauerit , fat fiecififie uidebitur . Ex hoc au «• 
tem theoremate gradum Jibi faciet ad inuefiigatio - 
nem linearum illarum in theoremate undecimo. Il- 
lud pr a ter ea intelligcndum eft quid uocibus illis fi- 
gnificetur, habere proportionem quam numerus qua- 
dratus ad numerum quadratum. Quod ut afjequi 
pofiis,repetenda tibi fiunt nonulla theoremata, eorum- 
que demonjlrationes ex arithmeticis fiupra fcriptu : at- 
que ea maxime qua agunt de numeris fimilibus fiuper - 
ficialibus ex quibus eft uiccfimumfixtum oflaui. Nu- 
meri fimiles plani inter fi proportionem habent, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum. Similes 
uero plani numeri fiunt (ut eft in principqs libri fiepti- 
mi ) qui habent latera proportionalia. Latera uero cu - 
iufique numeri fiunt, ex quibus inter fi multiplicatis, fin 
guli numeri producuntur, ex illo theoremate z6 oflaui 
conflat non filos numeros quadratos habere propor- 
tionem inter fi quam numerus quadratus ad quadra- 
tum fid eandem etiam proportionem habere numeros 
omnes fimiles fiuperficiales inter fle. Neque uero idem eft 
numeros aliquos quadratos ejflc, & habere proportio- 
nem inter fi quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum, neque hac inter fle conuerti pojjunt. Qua- 
uis enim numeri quadrati habeant proportionem qua 

numerus 
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numerus quadratus ad quadratum , non ideo tame o- 
mnes habentes proportione quam quadratus ad qua- 
dratum funt quadrati.Sunt enim fi miles fuperficiales 
& 'tjdem non quadrati, qui tamen proportione habent 
quam quadratus ad quadratum, quanuis omnes qua- 
drati fint fimiles fuperficiales. nam inter duos numeros 
quadratos incidit unus medius proportionalis, per. 1 1. 8. 
Si uero inter duos numeros incidat unus medius pro- 
portionalis, illi duo numeri funt fimiles fuperficiales per 
20.8. Dico praterea illud theorema 16. 8 . conuerti. 
Duo numeri hahentes inter fe proportionem quam nu- 
merus quadratus ad numerum quadratum funt fimi- 
les fuperficiales :cuius rei illa demoflratio afferri potefi . 

Sint duo numeri *,& habentes pro- 
portionem inter fe quam quadratus 
ad quadratum Alii duo numeri aut 
ambo fimul funt quadrati, aut ambo 
fimulfunt no quadrati, (de illis aute 
non inrelligimus hic quicquam dice- 
re, quorum alter efi quadratus, alter 
uero non quadratus, tales enim non «* 
pofjimt habere proportionem quanu 
merus quadratus ad numerum qua - 
dratum, per 24. 8. d deflruftione con- 
fequetis.) Ergo fi ambo funt quadra- 
ti,funt etiam fimiles fuperficiales , ut 
modo conclufium efi. Si non fint qua- 
drati, fint illi duo quadrati y,si, quorum proportionem 
habeant «,&.quia ergo habent proportionem inter 
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fi qua y, Jt,& inter y , / incidit unus 
medius proportionalis puta \,per n. 

8. Ergo inter *J& incidet unus medius 
proportionalis, puta l per 8.8. Sed Ji 
inter duos numeros nempe «,C unus 
medius incidat proportionalis,tlh duo 
uumeri fiunt fimiles fiuperficiales, per 
zo. 8 . Ergo numeri *,& fiunt fimilesfu *» 
perficiales. Duo ergo numeri haberes 
proportione qua quadratus ad qua- 
dratum, fiunt fimiles fuperjiciales . Ex 
.his intelligi potefi numeros habentes 
proportionem inter fe quam quadra- 
tus ad quadratum efje aut quadra- 
tos, aut fimiles planos id efi fuperjiciales. Similes uero fit 
perficiales quifint, intelhgitur quidem ex definitione, 
fed quibus notis fiatim agnofci pofiint numeri propofi- 
ti,an fimiles fitperficiales fint nec ne, fic habetote" Pri- 
mum fi inter duos numeros propofitos non incidit me- 
dius proportionalis, ilh duo numeri non fiunt fimiles fu - 
perficiales per iZ.i.adefiruftione confequcntis. Quod 
fi mctdit medius proportionalis, fiunt illi fimiles fiuperfi- 
■ ctales per io. 2. Deinde duo numeri fimiles fiuperficiales 
multiplicatione alterius in alterum fatta, producunt 
numerum quadratum, per primam p.Ergofi non pro- 
ducunt quadratu, non fiunt fimiles fiuperficiales. Quod 
fi fecerint quadratu ex multiplicatione fui ipfius, fiunt 
illi fimiles fiuperficiales per 2.9. Quo uero facilius ap- 
prehendantur confiequentes demonfirationes, & fimul 

exemplum 
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exemplum adducamus eorum qua diximus. Sit linea, 
y longa pedes quatuor.fit 
& alia linea A longa & *' * $ ' " *’* 

ip/a pedes tres , reperia - ' fi ' 

turque media proportio- 
nalis per 1 1.6. qua media 
proportionalis fit linea C. 

E rgo quadratum linea fi >- . e ■ — 
erit aquale parallelogr a- $ 

mo rcttangulo quod fit 
ex lineis y. A, per 17. 6. 

Qjtod quadratum continebit pedes n,ficut & pa- 
rallelogr ammum ex lineis y,A. Sit etiam linea 4 lon- 
ga pedes 3, gT lineat longa pedem i, media propor- 
tionalis inter lineas i,l,fitx. Quadratum linea x,erit 
pedum trium , ficut & paraUelogrammum ex lineis 
itt. Dico quadratum linea fi, quod, efi 11. pedum, ha- 
bere proportionem ad quadratum linea x, quod efl pe- 
dum triu , qua numerus quadratus ad numeris qua- 
draturam quemadmodu fe habet numerus 11. ad nu- 
merum }, ita fe habet quadratu linea fi,quod efiiz pe- 
dum, ad quadratu linea x quod efl $.Sed numeri iz gj* 
i/untfimiles fuperficiales, quia latera numeri 1 2 qua 
fiunt 2 o* 6, fiunt proportionalia lateribus numeri 3, 
quafunti.gri.Ergo quadratum linea fiquodefln, 
habebit eam proportionem ad quadratu linea x,quod 
efl 3, quam habet numerus fimilis fuperficialis ad fimile 
Juperficialem. Sed numeri fimiles fuperficiales habent 
proportione inter fe quam numerus quadratus ad nu- 
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merum quadratum qui funt 4 ciT* t,per i6.oflaui. Er- 
go quadratu line* C quod eft. duodecim, habebit pro- 
portionem ad quadratum li 3 

ne a x quod ejl $,quam nu- 
merus quadratus ad qua- 

dratum , eam Jcilicet quam .> — “tT 

quaternarius ad unitatem 

qua ejl quadrupla proportio. Nrfw quadratum ma- 
ius quod ejl duodecim , continet quater quadrarum 
minus quod ejl 3, quia latus quadrati duodecim quod 
ejl linea £>,ejl duplum ad latus quadrati 3 quod ejl li- 
nea x. Habet ergo linea & ad linea x proportione qua 
numerus ad numerum. Ergo funt longitudine commen 
furabiles per 5 .huius, qua ejl hjpothcfs nccejjdria ad 
~co n cluf one eius pafionis fue pr adicati hoc theorema - 
te comprehenf, nempe quadrata talium linearum ha- 
bere proportionem imer fequam numerus quadratus 
ad numerum quadratum. Sic & numerus denominas 
maiorem extremitatem proportionis linea C ad linea x, 
qui ejl t.fi in fe ducatur reddet quadratum numerum 
nempe ^.f militer & numerus denominans minorem 
extremitate nempe i,ft ducatur in f, nihil amplius ejfi- 
cit quam i.qua unitas ejl etiam potentia quadr atus nu 
merus. Ergo quadratum linea jS ad quadratum linea x 
habet proportionem quam numerus quadratus ad nu- 
merum quadratum, nempe quam^.ad i.E xhocuideS 
(quod modo dicebamus)non idem fgnifcare numeros 
aliquos quadratos ejfe,<y habere proportionem inter 
fe quam.numerus quadratus ad quadratis. Nam nu- 
' meros 
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meros n & 3 quadratos nS 
effe conflat,cum tame qua- 
drata eos numeros continen- 
tia illam proportionem ha - 
beat. Sed & latus quadra- 
ti it,quanuis numero per fe exprimi nequeat , ut dicas 
latus illud efllongu tot pedibus ,qui pedes quadrati nu- 
mero 1 z complent totum illud quadratum : tamen ad 
aliudrelatumjiue comparatum } nemp'e ad latus qua- 
drati $,quod nec ipfum per fe numero pofiis exprimere , 
ad latus inquam quadrati 3 , proportionem duplam ha 
bet.Nam quadratum quadruplum ad aliud quadra- 
tum( ut quadratum linea fi quod efl \i,ad quadratum 
linea nquodejl }) habet latus fuum duplum ad latus 
alterius quadrati, per illud uniuerfalc corollarium zo. 

6 . Similes figura habent proportionem inter fe fuorum 
laterum rclatiuorum duplicatam. Quod fi dicas latus 
quadrati rz numerari poffe,quia eius proportio quam 
habet ad latus quadrati 3 numeratur per binarium, cit 
fit proportio dupla: illud primum fac cogites, non effe id 
quod dicitur per fe numerari aliquam magnitudine, 
fid illius proportionem. Magnitudo autem illa fcilicet 
latus quadrati u per fe numeraretur, quado nulla ha- 
bita ratione proportionis ipfiusad aliud, dicere poffe- 
mus, Quadrati continetis pedes quadratos 11, larus efl 
longum tot pedibus, quorum numerus in fi duflus effi- 
ceret numerum illum n.fe d hoc fieri non potefl,quia iz 
non efl numerus quadratus. Sic itaq ; dices' Quatenus 
quadrdtum illud iz per fi confyderatnr, nulla habita 
- v.f> ' ' ' H 
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ratione proportionis ad aliud, fed tantum ut ejl n pe - 
dum, non habet quidem latus per fe numerabile, fed fi 
conferatur ad aliud, puta ad quadratum 3 pedum, tuc 
dices, latus quadrati 11 efti. latus uero quadrati 3 ejl 
i.fed hac ejl denominatio ipfius proportionis qua dupla 
dicitur. qua proportio non poteft effe aut confyderariin 
paucioribus terminis quam duobus, cum fit relatio ad 
aliud, hoc ejl in pradicamento ad aliquid. Itaque bina- 
rius non ejl numerus pedum talium quales nfunt in 
ipfo quadrato. Deinde fi binarius ejjet latus quadra- 
ti 11, ut dicas illud latus effe duo , ex multiplicatione 
duorum in fe, non efficeretur illud quadratum \z, fed 
quadratum aliud quodeffet 4 pe dum, quemadmodum 
ex binario numero in fe du flo fit quadratus numerus 
quaternarius. Sed nec fe dicas illud latus quadrati iz 
numerari alio ullo numero, duxerisq-, numerum illum 
in feipfum, unquam efficitur duodenarius numerus. Cu 
tamen omnes numeri denominantes latus cuiufcunque 
quadrati multiplicatione fui ipfius, illum ipfum nume- 
rum efficiant denominantem quadratum, cuius latera 
denominant,putaz,multiplicationefuiin feipfum red 
dit 4. ternarius reddit 9. quaternarius reddit 16. & 
femiliter c at eri omnes. Non igitur idem ejl aliquas ma- 
gnitudines habere inter fe proportionem quam nume- 
rus ad numerum, & numerari perfe fingulas exiliis 
nulla ratione habita proportionis, ut hic latus quadra- 
ti u per fe quidem numerari nullo modo potefl fed com 
paratum ad aliam magnitudinem, puta ad latus qua- 
drati y, numeratur illius proportio. Sic & latus ipfius 

quadrati. < 
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quadrati 3 & caterarum omnium figuratu quas geo- 
metra quadratas uocant, quarum area tamen per nu- 
meros quadratos non defignantur. Quod uero dici - 
mus,manififium eflex uerbts ipfius Euclidis in theo- 
rematibus 5,6, 7, 8 huius libri, cum ubique dicat 

commenfurabiles & incommenfurabiles magnitudi- 
nes non quidem per fi numerari ,fid habere aut non 
habere proportionem quam numerus ad numerum . 
Qua res non bene animaduerfa uidetur plerify cauf- 
fitm erroris attultfje , ut ex fiquentibus planum fiet. 
Nunc uero qui aggrefii funt demonfirationem huius 
theorematis magis particularem aliquam demonfira- 
tionem nonnullis uideri pojjent attuliffi,qudm uniuer- 
falem.Etfdne non deejje arbitror qui illorum difla fi- 
cus intelhgant, cum exifiiment ab eisfuppofitaseffe li- 
neas quafdam non tam longitudine commenjurabiles, 
quales in theoremate fupponuntur efje,qudm numero • 
certo fingillatim numerabiles.ltaque non intelhgentes , 
illud det iemonflrattonibus illorum dicere potucrunt.cn 
ea ratione credidtfjent a fi conclufum illud untuerjale 
quod efiin hoc theoremate Euclidis ,Quadrata defiri- 
pta ex lineis longitudine commenfurabilibus habere 
proportione inter fi,quam numerus quadratus ad nu- 
merum quadratum: illud particulare tantum conclu- 
firunt,Quadrata defiripta ex lineis numero certo per 
fi numerabilibus habere proportionem &c Quod ta- 
men aliter efi,& demonftrationes illorum refla funt > 

& propofito theoremati conuenientes. T antum piflu- 
ra figurarum quas gracus codex habet , pojfit ambi- . 
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guttatis aliquid afferre. Nam ita pinguntur quadrata , 
& defer ibuntur certis areolis, ut earu numerus qua- 
drato numero denominetur. 

E* quo uideri poffet lineas «, 
b,qua defer ibunt ipfa qua- 
drata, oportere efje numero 
aliquo per fe numerabiles ,ut 
linea *ft pedum 5, eir linea C pedum $,ueluti piflura 
ipft refert hic. Quod tamen nonfupponit Euclides fled 
unum illud fupponit & requirit eas ejfelongitudtne co 
menfurabiles,ut in fuperiori exeplode quadratu duo- 
bus, quorum alterum ffatium totum efl n,alteru uero 
efl 3.N am quanuis latera ipforum non fint numero 
aliquo certo per fe numerabilia funt tamen ipft eadem 
longitudine comefurabilia.Vraterea hac piflura qua* 
dratorum «, & per areolas dtftin florum illum errorem 
efficere poffet,ut quis exiflimet idem effe numeros duos 
quadratos effe, & habere proportionem quam qua- 
dratus numerus ad quadratum numeru.nam nume- 
rus areolarum in quadrato *,efi numerus quadratus , 
nempe i} produflus ex radice <j,qua efl longitudo ip - 
fius linea «.Similiter numerus areolarum quadrati 
efl quadratus, nempe ipfe produflus ex fuo latere 

longitudine inqud ipfius linea A. Nos uero nuper ofle- 
dimus aliud effe numeros quadratos dici, & habere 
proportionem quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum.ltaque quantis ad illas areolas attinet con 
tentas maiore quadrato linea «> qua funt numero 25, 
exprimunt numerum illum quadratum i^qui effici- 
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tur ex numero 5 in fe dutto. qui numerus 5 efl maior 
extremitas proportionis inter 5 & }>qua e fi proportio 
linearum *,£. aut e proportio, nempe numeri 5 ai 
3 facit ut linea ipfa «,£ Jint inter fe longitudine com<- 
menfurabiles per 6 huius. Idem dices de minoris qua- 
drati areolis. Neque ncceffe ejl tntelligere illas areolas 
quadrata^ejfyaut pedes aut paffus quadratos conficte 
tes ipfa quadrata,quanuis tales effe poffuntfi modo la- 
tera ip forum quadrator u fmt tot pedibus longa,nempe 
5 aiity. Omnino tamen necefje efi numeros ambos ex- 
primentes numerum pedum aut paffuum quadratorn 
ipfis quadratu comprehenfbru effe fimul aut quadra- 
tos ,ut in his figuris quadratis linearum n,C:aut ambos 
effe fimiles fuperficiales, ut in fuperioribus quadratu 
qua erant n,et 3 .de quibus numeris conflat ex antedt - 
£hs eos effe fimiles fuperficiales,itdq; habere proportio- 
nem quam numerus quadratus ad numerum quadra- 
tum. Itaq; potes pingenda tibi proponere ipfa quadrata 
linearum *,A,ut nullam diflinElionem areolarum in fe 
recipiat, fintj; quadrat a fin 
gula plane uacua ,folisque 
quatuor lineis aqualibus co 
teta. quod ut intelligatur , 
demonflrationes ipfts expli 
cabimus. Sint dua linea m, 
jS longitudine commefura - 
biles. Dico quadratu linea » 
ad quadratum linea & ha- 
bere proportione qua quadratus numerus ad quadra? 
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tum numerum. Cum enim 
commenfiurabilts fitlongittt 
dine linea x linea fi. Ergo x 
ad fi habet proportione qua 




numerus ad numerum, per * iTTT 

5 .huius, habeat itaque pro- 
portionem qua numerus y ] ! ! v ” I 

ad A. Cu igitur Jit quem- - • • • • 

admodum linea x ad C,ita y 

numerus ad A numerum : cumq; proportio quadrati 
quidem linea x ad quadratum linea fi fit proportio co - 
tinens duplicatam proportionem linea x ad lineam C, 
(fimiles enim figura fiunt in duplicata proportione fiuo - 
rum laterum relatiuorum, per primum corollariis 10. 
6 .)itidem cum proportio numeri quadrati,qui produ- 
citur d radice y,ad quadratum numerum produflum 
d radice A fit proportio duplicata numeri y,ad numeris 
Aper fecundum partem n.% .cumque unius & eiufide 
proportionis, puta qua efi linea x ad lineam fi,uel nu- 
meri y ad numerum A,proportiones aque multiplices, 
nempe quadrati linea x ad quadratum linea fi,& nu- 
men quadrati produftid radice y ad numerum qua- 
dratum produflum d radice A,fint inter fie aquales: efi 
igitur ficut quadratum linea x ad quadratum linea 
.fi,, ita numerus quadratus produflus d radice y, ad nu 
merum quadratum produflum d radice A. 

Aliter- 

Sint x, fi, linea refla longitudine commenfiurabiles. Dico 
quadratum deficriptum ab x ad quadratum dejcriptu 

ad 
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ad $ habere proportio ne t ^ t t 

qua numerus quadra • 

tus ad alium numerum ~~ ' 

quadratum. Quia enim I I I \ , |~ , 

linea * ejl longitudine co ?•••• .. 

men Curabilis linea &.ha- * • • • 

bent inter fe proportione .4. 

quam numerus ad nume 
rumper quintu theore- 
ma huius hbri.Habeant itaque proportionem eam qua 
numerus y ad numerum a, & numerus y fe ipfe multi- 
plicans efficiat numeri* x.idem porro numerus y multi- 
plicans numerum a reddat numerum X.numerus uero 
Ji ex fui ipjius multiplicatione producat numerum *. 
C u igitury- ex fui ipfius multiplicatione reddiderit nu- 
merum ^multiplicatus etiam per A effecerit numerum 
t:eff ergo ut numerus y ad numerum * } td efi linea « ad 
lineam %ffc numerus t ad numerum Xper feptimam- 
decimam feptimi. Sed quemadmodum fe habet linea 
« ad lineam &,fic fe habet quadratu linea « ad paral- 
lelogrammum defcriptum ex linea « in lineam jS dufta 
per primam fexti. Quemadmodum igitur quadratu 
linea k ad parallelogrammum ex*,$,fic numerus i ad ' 
numerum i. Kurfus quia numerus A ex fui ipfius mul 
tiphcatione reddidit numerum n.multiplicatus uero ide 
Ji in y produxit numerum % : eff igitur quemadmodum 
yad/i hoc eff quemadmodum linea « ad lineam g>fic 
numerus x ad numerum » per eandem feptimam deci- 
mam feptimi. Sed quemadmodum linea tutd linea 
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paradelogramu ex li 
neu x,e,, ad quadratu li- 
nea $per prima fexti. Efi 
igitur ficut parallelogra 
mu ex lineis ad qua- 
dratum linea Jt,ita nu- 
merus ? ad numerum n. 

Sed modo coclufum ejl 
ficut fe habebat quadra- 
tum linea x ad parallelogrammum ex Xy&dta fe habe - 
rc numerum*, ad numerum ?.P er aquam igitur pro- 
portionem erit quemadmodum quadratum linea x ad 
quadratum linea £,fic numerus i ad numerum u.Vter- 
que uero illorum numeroru ejl quadratus. Nam i pro- 
dubius ejl ex multiplicatione y in feipfum : u uero ex 
multiplicatione A fui etiam ipfius in jeipfim.brgo qua- 
dratum linea x ad quadratu linea 4 habet proportio- 
nem quam numerus quadratus ad quadratum nume 
rum.quod primo loco demonfirandu erat. Vriore de- 
mon [i rationis modo ufi funt Theon & Campanus ,po- 
Jleriore etiam Theon aut quis alius Tx his duabus no- 
bis fimplicior uidetur illa quam priore loco retulimus. 
V acua itaque pingi poffunt quadrata qua defcribun- 
tur a lineis longitudine commenfurabihbus,modb con- 
Jlet tales efje fuppofitiones,quales accipiuntur in theo- 
remate, lineas fciliceteffc longitudine commenfurabi - 
les. tunc enim in uniuerfum illud uerum erit, quot quot 
pedes aut pajjus quadrati fuerint in illis figuris qua- 
drans yfemper numerabuntur d numeris habentibus 

’ ' proportionem 
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proportionem inter fe qua quadratus numerus ad nu- 
merum. Sed quia perobfcurus hic locus totus uideri 
fiolet, non alienum exifiimauimus nofiram quoque de- 
monfiratione apponere fi forte iuuare pofiimus , quod 
cupimus quidem, & certe confidimus. Sint linea dua 
longitudine commenfurabiles x, dico quadrata earii 
&c.Cum enim linea x,6 fint longitudine commenfu- 
rabiles, habebunt proportionem inter fi quam nume- 
rus ad numerum per $.ku- «t 

ius. habeat igitur xad C J g 

proportione duplam, qua 

efi quam habet numerus ad numeru,puta 4. ad i,& 
6 ad},& plerique altj:reperianturque minimi nume- 
ri tres continue proportionales in proportione dupla 
per z.Sfintq; illi 4,2,1. ergo per corollarium eiufdem 2. 
S, numeri 4 1 erunt quadrati. Nam fient 4 efi qua- 

dratus ex 2 in fi multiplicato produtfus,ita r efi etiam 
numerus quadratus fit enim ex eadem unitate in fiip - 
fam multiplicata .Dico praterea hos numeros quadra- 
tos illos e ffe, quorum proportionem habent inter fi qua- 
drata linearum x,&.Nam ficut numerus 4 ad nume- 
rum 2, ita fi habet linea x,ad lineam fr.Vtrobiq; enim 
efi dupla proportio per fuppofitionem. Sed quemad- 
modum fi habet linea x ad lineam C,ita fi habet qua - 
dratum linea x ad par allelogrammum, quod fit ex du- 
ftu linea x in lineam &, per primam fixti. Ergo ficut fi 
habet numerus 4 ad 2, ita fe habebit quadratum linea 
x ad par allelogrammum produftum ex x & &. Itidem 
ficut fi habet numerus 2 ad i,ita fi habet linea x ad li- 

l 



EVCLIDIS ELEMENTO R. 

neam jS. utrobiq; enim etia ) * | 

eft dupla proportio per fup t fi 

pofitione. Sed quemadmo- 
dum fe habet linea * ad lineam C,ita fe habebit paral- 
lelogrammum produflum ex*& &ad quadratum It - 
ne a £ per eandem primam /ex ti. Ergo Jicut fe habet nu 
merus i ad i,ita fe habebit parallelogrammum produ 
{lum ex ad quadratum linea j&.E rgo per defi- 
nitione aqua proportionalitatis,& perii .5 erit qua- 
dratum linea « ad quadratum linea &,ficut numerus 
4 ad 1 . qui quadrati funt. illud ergo uerum efi uniuer 
/ aliter,Quadrata defcripta ex lineis longitudine com- 
mefurabilibus, habere proportione inter fe quam qua- 
dratus numerus ad quadratum numerum, quecunque 
numerum areolarum fiue fiat iorum intra fe capiant il 
la quadrata femper tamen necefie erit numeros ab illis 
contentos efje aut quadratosiaut fi quadrati non er ut, 
(neque enim femper necefie efi tales effe) fimiles /al- 
tem fuperficiales effe omnino necefie eft. Porro fecun 
da partis huius theorematis qua eft conuerfa prioris il- 
la eft demonftratio. Sit quadratu linea * ad quadra - 
tum linea bficut quadratus numerus produflus d y 
ad quadratum produ{lu ex A. Dico lineas *,£> effe lon- 
gitudine commenfurabtles. Nam proportio quadrati « 
ad quadratum jS eft duplicata proportio linea « ad li- 
neant fi> .per 10.6. Similiter proportio numeri quadrati 
produ{h ex y ad quadratum producum ex A eft du- 
plicata proportio ipfius numeri y ad numerum A ,per 
11.8. Igitur per 15.5, quemadmodum linea * ad linea &, 
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fic numerus y ad numerum A.Commenfurabilis efl er- 
go longitudine linea « linea fi per 6 huius libri. Ter- 
tiam uero partem theorematis demonflrare non efi dif- 
ficile per fecundum jyllogifmum hypotheticum, quem d 
dejlruflione confequentis uocant. Sit linea « incomme - 
furabilis longitudine linea fi-.quadratu linea « ad qua- 
dratum linea fi non habebit proportionem quam nu- 
merus quadratus ad numerum quadratum. Nam fico 
tradicaturfequitur Jlatim perficudam partem huius 
theorematis, illa quadrata habere latera longitudine 
commenfurabilia,quod efi contrarium his qua fuppofi- 
tafunt. Sic enim efjent linea *,fi,& commenfurabiles 
& incomme furabiles longitudine , quod efl impofiibi- 
le. Simili ratione poflrema pars huius theorematu de- 
mon firatur. Nam fl quadrata inter fe proportione non 
habent quam quadratus numerus ad quadratum, ne- 
que latera habebunt longitudine commenfurabilta. Si 
contradicatur, continuo J equitur per primam partem 
huius theorematis, illa quadrata habere proportionem 
inter fe quam quadratus numerus ad numerum qua- 
dratum,quod efl contrarium juppofitioni. 

Corollarium. 

Ex quibus ita demonflratis,manifeflu illud efl, lineas lon- 
gitudine commenfurabiles, omnino potentia quoq ; co- 
menfurabtles ejfe. Qua uero funt potentia commenfu- 
rabiles, non omnino longitudine quoque commenfura- 
biles effert qua longitudine incommenfurabiles funt, 
non omnino potentia etiam incommenfurabiles ejfe . 
Qua uero potentia incommenfurabiles funt, omnino 
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longitudine quoque incommenfurabiles ejfe. Cum enim 
quadrata linearum longitudine commenfurabiliu pro- 
portionem eam inter feh abeant, quam quadratus nu- 
merus ad quadratum numerum : ea uero qua propor- 
tionem habeant quadrati numeri ad quadratum nu- 
merum, [impliciter etiam habeat proportionem quam 
numerus ad numerum. Er qua proportione habent qua 
numerus ad numerum, fint comme fur abilia per 6 hu- 
ius. Sequitur omnino lineas longitudine commcnfura- 
biles non tantum effe longitudine commenfurabiles fed 
etia effe potentia. Huius probatio pendet ex prima par- 
te theorematis. Kurfus quia quadrata quadam fune 
qua non habet proportionem eam inter fe quam qua- 
dratus numerus ad quadratum numerumjjabetia ta 
me ip/a proportionem eam /impliciter quam numerus 
ad numerum, latera quidem eorum funt potet ia com - 
menjurabilia,quia defcribunt quadrata habetia pro- 
portionem quam numerus [impliciter ad numerum/ 
itaque commenfurabilia per 6 huius : latera uero ip/a 
inter fe funt longitudine incommenfurabilia,perpoftrc 
mam partem theorematis. Verum e fligitur lineas po 
tentia commenfurabiles no fatim e/Je longitudine etia 
commenfurabiles. Haceade ratione probatur &r illude 
tertium corollarij membrum , lineas longitudine ineo- 
menfurabiles non fatim etiam e/Je potentia incommen 
fur abiles. Pof/unt enim e/Je longitudine quidem in com - 
menfurabiles, potentia tamen commenfurabiles, ut in 
quadratis qua habent quidem proportionem inter Je 
quam numerus ad numerum, /ed non 



quam numerus 
quadratus: 



quadratus ad numerum quadratum. Quartum ut- 
ro probatur per fecundum jyllogijmum hypotheticum 
d dcjlruftione confequentis, lineas potentia incommen- 
furabiles, longitudine quoque incommenfurabiles efje. 
Nam fi dicas eas efje longitudine commenfurabiles,fe- 
quitur efjeipfxs quoque potentia comen fur abdes, quod 
cjt contra fuppofitionem. Nam pofta funt incommen - 
furabiles longitudine. R efolutio ante cius demonflra - 
tionis quam attulimus illa ejl • Omnia quadrata ha- 
bentia proportionem inter fe quam extremi trium nu- 
merorum minimorum fua proportionis continua pro- 
portionalium, habet proportione quam numerus qua- 
dratus ad numerum quadratum. Sed quadrata duaris 
linearum longitudine commenfurabihum funt huiuf- 
modi.Ergo quadrata duarum linearis longitudine com 
menfurabdium habent proportionem quam numerus 
quadratus ad quadratum numerum. Maior patet ex 
corollario 2.8.M inor patet ex 21.5. 

Lemma. 

Demon/Iratum ejl in arithmeticis theoremate 16.8 fi mi- 
les planos numeros habere proportionem inter fe qua 
numerus quadratus dd numerum quadratu. Conuer- 
fum uero theorema numeroshabentes proportione in- 
ter fe quam numerus quadratus ad numeru quadra- 
tum effe fimiles planos fu perfici ales, non quide demon - 
ftratur in libris arithmeticis, fed efl a nobis in pretcede - 
ti theoremate libri huius demonf ratum. Wnde manife- 
flum ejl numeros qui non funtfi miles plani fuperficia- 
les, id ejl non hdbetes latera inter fe proportionalia , no 
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habere etiam proportionem quam numerus quadratus 
ad numerum quadratum. Eam enim proportione fi in- 
ter fe haberent, fequeretur fimul eos ejje fimiles fiupcr- 
ficiales. cuius contrarium efipofitum , eos inquam non 
ejje fimiles planos. Ergo numeri non fimiles fuperficia- 
les non habent inter fe proportionem eam quam qua- 
dratus numerus ad quadratum numerum. 

Antequam attingamus theorema quod ejl decimo loco po 
fitum in hoc libro, illud omnino faciedum ejl, ut ei pro- 
ponamus illud quod uulgo proximum locum tenetfct- 
licet undecimum. Aliter enim fi fecerimus, demonjhra 
tio illius theorematis quod decimo loco fcribi diximus , 
non procederet a priori,ut patebit in explicatione il- 
lius. Itaque Campanus jieri oportere refte indicauit , 
dum fitum utriufque theorematis inuerteret. 

Decimum Theorema. 



Si quatuor magnitudines fuerint proportionales, 
prima uero lecundae fuerit commcnfurabilis,ter 
tia quoque quartae commcnfurabiiis erit. Quod 
fi prima fccudae fuerit incomme- 
furabilis, tettia quoq; quartae in- 
commcnfurabiiis erit. t t 



Sint quatuor magnitudines proportio - 
nales «,/&,y,s i. ut « ad&ficyad A.Sitq; * 
« commenfiurabilts magnitudini £,, di- 
co etiam y ejje commenfurabilem ma- 
gnitudini A.Cum enim « fit commen- 
furabilis $,Ergo « habebit proportio- 
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nem ad & quam numerus ad numerum, per 5 huius. 

Sed ex fuppoftione ejljicut « ad Cfc y ad a. Ergo y 
ad A habebit etiam proportionem quam numerus ad 
numerum . Ergo commenftrabtlis erit magnitudo y 
magnitudini Aper 6 huius. Kurfusjit « incommenfu- 
rabihs magnitudini Ai dico etiam y ejje incommensu- 
rabilem A. Cum enim « jtt incommenfurabile A>igitur * 
non habebit proportionem ad C,quam numerus ad nu- 
merum per 7 huius. Ejl autem ficut « ad A,ita y ad A.. 
Ergo neque y ad A proportionem habebit quam nume- 
rus ad numerum. \ncommenfurabilis ejl igitur y ma- 
gnitudini a per 8 huius. Sii itaque quatuor magnitudi- 
nes g^catera. Corollarium. 

Si fuerint quatuor linea proportionales , fuerint que dua • 
prior es, aut dua po ferior es inter fe comenfurabiles po - 
tentia tantum, catera quoque dua erunt potentia tan- 
tum comenfurabiles. hoc probatur per 11.6, & per hoc 
theorema lo.quo corollario utitur demonflrator infe- 
quentibus theorematibus 28 . 29 . & ulijs. 

Vndccimum Theorema. 



Propofita: lincx redce(cjuam fu-rlu,' uocari diximus) 
reperire duas lineas redas incommcnfurabilcs, 
hanc quidc longitudine tantum, illam ucro non 
longitudine tantum,fcd etiam potentia incom- 
menfurabilem. 



Sit linea refla propofira x,repe- 
riendafmt dua linea incom- 
tnenfurabiles linea x,aha qui - 
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dem longitudine tantum,alia , — , — — . — , — 
nero etiam potentia incomme * I I ‘ 

fur ahiis . Afferantur numeri * jg t 7 T*'-' — 1 

duo inter fe rationem eam non habentes quaqua- 

. dratus numerus ad quadratum numerum, hoc eft, ne 
fint illi numeri fi miles plani: f atque fcut numerus & 
ad numerum y,ita quadratum linea a ad quadratum 
alterius linea qua fit A. Quomodo uero id fiat, didici- 
mus per lemma illud pofitum in theoremate 6 huius li- 
bri. Qommenfurabile eft igitur quadratu linea x,qua- 
drato linea Aper 6 huius libri. Er quia numerus £ ad. 
numerum y non habet eam proportionem quam nume 
rus quadratus ad numerum quadratum-.ncque etiam 
quadratum linea « ad quadratu linea A habebit eam 
proportionem quam numerus quadratus ad numeri* 
quadratum. Ergo linea x erit incommen fur abdis longi 
tudine tantum linea Aper 9 huius libri. Sicitaq; re- 
perta eft prior linea,nempe A incommen fur abilis longi 
tudine tantum linea propofita qua eft». Kurfusre- 
periatur media proportionalis inter x,a qua fit i per 13. 
6.Eft itaque ficut linea x ad lineam Ajta quadratu li- 
nea x ad quadratum linea t per fecundum corollarium 
10.6. Sed linea x eft incommen fur abilis longitudine 
linea a, ut modo conclufum eft. Ergo quadratum etiam 
linea x erit incommenfurabile quadrato linea i,per fe- 
cundam partem poftremi theorematis Nec te impediat 
quod illud theorema 10 loquatur de magnitudinibus 
comenfurabilibus & incomcnfurabihbus. Linea enim 
quando confy der antur earum logitudines, ut fint lon- 
gitudine 
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gitudine comenjurabiles aut ^ 

mcommefurabiles line*, ma ’ jfe. ao' ^j“j * 
gnitudims uoce comprcben- 3 ! j 
duntur , <£r contra, fi con - & * 

fyderantur ut magnitudines , ut fint magnitudines 
■commenfiurdbiles fine incommenjurabiles, de longitu- 
dinibus ipfarum linearum loqui intelligimus . neque 
tum quicquam dcpotentia linea intelligimusMam ma 
gnitudo line* efitpfa longitudo, tum linea nibil aliud 
fit quam longitudo fine latitudine. De quadratis ne- 
ro nibil eflnecefje ita loqui, quia magnitudo tpfius qua- 
drati efi tpfium quadratum .potentia enim quadrati 
non dicitur.Cum ergo quadrati* line a ufitincommen- 
furabile quadrato line a i,erit igitur per definitionem 
linearum incommenfurabiliu Irnea «. incommefurabi- 
lis potentia line a t. Ergo line a refla propofit a ueluti « 
quam ju-rltu diximus, &• ex qua menfuras c at erarum 
linearum accipi oportere dicebamus inter principia bu 
ius libri, reperta efi linea A longitudine tantum incom - 
men fur ab ilis. Efi itaque ea linea Afmi fiue rationalis, 
longitudine tantum incommensurabilis, fiupple linea x 
qua primo & ex fuppofitione rationalis efi.Keperta efi 
item linea i eidem linea a incommenfiurabihs non lon- 
gitudine tantum ,fed etiam potentia, qua linea i per 
definitionem linearum incommenfiurabihum linea ra- 
tionali erit irrationalis. Uam in uniuerfum fiolet Eucli- 
des eas uocare *\oyvi id efi irrationalessqua & longi- , 
tudiric & potentia fint incommenfiurabiles linea pro - 
pofita,& ex fiippofitione i^lid efi rationali, Boc au- . 
VAH\ K 
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tem problema licet in theorema conuertere, quomodo 
‘ diximus extera conuerti poffe. 

Duodecimum Theorema. 

Magnitudines cjua: qidem magnitudini funt com- 
mcnfurabilcs,inter fc quoq; funt comcfurabiles* 

Vtraque magnitudo», A fit commenfurabilis magnitudi- 
ni y.Dico magnitudines etiam »,£ effe inter 
fe comme n fur abiles. Nam cum » Jit commen 
furabilis magnitudini y. igitur » ad y habe- 
bit proportionem quam numerus ad nume- 
rum habeat proportionem quam numerus A 
ad numerum t. R urfus cum A fit commen - 
furabilis y, igitur yad& habebit proportione 
quam numerus ad numerum . habeat itaque 
quam numerus X ad numerum n. Sumantur 
minimi numeri continuati in proportionibus datis fe- 
cundum 4.8. qui numeri fint B, 6 

»,\.ut qua fit proportio nume- A J ••• • 

ri A ad numerum \,eade fit nu - c • * . 
meri t ad numerum wquaue - g /. . 

ro proportio fit numeri X ad nu i' 

merum u^adefit numeri x ad + . • * 

numeri* Cum igitur fit fi- 
cut » ad yjta A ad yfitqsA ad s. ficut B ad xfeftitaq; ut «t 
ad yfic numerus B ad numeri* x. Ire ei* fit ut y adsfic > 






Xad nfirj; ficui X ad *,ita x ad k. Ergo ficut yj k ^ 
ad &,ita*. ad K.fied modo probatu efi,ficuTeratl 
«1 ad y,ita B ad x. Per aqua igitur proportione! fi 
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ficut « ad fi, ita numerus i ad numerum a . Ergo per 6 
huius libri, magnitudo * erit commenfurabihs magni- 
tudini e,. ergo magnitudines qua eidem funt commen - 
furabiles &carera. 

Decimumtertium Theorema. 

Si ex duabus magnitudinibus hsc quidem com- 
menfurabilis fit tertis magnitudini,illa uero ei- 
dem incommcnfurabilis,inc6mcnlurabiles funt 
ilis dus magni tudines. 

Sint dua magnitudines «, fi. t «■ 

porro Jit tertia magnitudo ► — 

Y fi l f> * commenfurabilis v < 

l pfi rfi [ etiam fi incommenfurabihs eidem y. dico ma- 
gnitudinem ucffc incomrnenfurabilem ipfi fi Nam Ji« 
effer commenfurabihs ipfi fi, cum fit a commenfurabilis 
ipfiy.ipfk quoque magnitudo fi efjet commenfurabilis 
magnitudini y,per ii.cuiuspofttum ejl contrarium-. 

Dccimumquartum Theorema. 

Si duarum magnitudinum comenfurabi- 7 
lium altera fuerit incomenfurabilis ma 
gnitadini alteri cuipiam tertis, reliqua ■ , 

quoque magnitudo eidem tertis inco- 
mcnlurabilis erit. 

^>mt dua magnitudines comme furabiles »,fi:al- | 

ter a uero ipjarum, nempe * alteri ckipia qua 
y Jit, incommenfurabihs ejlo . dico reliquam 
quoque magnitudinem fi efje incommen - * ? q 

K, ii 
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forabilem ipfi y.N am fi jS effiet commenfiurabtlts y,cum 
etiam xfiit commenfiurabihs fr.ipfia quoque magnitudo 
m magnitudini y erit commenfiurabilts,per pracedens 
theorema. Sed pofitum efi eas efje incommenfiurabi - 
les:quod efi fiattu impofiibile.Non ergo erit commenfo 
rabtlis g, ipfiy. ergo incommefiurabihs.Si duarum ergo 
magnitudinum fific. Corollarium. 

Qua fiunt commenfiurabilia incommefiurabiltbus, fiunt in- 
ter fie incommenfiurabilia. Sint magnitudines , djL in - 
commeforabiles.fit & ma- 
gnitudo y comenforabilis ip- 
fi xfit item magnitudo A co- 
menfiurabilis ipfi £. dico y,A 
ejje inter fie incommenfiurabi 
les.Nam x,y fiunt commenforabiles,ex quibus x efi in- 
commenfiurabtlts ipfi C.Ergoperhoc theorema 14.7, £ 
fiunt incommenfiirabtlcs. Sed fiunt commenfiurabi- 
les.ergo per hoc ipfium theorema,aur per i$,y,A fiunt ini- 
ter fie incommenfiurabiles. bac aut e corollario Jape uti- 
tur Theon ,ut in 25,27,38,^ alijs. 

Lemma. 

Duabus datis retfis lineis in aqualibus, inuenire id, quan- 
to plus petefi maior q minor. 

Sint data du a in aquales refla x 
y, quarum maior fit xC, 
inueniedu. efi quanto plus pof 
fit linea x quam y. Defieri- * 
batur fiuper linea « & femicircu 
Iusxji&,& intra eum iifique 
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adipfius femicirculi circunferentiam collocetur linea 
refla * A aqualis ipfi y perprimam quarti coiunga 
turpunfla A t & linea ducla , qua [it A &.Cofiar [ane an » 
gulumxAf, reclum efje per ix.^.praterea lineam x & 
pojjeplus quam linea x A,quaefi aqualis ipfi y: tanti - 
que plus pofje quantum efi quadratum linea- A JS,pcr 
47.1. Similiter quoq; duabus datis refhsjmea utra- 
qtte potens reperte tur hac ratione . Sint dua data re- 
fla x AyAAyinucnienddq; proponatur linea qua utra - 
que pojsit. applicentur inter/e eo fitu quo angulum re- 
(lum conficiat ,qui fitxA& i & ducatur linea d punflo 
« in puntlum confiat item lineam x $ efje eam quam 
quarimus potente quantu illaambax A>A/S,per 47.1. 

Dccimumquintum Theorema. 

Si quatuor redii proportionales fucrintjpofsit au- 
tem prima plufquam fecunda tanto quatum cfl 

3 uaaratum linei fibi commenfurabilis longitu 
inertertia quoque poterit plufquam quarta tan 
to quantum cft quadratum linei libi commem 
furabilis longitudinc.Quod fi prima pofsit pluf- 
quam fecunda quadrato linei libi longitudine 
incommcnfurabilis: tertia quoque poterit pluf- 
quam quarta quadrato linei fibi incommenfu- 
rabilis longitudine. 

Sint qua tuor linea refla proportionales x,C,y,A:ficut x ad 
fe,itayad A.pofiit autem x plufquam jS tanto quiit um 
efi quadratum linea vpofikq; y plufquam A quadrato 
linea l Dicofi x fuerit commenfurabilis longitudine lb* 

K iij 
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nea *, erit etiam y commenfurabilis lon 
• guudine line a \fin autem » tncommen 

forabilis longitudine fuerit linea \,erit 
fimiliter y incommenforabilis longitu- j 
dine linea £.E* eo enim quod ejl ficut « J 
ad 6,1 ta y ad A :erit etiam ut quadratu 
linea « ad quadratum linea 6, ita qua - ^ g 
dratum linea y ad quadratum linea A 
per ii,6. Sed ex foppofitione quadrato linea * aqua- 
lia funt quadrata linearum 6, \:quadrato uero linea y 
■aquahafonr quadrata linearu A,Z.Pfi igitur fcut pro- 
portio quadratorum earum linearum ad quadratu 
linea C, ita proportio quadratorum duarum linearum 
A l, ad quadratum linea a, P er difiunfla igitur pro- 
porrionaliratem ficut quadratum linea i ad quadratu 
linea 6, ita quadratum linea { ad quadratum linea A. 

E fi itaque ueluti i ad £,fic £ ad A,per fecundam parte 
f 41. 6. Ver cotrariam ergo proportionem, ficut & addita 

A ad \.Prat aurem ex foppoftione fcut « ad 6, * 
ita y ad A. Per aquam igitur proportionem ejl, 
ut « ad* ,ita y ad J. Itaque per decimam huius, fi\fffof^ 
k ejl commenfurabilis longitudine ipfi i,erit quoque y 
commenfurabilis longitudine ipfit. Si uero incommen- 
forabilis fuerit « ip(i\,erit f militer incommenforabilis 
yy ipft ? Ergo f quatuor refla proportionales &c. 

Dccimumfcxtum Theorema. 

Si duae magnitudines commenfurabiles compona- 
tur,tota magnitudo compohta fingulis partibus 

commenfurabilis 
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commenfurabilis erit. Quod fi tota magnitudo 
compofita alterutri parti commenfurabilis fue- 
rit , illae dux quoque partes commenfurabilcs 



erunt. 

Componuntur du a magnitudines commenfurabdes x 6* 
C y. Dico totam 

magnitudinem 1 — • — • — i — . — — , — _ ^ 
xypn gulis par , ; 

tibus x 6,6 y co 

menfurabilem effe. Cum enim x6&Cyfnt comme 
fur abdes, metietur ipfas quadam magnitudo comunis 
ambarum menfura.Mctiatur igitur, fitq; a. Cum itaq; 
A metiatur « 6-6 y metietur quoque totam magnitudi- 
nem compofi tam xy per communem coceptione. Qua- 
cunque magnitudo metitur duas alias, metitur quoque 
compofttam ex illis. Sed eadem a metiebatur « 6,6 yex 
s f u PP °ftione.E rgo a metitur x 6,6 y,& « y. Commenfu 
rabilts ef itaque x y utriq, magnitudini x 6, & 6 y. S it 
praterea xy tota compofta commenfurabilis alteri ex 
duabus x 6,6 yftq; illa x 6. Dico duas illas x 6,6 y effe 
commen fur abiles. Nam cum x y & x 6 fint commenfu 
rabiles, metiatur ipfas communis quadam menfura: fit 
autem illa magnitudo a. Cum itaq; a metiatur x 6 
xy, reliquam quoque magnitudinem 6 y metietur ma- 
gnitudo a per illam communem conceptionem. Qtuc- 
quid metitur totu, & detraflum metitur £ 7 " rehquu. 
fed eadem a metiebatur magnitudinem x 6 ex fuppof- 
tione.Ergo A metitur utranque x6,&6 y.Commenfu- 
tabiles itaque funt x 6,6 y.itaq; amba partes tbeore- 
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matis uera. Corollarium. 

Si tota magnitudo fuerit commen fur alilis alteri ex dua- 
bus magnitudinibus totam magnitudinem componen- 
tibus >ent etiam & reliqua ex duabus commefurabi- 
lis.Nam fi tota magnitudo ueluti x y eft commen fur a- 
bihs magnitudini fi y.ergo perfccundam partem huius 
theorematis 16 .magnitudines xfi,fi y funt commen fu- 
rabiles. ergo per priorem partem eiufdcm theorematis 
magnitudo x y erit comenfurabilis fingulis x fi, fi y. Hoc 
corollario utitur Theon in demonjhratione i%,Cf alioru 
theorematum, omifjum tamen ejl Euclidi, quia facile 
uidebatur utcatera fere corollaria. 

Dccimumfeptimum Theorema. 

Si dua: magnitudines incommenfurabiles compo^ 
nantur, ipfa quoq; tota magnitudo fingulis par- 
tibus componentibus incommcnfurabilis erit» 
Quod Fi tota alteri parti incommefurabilis Fue- 
rit,illa: quoque prima: magnitudines inter Fq in- 
commenFurabiles erunt. 

' Componantur enim dua magnitudines incommenfura- 
biles x fi,fi y. Dico tota ma «. fi > 

gnitudinem x y, utricunq ; «j\ 

magnitudini x fi, fi y ineo - 

menfurabilem fore. Quod f negetur incommenfurabi- 
les ejfe y x,x fi, metietur ipfas quadam magnitudo. me- 
tiatur itaque, ea qua fit a fi fieri potefi. Cum igitur A 
metiatur per te yx,x fi, metietur fimiliter reliqua ma- 
gnitudinem fi y.fedperteeade a metiebatur C x. Ergo 
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* t»£>yfunt commenfisra- « fi > 

biles. Sed ex fuppofitione e- & 

rat incomenfurabiles : fieri 
ergo no potefi ut y x , « £ firtt comenfurabiles: funt itaq; 
incomenfurabiles. Eadem uia demonfirari potefi ma- 
gnitudines a y,y jS ejjc incommenfurabiles. Ergo xyfin- 
-gults magnitudinibus x y efi incommenfurabilis. 

Rurfus x y alteri magnitudmi,nempe ipfi x e, fit ineo 
menfurabilts. dico etiam x^&y efje incommenfurabi- 
les. Nam fi commefurabiles fuerint metietur ipfas ma- 
gnitudo quadam, metiatur fit q; /. Cum igitur a me «■ 
tiatur x£,&y y mctietur quoque totam magnitudinem 
■x yfedpertcA metiebatur x j6: ergo A metietur y x 3 x C. 
Comenfurabiles itaqifunty x,x jS. Sed ex fuppofitione 
. erant incommenfurabiles. illud autem fieri nullo modo 
pofje certum cfi,ut fimul fint & commenfurabiles 
incommenfurabiles . Nulla ergo magnitudo metietur 
<c y.Ergo incommenfurabiles funt x y. Eadem 

quoque uia demonfirari potefi illud idemfipofuerimus 
magnitudinem xyejfe incommenfurabilem ipfi £ ^.Er- 
go fi dua magnitudines incommenfurabiles grc. 

Corollarium. 

Si tota magnitudo fuerit incomenfurabilis alteri ex dua- 
bus magnitudinibus totam magnitudinem componen- 
tibus ,ent etiam & reliqua ex duabus incommefura - 
bilis. Nam fi tota magnitudo ueluti xy efi incommefifu 
rabilis magnitudini & y,ergo per fecundam partem Im 
ius theorematis i-y. magnitudines x A, fi y funt incom- 

L 
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men forabiles. ergo per priorem partem ciufde theore- 
matis magnitudo « y erit incommen forabilis fingulis 
*£>,£> f .hoc corollario utitur Theon in demon fhr atione 
73 theorematis ,& aliorum. 

Lemma „ 

Si parallelogrammum applicetur fecundum lineam re - 
flamjinedque illa tanto plus excedat par allelogram- 
mi latus , auantum ejl alterum latus ipfus parallelo - 
grammiallud parallelogrammu fic applicatum , ejl a- 
quale alteri par allelogrammo, quod jit ex fefhombus 
linea, qua fatlafont per applicationem ipfus parallc- 
logrammi fecundum lineam illam. 

Hoc per fe manifeflum uideri pote fl, tamen quia reperitur 
inter caterajemonjlrationem eius afferemus. Secu~ 
dum lineam retiam « £ ap- ^ 

plicetur parallelogrammum r 
K A, cuius alteru latus jit ae- 
quale illi portioni linea re- — 

fla, qua excurrit extra pa- * 
rallelogrammu.Dico parallelogrammu « A e/Je aquale 
foperficiei reftangula qua fit ex « jS .quod per fe pa- 

tet, ut modo diximus. "Nam quia quadratum ejl A £>, li- 
nea A y ejl aqualis linea &y. efiq; parallelogrammum 
K A,id quod ejl foperficies retlangula « y,y & Ergo fi pa 
rallelogrammum applicetur &c. 

Dccimumo&auum Theorema. 

Si fuerint dux rc<£tx linex inxqualcs,& quartx 
parti quadrati quod deferibitur a minore,xqua~ 
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leparallclogrammum applicetur fecundum nu 
iorcm,cx qua maiore tantum excurrat extra la- 
tus parallelogram mi, quantum eft alterum latus 
ipfius parallelogram i. Si prxtcrca parallelogram 
mum lui applicatione diuidat linea illam in par 
tes inter fc comenfurabilcs longitudinc:ilIa ma- 
ior linea tanto plus poteftquam minor, quantu 
eft quadratum linex (ibi commenfurabilis lon- 
gitudine. Quod (i .maior pluspofsit quam mr- 
nor,tanto quantum eft quadratum linex libi co- 
mefurabilis longitudine: & prxtcrea quartx par 
ti quadrati linex minoris xquale parallelogram 
mum applicetur lccundu maiorem,ex qua ma- 
iore tantum excurrat extra latus parallclogram- 
mi,quantum eft alterum latus iplius parallelo- 
gram mi .parallelogram mum fui applicatione di 
uidit maiorem in partes inter fe longitudine co- 
mcnftu-abiles. 

Sint dua refla tnaquales *,C r,qua- g J ^ > 

rum maior fit £ y. Quarta autem ' *" — ' — ' — ♦ — *-% 
farti quadrati linea minoris « , 
bocefhp fi quadrato quod defiri- 
biturd dimidia linea m,aqualepa * 
rallelogrammum fecundum linea, 

& y, applicetur, quod relinquat ex 
linea & y partem excurrentem aqualem alteri lateri ip 
fus parallelogrdmtftq; illud parallelogrammu quod 
fiat ex&A,j\ y:( hoc uero quemadmodufiat, docet Cam 
panus in fine demonfirationis ty)fir quoque commen - 
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fur altilis longitudine linea fi / ipfi g l • * > 

linea a y. D tco linea fi y plus pojje * t: _ 1 1 1 

quam linea a, tanto quantum ejl 
quadratum linea cuiufdafbi ipji 
line a, dico fi y,longitudine comen 
furabihs. Secetur enim linea fi y 
in duas partes aquales in punflo 
i,ponattlrque lineam t ^ aqualem efje linea A %: reliqua- 
ergo linea A y erit aqualis linea fi Qumq; linea re- 

fla fi y diuifa Jit in partes aquales in punflo \,in par- 
tes autem inaquales in punflo A,Juperficies reflangu - 
la contenta ex fi a,a y cum quadrato linea ka, aqualis 
ejl quadrato linea i y,per quintum theorema fecundi li 
bri. Itaque fuperficies reffangnla cofl tenta ex C A, Ay 
quater fumpta cu quadrato line a*. A item quater fum- 
pto, ejl aqualis quadrato linea t y quater fumpto. N am 
aqualia qua funt aqualiter multiplicata, fmul aquar 
lia funt. Sed fuperfciei reflangula contenta ex fi A, 
A y quater fumpta aquale ejl quadratu linea « ex fup- 
poftione.Nam parallelogrammum ex C a, A y pojitum 
ejl aquale quarta parti quadrati linea «. Quadrato 
nero linea A t quater fumpto aquale ejl quadratum li- 
nea A ?.Nam linea Ai ejl dupla ad lineam A k. quadra- 
to autem linea i y quater fumpto aquale ejl quadratis 
linea 6 y. Similiter enim linea C y dupla ejl ad lineam 
i y.Ergo quadrata lineari* »,AX funt aqualia quadra- 
to line a Cy. Quocirca quadratum line a C y maius efl 
quam quadratum linea « tanto quantum ejl quadra- 
tum Ime a A i.Ergo maior tinea C y plus potejl quam 

minor 
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minor * quadrato lineae A J. N unc autem demonjlran- 
dum ejl lineam C y effe longitudtne commenfurabilem 
ipft lineae A ?. Cum enim exfuppofitione linea C a fit lon 
gitudme commejurabilis ipf a y : ergo linea tota C y erit 
longitudine commenfurabilis lineae A y,per fextum de- 
cimum theorema huius libn. Atajui linea Aycjl aqua- 
lis linea C Ergo linea tota Cyejl commensurabilis lon- 
gitudine lineis CX,y A. Componantur diae duae lineae ut 
unam lineam ejficiant.Cum itaque linea tota Ayftco 
menfurabilis logitudine duabus lineis unius loco fum- 
ptisCZ,y A. Ergo linea &Z,yA unius loco fumptaefunt co 
menfurabiles longitudine ipfi lineae X A, per fecundam 
parte fextidecimt theorematis huius libri. Quare etia 
refidua linea ? A commenfurabilis longitudine erit tota 
linea C r, per priorem partem eiufdemfextidecimi theo- 
rematis. hoc ipfum tamen probari potejlper corollariu 
d nobis poftum pofl 16. Ergo linea JS y plus potejl quam 
linea « quadrato lineae fibi commenfurabilis longitudi- 
ne. Kurfus linea & y plus pofit quam linea * tanto 
quantum ejl quadratum lineae ftbi longitudine comme 

furabilis:quartoe autem parti quadrati lineae « aequale 
fecundum lineam & r parallelogrammum applicetur, 
quod relinquat ex linea & y portionem aequalem alteri 
ipfius lateri: ft q; fuperficies reftangula cometa ex fS A, 

A rjemonftrandum ejl lineas Ca,a teffe inter fe longi- 
tudine commcnfurabiles Manentibus conjhuflionibus 
& fuppofitionibus praecedentibus Jimiliter dcmon/f ra- 
bimus lineam Cy plus poffe linea « tanto quantum ejl 
quadratum linea \ a. Sed cxfuppoftione linea &y plus 

Luj 
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potefi quam linea «,ranto quantum efi quadratum H- 
ne* filti commenfurabilis longitudine. Cummenfurabi- 
Ik ejl itaque longitudine linea £ y linea ? A. Ergo linea 
compofita ex duabus j8 (,A y ejl commenjurabths longi- 
tudine linea i a, per fecunda partem fextidecimi theo- 
rematis huius libri . Quocirca per u huius ,/iue per 
priorem partem fextidecimi theorematis, linea & y efl 
comen fur abilis longitudine linea compofita ex ,6 £> y. 
Sed tota linea compofita ex jS \,a y efi commenfurabilit 
longitudine ipfi Ay. nam efi aqualis ex ante diftis 

ipfi A y. Ergo linea & ytfi longitudine commenfurabilis 
ipfi * t>pcr u huius. Quare & linea & a efi longitudi- 
ne commenfurabilis linea A y,per fecundam partem 
fextidecimi theorematis. Ergo fi fuerint dua retta li- 
nea inaquales grc.Quod demonfirandum erat. 

Decimumnonum TKcprcma. 

Si fuerint dua: rc Ax inxqualcs, quarta: aute mp ar- 
ti quadrati linc^ minoris xquale paralleiogram- 
mum fecundum lineam maiorem applicctur,ex 
qua linea tantum excurrat extra latus parallelo- 
,grammi,quantum cft alterum latus eiufdcm pa- 
rallclogramini: li parallclogrammum prxtcrca 
fui applicatione diuidat lineam in partes inter fc 
longitudine incommefurabilcs, maior illa linea 
tanto plus poteft quam minor,quantu eft qua- 
dratum linea? libi maiori incomcnfurabilis lon- 
gitudinc,Qupd G maior linea tanto plus pofsit 
quam minor,quantumcft quadratum linexin- 

commcnfurabilis 
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commenfurabilis fibi longitudine : & prstcrea 
quartae parti quadrati lines minoris squale pa- 
rallelogrammum applicetur fecundum maiore, 
ex qua tantum excurrat extra latus parallclogra- 
mf quantum cft alterum latus ipfius ,parallelo- 
grammum fui applicatione diuidit maiorem in 
partes inter fc incommcnfurabiles longitudine. 









Sint dua refla inaquales *,& y> £ j 

quarit maior Jit C y: quarta au ' * 

te parti quadrati minoris nem- 
pe x, aquale parallelogrammu 
applicetur fecundum linea Cy, 
quod relinquat ex linea Cy par 
tem excurrentem aqualem al- 
teri lateri ipfius parallelogram 
mr.fitq; illud parallelogrammum ex C A, a y: incommen • 
Jurabitis autem longitudine fit & A ipfi A y. Dico lineam • 
Cy poffe plus quam linea « tanto y quantum eft quadra- 
tum linea incommenfiurabilis fibi longitudine. Sint pri- 
mum eadem confirufliones ratioctnadi uia,qua in 
proximo theoremate. Similiter ofiendemus linea $ y 
pojje plus quam linea x tanto ^quantum efi quadratum 
linea A t. Re fiat ut demonfiremus lineam C y effe incom 
menfurabilem longitudine ipfi A i. Cum enim linea jS A 
fit incommenfiurabilis longitudine linea Ay ex fiuppofi- 
tione, incommenfiurabilis etiam longitudine erit linea 
C y tpfi linea A y,per 17 huius :fid A y efi commenfiurabi 
lis ambabus lineis C&Ayfimul compofitis, quia Ay efi 
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uequalis ip fi C t. Ergo Cy ejl in- ^ J t j\ 

-commenfurabilis ambabus p> & 

Ayfmul compoftis,per 14 /;«- 
ius.Ergo per fecundam partem 
feptimidecimi theorematis hu- 
ius libri linea compofita ex C ?, 

A y fimul & unius loco fum- 
ptis eflincommefurabilis linea 
l A.Ergo per priorem parte eiufde feptimidecimi theo*- 
r ematis linea Ryefl incommenfurabilis longitudine k- 
ne a t A.hnea igitur & y potejl plus quam linea k tanto 
quantum efl quadratum linea incommcnfurabtlis fibi 
longitudine ; R urfus linea 4 r pofitplus linea tt tanto 
quantum ejl quadratum linea incommenfurabilis fbi 
longitudine : quarta autem parti quadrati linea «a- 
quale parallelogrammum applicetur fecudum lineam 
g>y, quod relinquat excurrentem portionem linea & y 
aqualem alteri ipfius lateriftq; illud parallelogram- 
mum ex lineis £ A,A y. Dcmonjlrandum nobis ejl illud 
lineam £ A, efjeincommenfurabilem longitudine linea 
AyManeant enim eadem conflrufliones & ratioci- 
nandi uiafmiltter etiam aflen demus lineam & y poffe 
plus quam linea « quadrato linea ? A.Vrimum exfup- 
poftione linea £ y potejl plufquam linea « tanto quan- 
tum ejl quadratum linea fibi incommenfurabilis lon- 
gitudine. Ergo linea £ y erit incommenfurabilis longi - 
tudine linea: Itaque linea compofita ex Ct,A y & 

unius loco fttmpta erit incommenftrabihs longitudine 
lineat A, per fecundam partem feptimidecimi theore- 

matis 
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matis libri huius . Quare &* 
fer primam part? eiufde theo- 
rematis , linea t> y eritincomme 
furabilis longitudine linea com 
pofita ex C i, A y. Sed linea co 
pofita ex J&Z,Ayefi commenfu- 
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quia js? efi acuatis ipfi Ay ex 
anteprobatis. Itaque linea j& y efi incommen furabilis 
longitudine ipfi A y per 14 huius. Ergo per fecunda par- 
tem eiufdem feprimidccimi theor ematis, linea & a efi in- 
commen fur ab ilis longitudine linea a y . Quamobrem 
Ji fuerint dua refla in a quales Zfc. 

Lemma* 

Cum fit demonfiratum lineas longitudine commenfura - 
biles omnino potentia quoque commenfurabiles efferas 
uero qua potentia funt commenfurabiles non omnino 
longitudine quoque commenfurabiles effe,fid effe pofje 
& longitudine commenfurabiles & incommen fur abi 
les,confiar fi linea propofita (quam j*7 ivi uocari dixi- 
mus, eandemque rationale d recentionbus) linea qua- 
dam fuerit commenfurabilis longitudinc,illam uocari 
debere rationalem ,& commenfurabtlem non longitu- 
dine folumfed etiam potentia. Nam linea longitudine 
commenfurabiles, omnino potentia quoque commenfu- 
rabiles funt. Quod fi propofita linea, quam rationalem 
uocant,quadam fuerit linea commenfurabilis poteria: 
fiqnidem & longitudine etiam cvmenfurabilis ipfi fue 
rit, uocabitur illa. rationalis, & commenfurabilis ipfi 
/.k.v.v; ^ M 
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longitudine & potetia.Si uero ipfi line a propofta, qua 
rationalem uocant, linea quadam potentia commenfu 
rabilis, longitudine eidem fuerit incommenfurabilis : 
uocabitur & illa rationalis , potentia tantum com- 
menfurabilis. .(W, .. 

illa dua uoces qua funt in exemplari im~ 

preffo,non funt in uctuJlo:& quod fequitur .continua- 
ta ferie fer ibit ur , addit a particula >«p hoc modo, fH-mt 
ytf,fic itaque dicemus’ Rationales enim uocat Eucli- 
des (ut efl in principq s huius libri ) illas lineas qua funt 
linea propofta quam finitu uocat, (tue longitudine & 
potentia commenfurabilesfue potentia tantum. Sunt 
tamen & alia linea refla longitudine quidem incom 
men furabiles linea propofta, id efl rf fnrl,fiue dicas ra 
tionali,potentia tantum eidem commenfurabiles , eoq; 
uocantur rationales & comenjurabtles inter Je ea ra- 
tione qua funt rationales fed eir illa eadem poffunt ef- 
fe comen furabiles inter fe fiue longitudine, & ideo po-. 
tentia quoque ,fiue potentia tantum. Et quide fi fuerint 
inter fe commenfurabiles longitudine, uocabuntur & 
ipfa rationales longitudine commenfurabiles, ut tamen 
fmul intelligatur potentia quoque comen furabiles efje. 
Quod f potentia tantum inter fe fuerint commenfura-> 
biles, uocabuntur & ipfa rationales potentia tantum 
commenfurabiles. Corollarium. 

"Quod autem linea duafue plures rationales & comme - 
furabiles longitudine tpf rationali fint inter fe comme 
furabiles longitudine, hinc coftat.Namcum fint ratio- 
nales & longitudine CQmmenfwrahiles ipfi primo ra- 

rationali. 
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tionali,ea autem magnitudines qua funt uni gr eidem 
commenfurabiles fint inter fe commenfurabiles , per 11 
huius. Ergo linea rationales ipfi primo rationali longi - 
tudine commenfurabiles funt inter fe quoque commen 
furabilts longitudine. Sed quantis ad eas attinet, qua 
funt rationales potentia tantum commenfurabiles ipf 
primo rationali, fieri omnino necefje efl ut illa quoque 
inter fe fint potentia faltem comen furabtles. Cum enim 
quadrata earum fint rationalia, erunt commenfurabi- 
lia quadrato linea propofta qua dicitur primo ratio- 
nalis. Itaque per n huius tpfa quoque inter fe erunt co 
men fur abilia. Ergo linea eorum funt inter fe potentia 
faltem commenfurabiles. Sed nihil utratedfde ejje pra- 
terea longitudine inter fe commenfurabiles. Sit enim li 

nea * rationalis, fitj; linea jft - ' '' * , 

eidem linea « rationali poren 

tia tantum commen furabilts, ’ 1 

hoc ejl longitudine incommensurabilis eide fit praterea 
aha linea yliticafL longitudine commenfurabilis (hoc 
enim effe poffe confiat ex principes huius libri) per 14 
huius, linea y efi incommenfurabilts longitudine ipfi li- 
nea *:fed quadratum linea * efi commenfurabile qua- 
drato linea £ ex fuppofitiohe: quadratum item linea y 
efi commenfurabile eidem quadrato linea 6, per fisppo - 
fitionem.Ergo per 12 huius, quadratum linea y efi com 
menfurabile quadrato linea*. Ergo lined y erit per de- 
finitionem rationalis, potentia tantum commenfurabi 
hs ipfi linea xficut & ipfit linea jS. Dantur ergo dua 
rationales potentia tantum commenfurabiles ipfi ra- 

M ij 
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tionali, inter fe uero longitudine commen fur abdes . B;<r 
obiter repetendu e ffe puto, quod antea diximus in diffi- 
nitione linearu rationalium , Campanis , caterofq; de- 
inceps ab eo latino s geometras inuexiffe illas uoces fue 
terminos, ut quafdam lineas uocarent rationales poten 
tia tantum, quafda uero longitudine & potentia, qui- 
bus nunquam Euclidem ufum effe repcries.b* enim uo 
ces longitudine & potentia nunqua referuntur ad ra- 
tionalitatem aut irratienahtatemfed femper ad com- 
menfurabilitatem,aut incommenfurabiliratem linea - 
rum.Qux peruer/iones /olent rerum per fe difficilium 
etiam difficultatem & obfcuritatem auge re. Itaque te 
monitum iterum atque iterum uelim,ut principiorum 
id efl fimplicium terminorum fimplicem uim diligenter 
intelligas & retineas, neque quicquam externum ad- 
mifcendum exijlimes. 

Vigcfimum Theorema. 

Superficies re&angula. contenta ex lineis rcdlis ra- 
tionalibus longitudine commenlurabilibus le - 
eundum unum aliquem modum ex antedi&is,. 
rationalis cft. 

N4w ex lineis x &,&y rationa- * ^ 

libus longitudine comm e fu- ; 1 

rabihbus fecundum unu ali t 

quem modum ex antediflis , * , , 

co tineatur fuperficies repa- 
gula qua ftxy.dico fuperficiem x yejjc rationale. De- 
fer ibat ur enim d linea « £ quadratum x a:rationale ejl 

itaque 
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. itaque quadratum illud xAex definitione. Cunque fit 
commenforabihs longitudine linea x £ linea £ ^aqua- 
lis j; fit linea « £ linea £ A>commen forabilis itaque lon- 
gitudine erit linea £ A linea £ 7. Eftauteficut linea C a 
ad lineam C y,ita quadratum a x adfoperficie rettan - 
gulam « 7,/w primam fexti. Sed modo conclufom efi li 
neam £ •? efje commenforabilem linea £ 7. Ergo per de- 
cimam huius libri quadratum An efi commen forabile 
foperficiei reffangula * 7.S^ quadratum Axefi ratio- 
nale: itaque per definitionem foperficies * 7 m> «w r4- 
tionalis. Ergo foperficies reftangula cotenta greatera. 

Sed & alia quadam deferiptione placet idem demo- 
firare.Vrior enim demon firatio quadratum minoris li 
neacofcripfit 3 nunc mutato cafo demonfirationis qua- 
dratum maioris deferibamus. Sit foperficies rettangu - 
/4 £ 7 contenta ex lineis rar- * * p 

tionalibus in aqualibus lon- 
gitudine inter fe commen fo - 
rabtltbus x £,«7 .- fitque ma* ■■ 

ior x 7 .Dejcr ibat ur ex linea — . v , 

«c 7 quadr atum a 7. dico parallelogrammum 7 £ ratio- 
nale efJe.Nam linea « yefi commen forabilis longitudi- 
ne linea *£ex fuppofitionetfed linea Axefi aqualis li- 
nea x 7. E rgo linea Axefi commenforabihs longitudi- 
ne linea x kfed quam proportionem habet Axad « £, 
eandem habet quadratum Ayad parallelogrammum 
y £>,per primam fexti. Ergo per ro huius libri commen - 
forabile efi quadratum a yparallelogramo 7 £. Qua- 
dratum autem A y rationale eJJeconfiat,quia efi qua- 
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dratum linea rationalis , nempe « y. Itaque per defini- 
tionem , parallelogrammum etiam y C erit rationale. 
Praterea cum demonfirationes illa uideantur loqui de 
eo parallelogrammo quod fit ex duabus lineis quarum 
altera fit ea propofita quam primo loco rationalem di- 
cimus, unde diximus menfiirascateraru linearum ad 
illam comparatarum capi oportere, altera uero fit eide 
primo rationali commenfurabilis longitudine, qua efi 
prima frecies linearum rationalium longitudine com - 
menfurabilium, alium cafum afferendum puto de al- 
tera fiecie, linearum inquam rationalium longitudine 
commenfurabihum,ut demonfiremus generalem huius 
theorematis ueritatem,neq; frufiratn eo pofirum illud 
extitiffe fecundum unum aliquem modum ex antedi- 
6 hs. Sit itaque linea pri- y t ^ 

mo rationalis « jS: fit etiam 1 * ’ ’ 

parallelogrammum y A con 

tentum ex lineis y i,\ A ra- — - — , — , — l. 

tionalibus id e fi linea pri- ^ ' • 

mo rationali K/icommenfu 

rabiltbus longitudine. Sint tamen illa dua linea y \,\ A 
diuerfa cjr inaquales linea primo rationali « C. Dico 
paradelogrammu y A effe rationale. Defcribatur qua- 
dratum linea t A,firq ; A Primum confiat lineas 7-1,1 A 
effe inter fe commenfurabiles longitudine per 11 huius. 
Nampofitumefl utraqueeffe longitudine commenfu- 
r ab ilem tpfi « C. Sed t a e fi aqualis linea 1 £. E rgo linea 
y 1 erit commenfurabilis longitudine linea 1 J. Sed que- '- 
admodum fe habet linea y\ad lineas.l,ita fe habet pa- 
rallelogrammum 
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rallelogrammum y a ad quadratu a Z,per prima fex ti. 

Ergo per decimam huius parallelogrammum y a erit 
commenfurahile quadrato Al Sed quadratum Alefl 
commenfurahile quadrato linea « C,quia linea i A poji- 
ta efl cSmenfiurahihs longitudine linea « &,qua ejl pri- 
mo rationalis. Ergo per u huius, parallelogrammu y a 
efl commenfurahile quadrato linea x&.Sed quadratu 
linea *fs>eft rationale per definitionem. Ergo per defini 
tionem quoque figurarum rationalium parallelogram 
mum y a erit etiam rationale.. Hunc refiat alius ca- 
fius tertia fipeciei, linearum inquam rationalium longi- 
tudine commenfurahiltum, qua fiunt ip fi quidem linea 
primo rationali « £ commenfiurahiles potentia tantum, 
itaque rationales tamen, inter fie uero longitudine com 
menfurahilesfintipfia linea y \,\ a, maneat itaque eade 
conjlruttio qua in proximo cafiu modo linea y m Afint 
rationales potentia tantum commenfiurahiles ipfi 
inter fie uero fint longitudine etiam commenfiurahiles. 

E>ico fie quoque parallelogrammum y A efje rationale. 

Vrimo prohahirur,ficut modo diflum efl parallelogra - 
mum y A effie commefurahtle quadrato a zfied quadra- 
tum linea x&efl commenfurahile quadrato A Urgo 
per ii huius parallelogrammum y A erit commenfura- 
hile quadrato linea x bfcd quadratu linea efl ra- 
tionale. Ergo per definitionem parallelogrammum yA 
erit etiam rationale. Hunc autem cafium notandum ti - 
hi memineris. Quum enim uentum erit ad z 6 theore- 
ma, ad illius theorematis demonflratknem & intelli- 
gentiam Udum tihi ufiuifioreintelliges. 
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Si rationale fecundum lineam rationalem applice 
tur,habebit alterum latus lineam rationalem & 
commenfurabilem longitudine linex, cui ratio- 
nale parallelogrammum applicatur. 

Hoc theorema, ejl ueluti «n'q> 4 <?#r y ■ ^ , 

pracedentts. Rationale enim pa- 
rallelogrammum « y applicetur 
fecundum lineam x fi rationale 
. uno aliquo modo ex antedtfhs , 
jiue fit illa primo rationalis flue alia ipfi primo ratio- 
nali commenfurabilis,idq ; longitudine & potentia ,uel 
potentia tatum.his enim tribus modts dicitur linea ra- 
tionalis. D ico lineam fiyeffe rationalem & longitudi- 
ne commenfurabilem ipfi linea x fi. Deflribatur enim 
quadratum linea» fi quod jit x A. Rationale efl igitur 
quadratum* A fed & parallelogrammum xy efl ra- 
tionale per pofltionem. Ergo per definitionem rationa- 
liu qua in fe conuertitur flue per 11 huius , commen fu- 
rabile efl quadratum x A parallelogrammo * y. Efl au- 
tem ficut quadratum xA ad parallelogrammu x y,ita 
linea AC ad lineam C y,per primam fexti. Itaq ; per de- 
cimam huius, linea A fi erit commen fur abilis linea fiy. 
fed linea CA,efl aqualis linea fi x, commen fur abilis efl 
ergo linea x fi,linea fiy. Rationalis autem eflhnea xfi t 
Rationalis ergo erit & linea fi y,& commenfurabilts 
longitudine linea xfi.Ergo fi rationale fecundum linea 
rationalem grc. Lemma. 

Linea 




Vigeiimumprimum Theorema. 
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nalcm , ejl irrationalis. Vofitt ^ > -. 
enim linea x fuperficiem irra- 
tionalem, hoc ejl quadratum.quod.ahn defcnbitur,a- 
qualeefto area irrationali, dico lineam x effi Irratio- 
nalem. Nam fi linea x efjet rationalis, rationale quoque 
effit quadratum ab iUa definptum: (ficenim eflpofitu 
inter definitiones) fed expofitioneett irrationale, irra 
tionalis eft ergo Unea x.qiiod demonfhrandum erat 
H ic inferii ur quoddam fcholium , quod lemmatis in~ 
feriptionem habe t,fcd illud nihil aliud efi quam demo - 
firatio quadam/equentis theorematis. 

V igefimumfccundum l^fieorfciM. 

Superficies rcdangula contenta duabus lineis re- 
dis rationalibus potetia tantum comcn fu rabi- 
libus,irrationalis cfi. Linea autem qui illam fu 
pcrficicm potcityrrationalis & ipfa efiauocctur 

ucrb medialis. 1 \ V’ • \ 

■ ; . *u.‘; r/rt 

Superficies enim retlaguUxy , H m/« 
comprehendatur d duabus * 

lineis rationalibus potentia 
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tantum commefurabihbus, 
qua fint x fi,fiy. Dico fu- 
perficiem illam effi irratio- 
nalem, & lineam qua illam potefi, irrationalem etiam 
effi-.uocetur autem medialis. Defcribatur enim d linea, 
x fi quadratum x Ji. rationale ifi uaq; quadratum « 

Et quoniam incommefurabilis efi, longitudine linea x fi 

N 
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linea &y( nam ex fuppofir 
tione funt illa inter fe poten 
tia tantum commenfurabi- 
les) aqualis q; ejl Irnea *£, 
linea C A.incommenfurabi- 
lis longitudine ergo eritlt- 
neaA C linea C y,Ejl autem Jtcut linea A C ad linea $ y y 
ita quadratum xAad parallelogrammum x y,per pri- 
mam fexti.incommenfurabile. eftergo quadratum x A 
parallelogrammo x y per fecunda partem decimi theo- 
rematis huius lihri.Sed quadratu Axejl rationale : ir- 
rationale ejl ergo parallelogrammum x y. Quare & Is 
ne a qua illud paralletogrammii xy, hoc ejl ea qua qua- 
dratum ipfi parallelogrammo aquale defcribit , irra- 
tionalis erit per lemma pojbremum. Vocetur autem me- 
dialis ea ratione ,qu't a quadratum quod ah ea defcribi- 
tur, aquale ejl parallelogrammo quod comprehenditur 
a lineis x C,&y, itaque media ipfa propcrtionaltter in- 
tercidit inter illas lineas x C,& yperij.6.quod demon' 
Jlrandum erat. H ac autem nin de qua hoc libro agi- 
tur, [impliciter n<m dicitur :illa uero cuius inuentionem 
tradidit lib. 6. theoremate 13 . dicitur ui<m Ne- 

que omnis n\n *»«'*<> >sr ejl potens fuperficiem irratio- 
nale, fed ea tantum qua ejl medta proportionalis inter 
duas lineas potentia tantum commenfurabiles. Campa 
nus in propofittone apud eum 19 addidit , diciturque fu 
perficies medialis : quod tame non ejl ita intelhgendu y 
ut omnis [upcrficies medialis contineatur ex duabus li- 
neis rationalibus potentia tantum commefurabilibus _ 

r i hoc - 
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hoc enim refeHitut per fequetiu theoremata 
ubi fuper fides medialis cotineri dicitur ex duabus me- 
dialibus potentia tantum commenfurabtlibus .Itaque 
fuperficies omnis retlagula duabus retUsrafiOnahbus 
potentia tantum comme nfurubihbus comprehefa, me- 
dialis dicitur, fed non econuerfo, ut omnis medialis fu- 
perficies re ftangula fit comprahenfa duabus retiis ra- 
tionalibus potentia tantum ce mmefur abilibus. e fl enim 1 
medialis comprehenfi duabus medialibus potentia 
tantum commen fur abitibus .fed tamen in umuerfum 
fuperficies quam potefl linea medialis efi&ipfd me- 
dialis. Lemma. ■ - 

'Sifint dua linea retia, erit ficut prior ad fecunda, ita qua- 
dratum quod d priori defcribitur,ad parallelogram - 
mum quod comprehendunt duabus illis rethr. Hoc 
Lemma nihil aliud affert quam quod theorema primu 
libri fexti. Sint dua retia ? . D ico ficut efi Unca { t 

ad lineam % %,ita quadratu 
linea t*ad parallelogram - 
mum comprehenfum ex t t> 
ti. D efcribatur enim qua- 
dratu linea fit j; A 

compleatur parallelogram 
mum%t Cum igitur linea A i fit aqualis linea \ ffit au 
tem ficut linea As. ad lineam i n,ita quadratum At ad 
parallelogrammum It per i. 6. Ergo ficut linea st ad li- 
neam \ n,ita quadratum At ad parallelogrammum 1* 
Efl autem quadratum A t, quadratum linea \t paral- 
lelogrammum uerott-id quod comprehenditur dua- 
^-6 Nf 
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bus Uncis ergo ficut lineas. Qad lineam ut, ita 
quadratum linea ad parallielogrammum compre- 

benfiim linas duabus ? t,t ». Er econuerfio ficut paralie - 
logrammit comprehenfum duabus Unas K*,t(ad qua- 
dratum linea s %,itd linea hs ad lineam \ ^ 

Vigcfimumtertium Theorema. 



Quadrati linea: medialis. applicati fecundum linea 
.rationalem, alterum latus eft linea rationalis &c 
incommcnfurabilis longitudine linea: fccudum 
quam a pplicatur. 



T 



Sit linea medialis x, rationalis 
uero Jit'(&:& 4 quadrato li- 
nea x parallelogrammit re- 
tfangutum aquale C a appli- 
cetur fecundum lineam C y, 
cuius alteru latus fit y A. Di- 
co lineam y A effie rationalem 
gy longitudine incommenju 

rabilem linea C y. Cum enim • 1 

Une a x fit medialis, potefipa- 

rallelogrammum contentum ex lineis rationalibus po- 
tentia tantum commcnfiurabilibus pofiit itaque par al- 
lelogrammum rettangulum *\:fed ex fuppofitione po- 
tefi etiam parallelogrummum jS A. aquale efi igitur pa- 
rallelogrammum £> A parallelogrammo n £.S ed epy am- 
bo par adelogramm a fiunt aqualium angulorum, quia 
Junt retfangula. Aequalium uero & aquiangulorum 
parallelogrammoru Utera qua fiunt circa aquales an - 

« / ‘ £** 
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gulos reciprocam inter fe proportionem habent per 14. 
fexti.proportionaliter ergo erit ficutlinea Cy ad linea 
t njta linea ilad lineam yA. Ejl igitur fcut quadrati 
linea fiyad quadratum linea t n,ita quadratum linea 
s.{ad quadratum linea y Ajper zz fexti.fed quadrati 
linea Cy efi comme fur abile quadrato linea t n: ejl emm 
utraque linea rationalis, commefurabile ergo erit etia 
quadratum linea quadrato linea y A, per 10 huitts. 
Jed quadratum linea t £ ejl rationale, ergo f militer ra- 
tionale erit quadratum linea y A. linea ergo y A erit ra 
tionalis.Et quoniam linea 1 1 ejl longitudine incommen 
furabilu lineam. nam illa funt potentia tantum inter 
fe comcnfurabiles. Sicut aurem linea \ %ad linea 1 », ita 
quadratum linea \\ad parallelogrammum ex amba- 
bus lineis ih contentum per lemma proximum, in - 
commenfurabile ejl ergo quadratum linea 1 1 parallelo 
grammo ex lineis t per fecundam partem decimi 

theorematis huius libri. Sed quadrato linea t? qua- 
dratum linea y A efi commenfurabile: modo enim pro - 
batum eflutraque lineam ejje rationalem. Ergo per 13 
huius, quadratum linea y a efi incommenfurabile pa- 
rallelogrammo ex lineis \ ?,i *. Sed parallelogrammum 
ex lineis yA,y£, ejl aquale parallelogrammo ex lineis 
t^,i H,ut modo probatum efl.Ergo quadratum linea y A 
efi incommenfurabile parallelogramo ex lineis y A, yC- 
(hac nero pars breuius concluditur per corollariii d no- 
bis pofitii pojlii tbeoremafSed ficut fe habet quadratu 
linea yAad parallelogrammum ex lineis A y,y C, ita fe 
habet linea Ay ad lineam y& per lemma proximum: 
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incommenfurabilts longitudine efl itaque linea Ay li- 
nea y fi. R ationalis efl ergo linea yAgr longitudine in - 
commenfurabilu linea y fi.quod demonfirandum erat. 

Hoc theorema eft cu-hspoaa* proxime pracedentis. Ve 
uero fieri pofitt quod requirit hoc theorema, fcilicct ap- 
plicari quadratum linea medialis fecundum lineam ra 
tionalem,reperienda efl tertia linea proportionalis fi- 
cut docet ufexti, ita tamen ut linea rationalis fit pri- 
ma, fecunda fit linea medialis qua potefi quadratum 
applicandum. Nam fuperficies qua fit ex prima & ter 
tia efl aqualis quadrato media per ij fexti. 

Vigefimumquarmm Theorema - . 

Linea reda mediali commefurabilis* eft ipfa quo- 
que medialis. 

Sit linea medialis a, fitq; linea illi > 

commenfurabilu fi fiue longi- ' rr 

tudine & potentia, fiue poten. , 5 

tia tatum,ut re fle addidit Ca~ , e I 

panus, & in uetufio exempla - 
ri graco legitur. dico lineam fi 

efje mediale. Exponatur linea . 

rationalis y A, & quadrato li- * 

ne a « aquale paraMogramm U m rcflangulum appli- 
cetur fi eundum lineam y A, fitq; parallelogrammu yi, 
eiufque alterum latus fit linea t A. Rationalis itaq; ertt} 
lineax A, & incommenfur agilis longtudine linea yA, 
per proximum theorema. Rurfus quadrato linea fi 
aquale fecundum lineam yA applicetur parallelogra- 

mum 
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mum reflangulum y cuius alterum latus jit a Cum 
igitur commenfurabiltsfu linea ulmea ft,, comme fur a- 
hile quoque erit quadratum Irnea « , quadrato linea C. 
fed quadrato linea» aquale ejl %y, quadrato autem li- 
nea £ aquale ejl y {:commenfurabile efl ergo parallelo- 
grammum 1 y parallelogrammo y Ejl autem fcut pa- 
rallelogrammum y\ ad parallelogrammum yZ,ita li- 
nea xAad lineam Alper primam fexti.commenfurabi- 
lis ejl ergo longitudine linea t A linea a ? per 10 huius. 
Sed linea \AeJl rationalis & incommensurabilis longi- 
tudine linea y A. Rationalis efl ergo linea A%& incom 
menfurabilis longitudine linea A y peri} huius. Ergo li 
neay a, a J funt r ationales potentia tantum commenfu 
rabiles.Sed linea qua potejl parallelogrammum refta- 
gulum comprahenfum rationalibus potentia tantum 
comenfurabilibus,medtalis ejl per 11 huius. Igitur me- 
dialis ejl qua parallelogrammum ex y a, a l potejl.ld 
uero potejl linea ergo linea C medialis ejl. 

Corollarium. 

Vqde mantfejlum ejl fuperjiciem commefurabilem fuper- 
fitiei media li, me dialem ejje. N am linea qua pofjunt ta 
lesfuperjicies funt potentia commenfurabiles , quarum 
linearum altera, qua fciltcet potejl fuperficiem me dia- 
lem, medialis ejl, quare <*r reliqua medialis erit per 
hoc theorema 24. Sane quemadmodum dixtm/ts de 
Irneis rationalibus, ita dicendis ejl in lineis medialibus, 
nempe lineam mediali commenfurabilem efjeetia me- 
dialem, lineam inquam quafitcommefurabtlis media - 
h fuse fit longitudine & potentia commenfurabilisfiue 
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potentia tantum an uniuerfum enim iterum eft lineas 
longitudine commenfurabiles,e[Je quoque potentia co~ 
menfiurabiles . Quod fi linea mediali fuerit alta comme 
fur abdu potentia ,fiquidem & longitudine comen/it - 
rabilii fuerit , dicuntur illa linea mediales longitudine 
& potentia commenfurabiles.fi uero potentia tantum 
fuerint inter fe commenfurabtles, dicuntur mediales po 
t entia tantum commenfurabtles . Sunt autem & alia 
linea refla longitudine quidem incomenfurabiles me- 
diali, potentia tantum eidem commenfurabilcs t ha uero 
dicuntur & ipfie mediales , eo quia commenfurabilcs 
funt potetia linea mediali , & ea ratione qua funt me- 
diales, funt inter fe potetia commefiur abdes, fied £7* in - 
ter fc ipfa comparata, pofjunt efje fiue longitudine & 
ideo etiam potentia commenfurabtles, fiue potetia tan- 
tum. ht quidem fi longitudine,dicutur & ipfi* media- 
les longitudine commenfurabilcs, ut confequenter intel 
ligatur potentia quoque commenfurabtles cffic. Quodfi 
potentia tantum fint interfit commenfurabiles, minio - 
minus tamen & ipfie dicuntur mediales potentia tan- 
tum commenfiur abiles. Hoc loco addit exemplar gr acu, 
quod autem linea mediales fint comenfttrabiles,ita de- 
monflrari poteft.Quoma mediales mediali cuida fiunt 
commenfiurabiles:qua uero fiunt eidem commenfurabi* 
lia, inter fi quoque funt commefiurabiha. Ergo media- 
les funt inter fe commen fur abiles. boc totum no eft Eu- 
clidis, neque ullius ommno geometram am quum dici- 
tur, quoniam mediales mediali cuidam fiunt commen- 
fiurabiles, petitur principium. Vratereafalfum efi [im- 
pliciter 
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filiciter lineas mediales effe commenfurabiles , quod pa- 
tebit ex theoremate 35 huius libri, ubi propofitum ejl re - 
perire lineas duas potentia incommenfurabiles coficien 
tes compojitum ex quadratis ipfarit mediale, & id pa- 
rallelogrammum quod fit ex eifde mediale, ipfum etia 
incommenfurabile compofito ex quadratis illarum. Cii 
ergo reperiantur duo medialia incomenfurabilia, cer- 
tum efi hneas qua illa pofjimt effe mediales potentia in- 
<ommenfurabiles,quas necefje efi ejfie etiam longitudi- 
ne incommenfurabiles. « x 7 

Vigefimumcjuintum Theorema. 

Parallelogrammum re&angulum contentu ex li- 
neis medialibus longitudine commenfurabili- 
bus mediale eft. 

Ex lineis enim mediatibus longitudine commcfurabilibta 

*&.&> Contineatur toaralle^ 



ttJi: mediale efi ergo quadratum illud */. Er quonid 
linea *£efl longitudine comefurabilis linea C y,aqua- 
hsque efi linea « £ linea £ j\, commenfurabilis efi ergo 
longitudine linea & a, linea J&y.fid quemadmodum Je 
habet linea A £ ad lineam >S y,ha quadratum A et ad pa 
rallelogrammum « y per primam fixti. Ergo per deci- 
mum theorema huius libri quadratum A x efi commen 
furabilepar allelogr ammo « yfed quadratu A* efi me- 






EVCLIDIS ELEMENTO R. 
diale quia defcribitura linea mediali.Prgo per corol- 
larium proximi theorematis parallelogrammu « y erit 
etiam mediale. quod demonjlrandum erat. 

Vigefimumfextum Theorema. ^ 

Parallclogrammum rc&angulum comprehenfum 
duabus lineis medialibus potentia tantum com- 
mcnfurabilibus,ucl rationale eft,ucl mediale. 

Vropofita linea qua Jit medialis, alia reperitur potetia tan 
tum commenfurabilis eidem per ii huius, ficut de ratio- 
nalibus ibidem ditium efi.Px duabus itaque mediali- 
bus potentia tantum comenfurabilibus */&,J&y, paralie 
logrammum retlangulum compre- 
hendatur quod fit «y. Dico illud pa 



aut mediale. De feribatur enim qua - 
dtAta linearit « &>£> y qua fint « A, 
t> s., me diale eflergo utruque per zz 
huius. Proponatur linea rationalis 
h ? fecundii quam applicetur aqua- 
le quadrato * A parallclogrammum 
reclangulum * i, cuius alteru latus 
fit%l.( hoc aute quomodo fiat dixi- 
mus in theor ornate 23 .) parallelo - 
grammo uero«y aquale fecundum 
lineam 6 u,aqualem linea ? h appli- 
cetur parallclogrammum retlangu 
lum u x, cuius alteru latus fit 9 x. (ut 
autem id fiat, fumeda efi quarta li- 
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nea proportionalis ad lineas 9 n>* C,fi y per iz fexti, qua 
quarta fit 9 x:ergo per 16 fexti parallelogrammum ex 
9 u>9 * erit aquale parallelogrammo ex lineis «$,& y.) 
praterea quadrato fi 1 aquale fimiliter fecundum linea 
xr applicetur par allelogrammum re ff angulum » \, cu- 
ius alterum latus fit xh.ln eadem ergo refla linea fiunt 
lineat 9,9 x,x \.(Nam illa parallelogramma fic appli- 
cata fecudum lineas t n,9 u,x r fiunt reftangula,& an- 
guli 19 u,* 9 u aquales duobus refhs, quia fimt ipfi re- 
fli.ltaque linea i 9,9 x fiunt in eadem linea refla per 14 
primi. idem dices de angulis 9 xr,\x i.)Cum igitur me- 
diale fit utruque quadratum « A, fi % parallelogramma 
# illis aqualia u 9, t\ fimiliter medialia erunt.ma autem 
applicantur ficundum lineam rationale,nempe l x: ra- 
tionalis efiergo utraque linea { 9,x K gr incommenfiu- 
rabilis longitudine linea in per huius. Sed quia li- 

nea tt fi, fi y pofita fiunt potentia commcn fur abilcs: ergo 
quadratum xAefi commenfiurabile quadrato fi \.fimi- 
liter igitur illis aqualia parallelogramma x 9 ,r\ erunt 
inter fie commenfiur abilia. Sed ficut fi habet parallelo - 
grammum »9 ad parallelogrammum t \, ita fi habet li 
nea i 9, ad lineam x \ per primum fexti. Ergo per deci- 
mum huius linea %9 erit commenfiurabilts longitudine 
linea x Linea ergo i 9,x z. fiunt rationales, longitudine 
inter fi commenfiurabiles. inter fie dico longitudine com 
mefurabiles. Nam ipfi linea l n propter quam funt ra- 
tionales, fiunt longitudine incommcnfurabilcs,ut.modo 
probatum efi.Ergo parallelogrammum contentum ex 
illis lineis 1 9,x \ efl rationale per zo huius. & quoniam 
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linea fi A ejl aqualis linea fi x, tinea 
uero ? fi aqualis line* fi y.ejl igitur 
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nea xC ad linea >S?.S ed ficut linea 
a fi ad lineam fi y,ira quadratu A x 
adparallelogrammum xyper pri- 
mum fexti. ficut autem linea x, ad 
lineam fi l,tta parallelogrammum 
xy ad quadratu Cs.Ejl igitur ficut^ 
quadratu xA adparallelogrammu 
x y, ita parallelogramu xyad qua- 
dratu fis. quadrato aut e x A aqua- 
le ejl parallelogrammu h 9. paralle- 
logrammo aute xy aquale efl item * ^ 

parallelogramu u x- quadrato uero 
fis, aquale ejl parallelogramu \.Ejl igitur ficut parat- 
lelogramu > 9 ad parallelogramu n *, ita par alie logra- 
mu ixxad parallelogramu t Ejl ergo per primi* fexti 
ficut linea ? 9 ad linea 9 x,ita linea 9 k ad linea k Ergo 
parallelogrammu contentum ex lineis { 9,x \ ejl aquale 
quadrato linea i x per i-jfextifed parallelogramu ex 
lineis \9,x\ejt rationale , ut modo probatu ejl, rationa- 
le ejl ergo quadratu linea 9 x. ergo linea 9 x erit ratio- 
nalis Sit quidefi ipfa linea inqua 9 x fuerit longitudine 
comenjurabilis linea 9 u,id ejl linea ? * ipf aquali, ra- 
tionale tuc erit parallelogramu 9 1 per io huius. Quod, 
fi fuerit longitudine incomenjurabihs ipfi linea £ *, tunc 
linea 9 u, 9 x funt rationales potentia tanti* comen fiura- 
h iles fic igitur parallelogrammu 9t erit mediale. Ergo , 

paral- 
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parallelogrammu. t » erit uelmedidleuel rationale: ftd 
parallelogrammu fi r efl aquale parallelogrammo « y. 
Ergo parallelogrammum *y erit aut mediale aut rd- 
tiondle. Quomodo dutem reperiantur linea mediales 
potentia tantum commenfurabiles rationale paralle- 
logrammum continentes, item alia mediale continen- 
tes, docebunt theoremata 28. & 29. 

Vigefimumfcptimum Theorema. 

Mediale non eft maius quam mediale fuperficic 
rationali. 

N am fi fieri potejl mediale *&ftt 
maius quam mediale *yfu- 
perficie rationali qua fit Afr, 

& proponatur linea rationa- 
lis k & mediali « je aquale 
fecundum lineam t { applice- 
tur parallelogrammum^, cu 
ius alterum latus fit 1 fi. ipfiau 
tem mediali « y aquale ite au- 
feratur parallelogrammu £ *. 

Reliquum ergo C a reliquo * 1 
aquale eft.fed per pofitionem jS A efl rationale, ergo 
tionale etidm erit x i. Cum igitur mediale Jitutrunque 
*£,*y,fitjs *C aquale ip[iti:fitetia«y aquale ipfitu, 
mediale eft ergo utrunque etiam fecundum li 

neam rationale 1 ( applicatur. rationalis eft ergo utraq; 
linea fi t,i * eir incommenfurabilis longitudine linea 1 1 
per 23 huius. Et quoniam rationale eft a C,ipftq ; aqua - 
le k «: rationale etiam erit x », & fecundum lineam ra- 

Oiij 
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tionalem x { uel ei aqualem ■ x 
apphcatur.rationalis ejl ergo 
linea x ,i,& commenfurabi- 
Its longitudine linea x x per u 
huius. fed linea «x eft aqualis 
linea x ergo linea x S ejl ra- 
tionalis comen fur abilts 16- 

gitudine linea x {fed & linea 
x x rationalis ejl & incommen 
jura bilis longitudine linea x {. 

Ergo linea x i erit incommen- 
furabilis longitudine linea x i per 14 huius. Eflauteji- 
cut linea xnad lineam x i,ita quadratu linea in ad pa- 
rallelogrammum ex xu,n» per lemma fuprapofitu pojl 
theorema xi.lncommenfurahile ejl ergo quadratum li 
nea ix parallelogramo ex lineis x «,« i per to huius. fed 
quadrato linea x x commenfurabilia funt quadrata li- 
nearis x x,x i. ambo enim funt rationalia , ut modo pro- 
batum efl.Ergo quadrata linearum x^nijunt incom - 
menfurabilia parallelogrammo ex linas x u,n t per 14 
huius. parallelogrammo uero ex lineis i»,x« commen- 
furabile eftid quod fit bis ex lineis x x,x » (habent enim 
proportionem ficut numerus ad numerum , nempe ficut 
unitas ad binariu , aut ficut binarius ad quaternariis : 
itaque per 6 huius funt commejisrabilta )E rgo per ean- 
dem 14 huius } id quod fit bis ex lineis 1 n,xt ejlincomme- 
furabile quadratis linearum x x,x S.hocbreuius conclu- 
ditur per corollarium 14 theorematis. Sed quadrata li- 
nearum u,i I gr ickquod fit bis ex lineis x x> i funt 
. aqualia 
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aqualia quadrato totius linea \.i per ^.fecundi.Ergo 
quadratum linea s. fi eflincommenfurabile quadratu li 
nearum t *, n fi per 17 huius. fed quadrata linearum t *, 
■ fi funt rationalia:ergo quadratum linea \iefl irratio- 
nale. irrationalis ejl ergo linea t fi. Sed modo demoflra- 
tu efl ea efje rationale, quod fieri nullo modo potefi. non 
igitur mediale maius efl mediali fuperficie rationali. 

Vigefimumo&auum Theorema. 

Mediales lineas inuenirc potentia tantum comen- 
furabilcs rationale comprehendentes. 

P roponanturdua rationales linea potentia tantum com- 
menfurabiles *,C: fu « 

maturq; media pro- " y 

portionalis inter eas , — t £ 

linea y,fitq; ficutli- * * 

nea x ad linea C,ita 

linea yad lineam A per 13 fexti. Cii igitur linea x, fi fint 
rationales potentia tantum commenfurabiles, par alle- 
logrammum comprehenfum ex lineis x,fi,hoc efl qua- 
dratum linea y ( nam quadratu linea y efl aquale pa- 
rallelogramo ex lineis x,& per 17 fexti) efl mediale: me- 
dialis efl ergo linea v-Ef quoniam efl ficut linea x ad li- 
nea fi, ita linea y ad lineam A. erit ficut quadratum li- 
nea x ad quadratum linea fi, ita quadratum linea y ad 
quadratum linea Aper n.6.fed quadrata linearum x , 

€ funt commenfurahilia,quia linea x, fi po fit a funt ra- 
tionales pote tiatantu commenfurabiles. ergo £7* qua- 
drata linearum y,A funt etiam commenfurabilia per 
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10 huius. ergo & li~ « 

nea y,A funt etia po- 
tentia commenfura- 
hiles per diffinitione. 

E/laute linea y me- 
dialis. Medialis ergo ejl etiam linea / per 1 4 huius. Er- 
go linea y } A funt mediales potentia tantum commenfu 
rahiles. Dico pr at ere a eas continere parallelogrammu 
rationale. Cum enim fit ficut linea * ad lineam C, ita li- 
nea y ad lineam Apermutata ergo proportione erit fi- 
cut linea « ad lineam y,ita linea Cad lineam A.fed ficut 
efi linea a ad lineam y, ita lineayad lineam R.ergo fi- 
cut linea y ad linea &,ita linea & ad lineam a. ergo pa- 
rallelogrammum ex lineis y y A efi aquale quadrato li- 
nea &:fed quadratum linea jS efi rationale ,quia linea $ 
pofita efi rationalis. Rationale efi ergo parallelogram- 
mum ex lineis y } A. reperta funt ergo mediales potentia 
tantum commenfurabiles rationale continentes ,quod 
faciendum erat. 

Vigcfimumnonum Theorema. 

Mediales lineas inucnire potentia tantum comen- 
furabilcs mediale comprehendentes. 

Vroponatur tres rationa- 
les potentia tantum co • “ ^ * 

menfitrahiles *,C,y,fu- , C 

marurj; inter lineas <*, . 

C media proportionalis ~ — 1 

Aper 13. 6 . fiatq; ficut li- 
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nea fi ad lineam y,ita linea fi ad linea i per n.6. Cum 
igitur linea x,fi jint rationales potentia tantum comen 
fur abiles, ergo parallelogrammum ex x,fi ,hoc eft qua- 
dratum linea fi eft mediale , medialis eft ergo linea fi.Et 
cum linea fi,y Jint potentia tantum commenfurabiles, 
fttji ftcut fi ad y,ita fi ad i. ergo fi, t funt potentia tantit 
commenfurabiles. fed linea fi eft medialis, ergo linea \, 
erit etiam medialis. ergo linea fi, % funt mediales poten- 
tia tantum commenfurabiles. Dico praterea eas conti- 
nere mediale. Cum enim Jit ftcut linea fi ad linea y,ita 
fi ad Kipermutatim ergo ftcut fi ad fi, ita y ad \.fed ftcut 
fi ad fi, ita fiadx per couerfam ftue contrariam propor 
tionem,ejua probatur per corollarium quarti theore- 
matis libri quinti. Itaque ftcut fi ad *,ita y ad x.itaque 
parallelogrammum ex x,y eft aquale parallelogram - 
mo ex fi,% per 1 6. 6. Sed paraUelogrammu ex « y per zz 
huius mediale eft, ergo mediale quoque erit parallelo- 
grammum ex fi, \.Reperta funt ergo mediales poten- 
tia tantum commenfurabiles mediale comprehenden- 
tes, quod demonjbandum erat. 

Lemma. 

Keperire duos numeros quadratos huiufmodi,ut nume- 
rus qui efficitur ex ipjoru additione fit etia quadratus. 
Vroponatur duo numeri « fi,Cyftmiles fuperficiales,qui 
quomodo reperia- 

tur,difhm efl in +< — - — ■ * < — - — 
theoremate 9. Jint 

autem ambo pares uel ambo impares, fit etiam mdtor 
m fi.Et quia ftue d numero pari par auferatur, ftue ah 

’ 'P 
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impari impar re- 

fiduus efipar,per * — — — 

i\<& ' 2.6. 9. Dem- 
pto itaque C y de « C refiduus x y par erit. Secetur nume 
rus xy in duas partes aquales in punflo J\ , numerus er 
go produflus ex mulrtplicatione numeror u « C,C y cum 
numero quadrato produflo ex multiplicatione yA in 
feipfum, efi aqualis quadrato produflo ex multiplica- 
tione & A in fe ipfum ,per ea qua demofirat Campanus 
propofitione \6.hbri 9. quam demonjbrationem fumpfit 
ex 6 theoremate lihri fecundi. Lfi au te numerus pro- 
duflus ex multiplicatione xfr,& y,quadratus,per 1.9, 
Reperti funt ergo duo numeri quadrati,nepe alter pro- 
duflus ex x Cj i y,alter aurem ex multiplicatione y A in 
feipfum 3 qui compofiti per additione efficiunt numeri Z 
quadratum , nempe produflum ex multiplicatione & A 
in feipfum. Corollarium. 

Ex hoc manifeflum etia illud efi repertos effe duos nume- 
ros quadratos, nempe alterum produftum ex multipli- 
catione #, a in feipfum yitem alterum ex multiplicatio- 
ne y a in feipfum tales , ut numerus quo excedit alter 
alterum, ille inquam numerus quiproducitur ex mul- 
tiplicatione x &,& y : fit etiam quadratus quando ui- 
delicet numeri x A, & y fuerint fimiles fuperficiales. 
Quod fi no fuerint fimiles fuperficiales,reperti funt duo. 
quadrati,nepe alter produflus' ex radice#, a, cr ulter' 
produflus ex radice y A, quorum exceffus,id efi nume- 
rus quo maior excedit minorem ,uidelicet produflus ex 
xt>&y non efi quadratus. cr.u • .v, 

f I Lemma. 



54 



•" O T LIBER X. " M 0 V 

Lemma. 

Referire duos quadratos numeros buiujmodi ut compojt- 
tus ex ip forum additione ne Jit quadratus. 

Sit numerus produflus ex multiplicatione numerorum 
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* y>& y,ut diximus in proximo lemmate, quadratus: 
fitq. > numerus y xpar , dtuidaturque idem numerus yx 
in duas partes aquales in punfto a. Uanifejlum ejl nu- 
merum quadratum qui Jit ex multiplicatione x fi,Cy, 
cum quadrato radicis y A, aqualem efje quadrato ra- 
dicis fi A, per ea qua difla funt in proximo lemate. au- 
feratur unitas ex A y, qua unitas ft a t.Er^o quadra- 
tus producas ex multiplicatione *%ty\cu quadrato 
radicis y eminor ejl quadrato radicis fi a. Dico itaque 
numeru compojitu ex quadrato produflo per multipli- 
catione « C,fi YiCjT' quadrato radicis y \,non ejje qua- 
dratu. Quod fi dicas ejje quadratu Jimul oportet eu ejje 
maiore aut aquale aut minore quadrato radicis C i.Vri 
mu non potejl eo maior ejje. Modo enim probatu ef nu 
meru produflu ex x C,fi y, una cis quadrato radicis y \ 3 
effe minorem quadrato radicis C A:Jed inter quadratis 
radicis fiA & quadratum radicis Ci, nullus medius 
quadratus in t er u en it. Nam radix fi A excedit radicem 
fiifola unitate qua unitas in numeros diuidi nullo mo 
do potejl Aut [t numerus produttus ex xC, fi y,und cis 
quadrato radicis y\ ejfet maior quadrato radicis fii 3 

P H 
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oporteret eundem numerum produflum ex « C,6 y una 
cum quadrato radicis yi,ejfic aquale quadrato radicis 
6 fi, cuius modo probatu efl cotrarium.Sit ergo,fiquide 
illud fieri poffic dicis, numerus produflus ex x 6,C y,una 
cum quadrato radicis y i aqualis quadrato radias 6 i, 
fitq; numerus ■ x duplus ad unitate fi \,id efi binarius. 
Cum igitur totus numerus x y totius numeri y fi fit du- 
plus ex/uppofitione,& rMmerM CCH fit duplus ad uni- 
tate fi c ergo refiduus numerus y* ad refiduu numeris 
iy, duplus erit per yyfiueper 7 . 7 . & u.eiufide 7 . E rgo 
in duas partes aquales diuifus efi numerus n y,in pun - 
flo t. Numerus itaq; produflus ex h 6,6 y una cis qua- 
drato radicis y i efi aqualis quadrato radicis t 6.fied per 
pofitionem tuam numerus produflus ex « 6,6 y una cis 
quadrato y %,efi aqualis eide quadrato radicis C t.Er- 
go numerus produ flus exu6,6y una cis quadrato ra- 
dicis y 1 efi aqualis numero produflo ex »6,6 y una cis 
quadrato radicis y quia qua uni & eide fiunt aqua- - 
lia, inter fie quoq; fiunt aqualia, fied fi ab aqualibus a- 
qualia demas, qua remanet fiunt aqualia. E rgo nume- 
rus produflus ex u6,Cy, efi aqualis numero produflo 
ex x 6,6 >E rgo per vj.uel 18.7 .numerus u6efi aqualis 
numero x 6 minor maiori, quod efi impofiibtle.Non igi 
tur erit numerus produflus ex x 6,6 y cis quadrato ra 
dicis y \,aqualis quadrato radicis fi. Dicofimiliter eis- 
dem numerum produflis ex x 6,6 y una cum quadra- 
to radicis y \ non effie minorem quadrato radicis 6 i . Si 
enim fieri poffie dicas, erit ergo aqualis cuipiam numero 
quadrato minori quam efi quadratus radicis 6 1 .fit 
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ergo numerus ille produflus ex « fi,fi y, una cum qua- 
drato radicis y\ aqualis quadrato radicis fuma- 
tur que numerus 9 « duplus ad numerum Jt ?. efficitur 
fimiliter ut numerus 9 yfit duplus ad numeris l y,ita ut 
etiam 9 y fecetur in partes duas aquales in punfto%. 
ideoque fimul numerus produttus ex 9 6, fi y cum qua- 
drato radicis l y erit aqualis quadrato radicis fi ^ 

' ■ L ‘ 1 / I .1 | I I t 
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Sed per pofitionetua numerus productus ex « fi, fi y 
una cum quadrato radicis y i erat aqualis quadrato 
radicis fi ?. efficitur ergo ut numerus produtfus ex « fi, 
fi y una cum quadrato radicis ys. fit aqualis numero 
produfto ex 9 C, fi y,und cum quadrato radicis yi, quod 
ejl impofihile. Nam fieffet aqualis, cum quadratus ra- 
dicis y (fit minor quadrato radicis C\, oporteret numeris 
produftumex9 C,Cyeffe maiore numero produfto ex 
« A>£ y, itaque fimul neceffe effet numerum 9 C effe ma- 
iorem numero * C,cum tamen fit eo minor. Non erit er- 
go numerus produttus ex * C,Cy cum quadrato radi- 
cis yi aqualis numero minori quam fit quadratus ra- 
dicis Ci.Sed demonfiratum ejl neque effe poffe eidem 
aqualem, neq; maiorem.igitur numerus ex « C,C y una 
cu quadrato radicis y\,compofitus quadratus effe nul- 
modo potefi. 

Trigcfimum Theorema. 

Reperire duas rationales potentia tantu commen- 

P iij 
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furabilcs huiufmodi,ut maior ex illis pofsit pluf- 
quam minor quadrato lines fibi commcnlura- 
bilis longitudine. 

Ejlo propoftta linea rationalis 
« duo numeri quadra 
tiy A,As.,huiufmodi,ut ex - 
cefjusilloru yme Jit qua- 
dratus numerus per corol- * , . £ 

* • . * • T * • t O' 

larium prioris lemmatis ex r 

duobus modo diflis: describatur que fuper linea x £,/?- 
micirculus x £ Cjiatq ; y?r«r numerus yA ad numerum 
y i, ita quadratum linea * & ad quadratum alterius li- 
nea qua Jit x i per lemma pojitum pojl 6. theorema hu - 
i libri, £7* ducatur linea ? jS.C um igitur Jit Jicut qua- 

dratum linea x&ad quadratum linea x i, ita numerus 
yAad numerum y i, ergo commenfurabile ejl quadra- 
tum linea x C, ad quadratum linea x l per 6 huius. fed 
quadratum linea xp>ejl rationale, ergo etiam ratio - 
nale erit quadratum linea x Rationalis ejl ergo linea 
x £. Citmqs numerus A y,ad numerum y i proportionem 
non habeat quam quadratus numerus ad quadratum 
numerum per Z4.8 .d dejlruElione conjequenttsmeque 
Jimiliter quadratum linea xC ad quadratum linea x J 
proportionem habebit quam quadratus numerus ad 
quadratum numerum. 'Ergo linea x£ erit incommen- 
surabilis longitudine linea « X,per 9 huius. ergo linea 
x &,x l,Junt rationales potentia tantum commenfitrJ* 
biles. Cumque Jit Jicut numeus y a ad numerum y i, ita 
quadratum linea x jS, ad quadratu linea x \.per euer- 

fam 
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^ ' '* f* 1 *'**}™ porportionem qux dicitur ««3*4« \»y»,de- 
K " ,r - ~ nftmfhraturque per corollarium 19 theorematis libri 5. 
c ■* ficut numerus yA ad numerum A 1 ,ita quadratum /i*. 
ne* * e, ad quadratum line* &l,qui eflexceffus qua- 
drati line* « Cfupra quadratum line * x X per lemma 
pojitum pojl 1 4 huius libri, fed numerus y a ad nume- 
rum A i habet proportionem quam numerus quadra- 
tus ad numerum quadratum. Ergo quadratum line * 
u&ad quadratum line * C X proportionem habet quam 
quadratus numerus ad numerum quadratum. ergo Ib. 
nea xC efl commenfurabilu longitudine line * CX, per 9 
huius. EJI autem quadratum line* x C aquale duobus 
quadratis linearum xX,XC. Ergo linea x £ plus potefl 
quam linea x X quadrato line * CXftbi commenfurabi- 
lu longitudine. Reperta fun t ergo dux rationales poten 
tia tantum comenfurabiles huiufmodi &c. quod de- 
monflrandum erat. Lemma. 

Kepertre duas rationales potentia tantum commenfura- 
biles huiufmodi, ut maior plus pofit quam minor qua- 
drato line * fibi incommenfurabilis longitudine. 
Proponatur linea rationa- 
luxC,& numeri quadrati 
duo yt ,\A, tales ut compofi 
tus ex ipfis nempe y a, ne jit 
quadratus per alteru lem- 
ma pafitunkpoft 19. theore- * % ^ 

ma huius libri : defribaturque fuper linea x C J emicir - 
culus x X cfatq; ficut numerus Ay ad numerum y \,ita 
quadratum line* x &,ad quadratum Une * x \:duca- 
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turque linea a punflo i in _ 

punflum C qua Jit { & } que- ***'" * * 

admodu in pracedeti theo- / \\ u * 

remate.fimiliter hic demon 
Jlr abimus lineas * C,« l,ef[c 
rationales potentia tantum 

commenfurabiles. Ef cum JitJicut numerus Ay ad nu- 
merum y i ,ita quadratum linea *Cad quadratum li- 
nea P er euerfam ergo proportionem quemadmodu 

numerus A y ad numerum A\,ita quadratu linea «£ 
ad quadratum linea l C, ut diximus in pracedeti theo- 
remate. Jed numerus y A ad numerum Ai proportione 
non habet quam quadratus numerus ad quadratum 
numerum per corollarium illatum d dejbrufhone conje 
quentis 14 lib. i. Neque ergo quadratum linea ad 

quadratum linea £ { proportionem habet quam qua- 
dratus numerus ad quadratum numerum. Ergo per 9 
huius linea « C erit incommenjurabilis longitudine li- 
nea i C.VoteJl autem linea « C plus quam linea « l qua - 
drato linea C ? fibi incommenjurabilis longitudine. Er- 
go linea « &,x l funt dua rationales potentia tatum co- 
menfurabiles, & potejl linea eu 8 plus quam linea 
quadrato linea ? /5 Jibi incommenjurabilis longitudine. 

Lemma. 

Sijint dua linea refla habentes inter Je aliquam propor- 
tionem,erit ut linea refla ad lineam reflam,ita paral- 
lelogrammum contentum ex ambabus ad quadratum 
linea minoris ex illis duabus. Hoc lemma nihil amplius 
affert quam primum theorema libri fexti, itaque non 

reperitur 
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reperitur in quibufdam exemplaribus. 

Sint dua retia linea « C,Cy in aliqua proportione. Di- 
co ficut linea « C ad lineam C y,ita efje parallelogram- 
mum ex »C,Cy ad quadratu 
C y. Defiribarur enim qua- 
dratu linea Cy, quod fit i a 
iy, compleaturq; parallelo - 
grammum « A. manifeftum 
efi ficut. linea * C ad lineam C y*ita parallelogrammu 
* A ad parallclogrammumuel quadratum Ci per pri- 
mam Jexti.Eft aurem parallelogrammum « a contentu 
ex lineis « C,C y. efi enim aqualts linea C y linea C A. pa- 
rallelogrammum autem Ci efi quadratum linea Cy. 
Ergo ficut linea * & ad lineam C y.ita parallelogram - 
mum ex *C,Cy ad quadratum linea C y. quod demon- 
firandum erat. 

Trigefimumprimum Theorema. 

Rcpcrire duas lineas mediales potentia tantum co- 
menfurabiles rationalem fupcrficicm continen- 
tes, tales incjuam, ut maior poflit plufqua minor 
quadrato line^ fibi comcnlurabilis longitudine. 

Vroponantur dua rationales 
potentia tantum commen 1 ' — 1 — — * — * — • 
fur abiles k,C, tales ut ma- C 

ior k pofiu plus quam mi - > — — < 

nor C quadrato linea fibi commenfurabilis longitudi- 
ne per 30 theorema ,fitq; parallelogrummo ex * , fi 
aquale quadratum linea y(quod fit reperta linea me- 
ti * CL. 
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dia proportionali, nempe *. 

linea y inter x,fi,ut tra- y ' ' ' [ i 

ditur libro fexto ) . E ft au - , 1 . 

tem mediale parallelogra • * 

mu exx,fi per 22 huius libri, ergo fimiliter mediale erit 
quadratu linea y. linea ergo y erit medialis. Quadra- 
to aute linea fi aquale fit parallelogrammu ex y,A, re- 
perta tertia proportionali,nepe linea A, ad duas lineas 
y, fi, ut traditur libro 6. E/? autem quadratum linea fi 
rationale. eft ergo & parallelogrammum ex y,A ratio- 
nale. Et quoniajicur linea x ad lineam fi,ita eft paral~ 
lelogrammum ex x,fi ad quadratum linea fi per lem- 
ma modo pofttum.Sed parallelogrammo ex x, fi, aquale 
eft quadratum linea y. quadrato aute linea C aquale eft 
parallelogrammum ex lineis y,A,ut modo probatu eft. 
Eft ergo ftcut linea x ad lineam fi, ita quadratum linea 
y ad parallelogrammum ex y,A.Sedftcut eft quadratu 
linea y ad parallelogrammum ex y,A,ita linea y ad li- 
neam A per lemma pofttum ante 23 huius libri. Ergo ft- 
tut linea x ad lineam fi, ita linea y ad linea A. Sed linea 
x eft pofita commenfurabilis potentia tantum linea fi. 
Ergo etiam linea y eft commen fur abilis potentia tantis 
linea A per 10 huius. Sed linea y eft medialis, ergo etiam 
linea A erit medialis per 24 huius. Er quoniam eft ftcut 
linea x ad lineam fi, ira linea yad lineam A. hnedqucx 
poteft plufquam linea fi quadrato linea (ibi commen- 
furabilis longitudine per fuppofitionem. Ergo etiam li- 
nea y poterit plufquam linea A quadrato linea fibi co- 
mefurabilis longitudine per 1$ huius. Reperta funt er - 
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go dux mediales potentia tantum commenfurabiles y, 
A, rationalem fuperficiem continentes, poteflque linea y 
plufquam linea A quadrato linex fibi commenfurabihs 
longitudine. Similiter etiam reperiri poffunt dux me- 
diales potentia tantum commenfurabiles rationale con 
tinentes ,tales ut maior pofit plufqua minor quadrato 
linex fibi incommenfurabilts longitudine , quando ui- 
delicet linea « poterit plufquam linea fi quadrato linex 
fibi incommenjurabilis longitudine . quod facere do- 
cuit prius lemma pojitu pojl 30 theorema huius libri. 
Manente eadem conflruflione poteft facilius illa pars 
huius theorematis demonfirari ab illis uerbis. Er quo- 
niam ficut linea x ufq ; ad ea uerba,Sed linea « eft po- 
fita commenfurabihs. Nam linex y, fi, A funt continue 
proportionales per fecudam partem 17. 6. Sed etiam x, 
y,Cfunt tres continue proportionales. Ergo per 11.5 .erit 
ficut linea x ad lineam y, ita linea fi ad lineam A. Ergo 
permutata proportione ficut linea x ad lineanrfi,ita li- 
nea y ad lineam a &c. Lemma. 

Si fint tres linex refla habet es proportionem aliquam in- 
ter fe,erit ficut prima ad tertiam, ita parallelogrammit 
ex prima & media ad pa- X 0 * 

rallelogrammum ex media I 
£<r tertia. Sint tres linex *- 

refla in aliqua proportione I — , — • ♦ — — 

xfi,fiy,yA. Dico ficut linea 

xfi ad lineam y a, ita effe parallelogrammum ex xC, 
fi y ad parallelogrammum ex fi y, y A. Erigatur enim 
ex punflo x fupra lineam x fi perpendicularis linea x 
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fltq; illa x t aqualis linea C r, 
a pu flo t linea x a duca- 
tur parallela linea 
fingulis punflu R } y,JiJinea 
x t, parallela linea ducan- 
tur R i,y M K.Cumque fitjicut linea xRad lineam R y, 
ita parallelogrammum x%ad parallelogrammum C#, 
per primam fexti.ftcut autem linea Ryad linea y /, ita 
parallelogrammum r » ad parallelogrammum yx.Ver 
aquam itaque proportionem erit fient linea xR ad li- 
neam y J,ua parallelogrammum x l,ad parallelogram 
mum y x.Efl autem parallelogrammu x%ex lineis x R, 
R ypoftta efl enim aqualis x t linea R y>eftq; parallelo- 
grammum yxex lineis Cy,yj. Nam Ry efl aqualis li- 
nea y i, quia y i efl aqualis linea x i per 34.1. Ergo fi flnt 
tres linea refla Q“c. quod demonflrandum erat. 

Trigefimumfccundum Theorema. 

Rcpcrirc duas lineas mediales potetia cantum co- 
mcnfurabiles medialem fuperficicm contincn- 
tcs,huiufmodi ut maior plus pofsit quam minor 
quadrato linea: hbi comenfurabilis longitudine. 

Proponantur tres rationales x,R y y, potentia tantum com - 
mcjurabiles,talcs ut li- 
nea x plus poflit quam 
linea y quadrato linea 
flbi commefurabilis lon 
gitudine. Et parallelo - 
gramo ex x } Rjit aqua- 
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le q uadratum linea a. P arallehgrammum autem ex 
*,e> eft mediale, mediale ergo erit, & quadratum li- 
nea A. ergo linea A erit medialis. parallelogrammo uero 
ex $,y fit aquale parallelogrammum ex (quod fit 

reperta quarta proportionali ad lineas A,C,y qua fit li- 
nea %. ) Cum itaque ftfcut parallelogrammum ex 
ad parallelogrammum ex C,y,ira linea » ad linea y per 
lemma proximis. Sedparallelogramo ex *,Cefl aqua- 
le quadratum linea A: parallelogrammo uero ex &,y 
efl aquale parallelogrammum ex a,\. Eft ergo ficut li- 
nea * ad lineam y , ita quadratu linea A,ad parallelo- 
grammam ex A,K.Sed ficut quadratum linea a ad pa- 
rallelogrammu ex a } i, ita linea A ad lineam t per lem- 
ma pofitum pofl 11 theorema. E rgo ficut linea « ad li- 
neam y , ita linea A ad lineam t. Sed linea «.eftcommen 
forabilis potentia tantum linea y.Ergo linea A erit com 
men forabilis potentia tantis linea \. Sed linea A efl me- 
dialis. ergo linea t erit eria medialis per 24 huius. Cisj; 
fit flcut linea « ad linea y, ita linea A ad lineam t. linea 
autem » pofiit plus quam linea y quadrato linea flbi co 
men forabilis longitudine. Ergo linea A poterit plusqua 
linea t quadrato linea flbi commenfurabihs longitudi- 
ne per 15 huius. D ico pr a ter ea parallelogrammum ex 
A,\ effle mediale. Nam efl aquale parallelogrammo ex 
£>> y quod eft mediale per 11 huius. Mediale eft ergo fimi 
liter parallelogrammum ex a,i. Reperta fiunt ergo dua 
mediales potentia tantum commenfisrabiles y nempc A y \ 
&c. quod fecifje oportuit. Rurfus eadem ratione repe- 
rientur dua mediales potentia tantum commenfurabi - 

QJq 
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les mediale continentes Jouiufmodi, ut maior plus pofiit 
quam minor quadrato linea [ibi incommefurabtlis lon 
gitudine, quandocunque linea « plus poterit quam li- 
nea y quadrato linea fiibi incomefurabilts longitudine. 

Lemma. 

Sit triangulum reflangulum C x y, habens reflum anguli* 
«,ducaturque perpendicularis x A. dico primo paralle- 
logrammum ex y fi, fi A effe 

v aquale quadrato linea fi x. 
dico fecundo parallelogram- 
mum ex fi y,y A effe aquale 
quadrato linea y x. dico ter- 
tio parallelogrammi i ex fi A, 

A y effe aquale quadrato li- 
nea A *. dico quarto paralie - 
logrammum ex fi y, x a effi 
aquale parallelogrammo ex C x,x y. Quod ad primum 
attinet, par allelogrami* ex y fi,€ a ejje aquale quadra- 
to linea Cx, ita demonfiratur'Ci* ab angulo reflo tria - 
guh reflanguli ad bafim perpedicularis du fla fit linea 
x A. Ergo triangula xfiA,xAyfunt fi milia toti triangu 
loxfiy,& ipfa inter fe per 8 . 6. Et cum trianguli* xfiy 
fit fimtle triangulo xfiA .funt igitur ambo triagula a- 
qualium angulorum per definitionem fimilium figura- 
rum. Ergo per \.6.fiicutlineay fi ad linea fix, ita linea 
fixad lineam fi A. Ergo parallelogr ammum ex y 
erit aquale quadrato linea xCper vj.6.Quodadfecu- 
dum, parallelogrammi* ex fi y,y A ejje aquale quadra- 
to linea x y, eadem ratione demonjlratur. Nam 
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gulum xfiy eflflmile triangulo x A y. Efl igitur ficut li- 
nea fi y ad lineam xy,ita linea xyad lineam a y. Ergo 
parallelogrammum ex fi y,y A efl aquale quadrato li- 
nea xy. Quod ad tertium, parallelogrammum ex fi a, 
Ay efje aquale quadrato linea A x,ita demonfiratur 
Cum d reflo angulo trianguli reflanguli ad baflm du 
fla fit perpedicularis, illa perpedicularis eft media pro- 
portionalis inter fefliones bafis per corollariis 8. theo- 
rematis libri 6. Efl igitur ficut linea fi a ad linea x a, ita 
xAad a y. Ergo parallelogrammis ex C A,a y efl aquale* 
quadrato linea A x.Quod ad quartum, parallelogram 
mum ex C y,x a effe aquale parallelogrammo ex Cx,x r, 
ita demonflratur' Cum enim, ficut modo diflis efl,tria- 
gulum xfiy fitflmile triangulo x CA,& ideo aqualium 
anguloru. Efl igitur ficut linea fiyad lineam y x,ita li- 
nea Cxad lineam x A per 4 .6. Ergo per 1 6. 6. parallelo- 
grammum ex fi y,x A effe aquale parallelogrammo ex 
fix,xy. Dico praterea (i compleatur parallelogrammis 
reflangulumex fiy,xA quod Jit 1 y, compleaturj; pa- 
rallelogrammis ex fi x,x y quod fit X l Alta ratione de- 
monflrabitur, parallelogrammum 1 y effe aquale pa- 
rallelogrammo xlNam utrunque ip forum efl duplum 
trianguli xy fi, per 41.1.& qua unius & eiufdem funt 
dupla,interfe funt aqualia.ergo &c. 

Lemma. 

Si linea refla fcin datur in partes duas inaquales,erit ut 
maior portio ad minorem, ira parallelogrammum ex 
tota £7* maiore portione ad parallelogrammum ex to- 
ta & minore. Refla linea xfi diuidatur in partes 
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duas in aquales in punflo s., fit q; «t maior, portio. Dico 
Jicut x t ad linea i £, ita parallelogrammit ex £ x,x t ad 
parallelogrammit ex Cx,i St. 

Defcribatur enim quadratu 
linea x C quod fit xyA d 

punflo utrique xy,A jS pa- 
rallela ducatur i Z,manifeftu 
eflftcut linea * i ad linea t &, 
ita parallelogrammit x i ad 
parallelogrammit C? perpri- 
mam Jexti.Bfi autem paral- 
lelogrammum x ? contentum 
ex lineis &x,x\.eft enim linea xy aqualis linea x £,pa- 
rallelogrammum uero C{eft cotentum ex lined x yS,f t. 
Nuw A i efl aqualis linea x C.ficut ergo linea «i ad li- 
neam i Cjta parallelogrammum ex jS « , x paral- 

lelogrammum ex x&,Ct. demonjlrandum trat. 

Hoc lemma nihil aliud affert quam quod primum 
theorema fextt. Lemma. 

Si ftnt dua linea refla inaquales,diuidaturque minor in 
partes duas aquales , parallelogrammum ex ambabus 
lineis in a qualibus efl duplum parallelogrammt ex ma 
iore & media minoris. Quanuis hoc lemma fit in gra - 
co exemplari pofl y,.theorema,uifum efl tamen hoc lo- 
co ponere,quia fequentis theorematis tf.demonflratio- 
nem adiuuat. Sint dua refla tnaquales x &,quarum 
maior Jitx&, diuidaturque & y bifariam in punflo Ji.. 
Dico parallelogrammum ex x C 3 & y effe duplum paral- 
lelogrammi ex x A. ducatur enim d punflo £ fuper 

lineam 
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lineam fi y perpendicularis fi t, 

Jitf aqualis linea fi x, de feri - 
baturq; figura ut pittaejl. Cu 
igitur pt peut a fi ad a y,ita pa 
rallelogrammum C? ad paral- 
lelogrammum a * per i . 6 . Com 
pofita ergo proportione erit peut tota linea Cy ad linea 
*y> * ta parallelogr ammu, fi H ad parallelogrammii a ■ 
per 18.5.E /? autem linea fiy dupla linea a y,ergo pardi 
lelogrammum fi u erit duplum parallelogrammi a n.Eft 
autem paraUelogrammum fi * ex lineis *C,fiy. nam li- 
nea « C eP aqualis linea C 1 : parallelogrammii uero A « 
eP ex lineis x fi, fi a. nam aqualis ep fi A linea, linea a y: 
linea uero x fi linea a quod demonjlrandum erat. 
Trigefimumtertium Theorema. 

Repcrirc duas redtas potentia incommcnfurabiles, 
quarum quadrata Innui addita faciant fuperfi- 
cicm rationalem, paraUelogrammum 
uero ex ipfis contentum fit mediale. 

P roponantur dua rationales potentia tantum 
commenfurabiles x fi, fiy, buiuJmodi,ut ma I 
ior ex illis, nempe » fi,pluspopit, quam mi - ' 
nor fi y quadrato lineapbi incommenfura- 
bilis longitudine per lemma po pru priore lo 
copop 30 theorema huius libri .Diu ida- 
rurque linea C y bifariam & aquali ter in 
pullo a: o* quadrato linea C a uel at aqua- 
le fecundum lineam xfi applicetur paral- 
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natis ,rationalcefi ergo quadratum ipfius.crga compofi 
tum ex additione amborum quadratorum, nempe de - 
fer ip torum ex lineis * C,quafunt aqualia quadra- 

to linea « $ per ^7.1 .erit inquam illud. ccmpofitum ra- 
tionale. Kurfum paraMogrammit ex ««,« $ ejl aquale 
quadrato linea i ? per tertiam partem eiufdem lemma- 
tis. Sed per fuppojitionem idem parallelogrammum ex 
« %,% jS ejl aquale quadrato linea $A.hrgo linea ?t efl 
aqualis linea e a . ergo linea /5 7 ejl dupla ad lineam J %. 
Quare & parallelogrammum ex * $,$ 7 ejl dupli* ad 
parallelogrammit ex « C,\ t,per proximi* lemma, quod 
perperam pofiti* efje diximus in exemplari gr aco pofi 
huius theorematis demoftrationem. Sed parallelogram 
mumexafi, jS 7 ejl mediale per fuppojitionem 22 

theorema. Ergo etiam mediale erit parallelogrammum 
tx k $,\ { per corollarium 24 theorematis. Sed paralle- 
logrammum ex* $,\l ejl aquale parallelogrammo ex 
« A per quartam partem illius lemmatis pofiti pofi 

3*. theorema.Ergo parallelogrammum ex * 1,1$ erit 
mediale . Sed modo probatu eficompofiti* ex quadratis 
earundem linearum « $ effc rationale. Reperta funt 
ergo dua linea re fla, nempe « $ potentia incommen 

furabiles conficientes compofitum ex quadratu ipfaru 
rationale: parallelogrammum uero ex eifdem co tentu, 
mediale,quod faciendum erat. 

. v -. v 1 ti ) 

Trigefimumcjuartum Theorema. 

Rcpcrire lineas duas re&as potentia incommenfu- 
rabilcs conficientes compofitum cx ipfaru qua- 
. . t R ij 
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draris mediale, parallelogrammum uero ex ipfis 
contentum rationale. 

"Proponantur dua mediales potentia tantum commenji * - 
rabiles »&,Cy rationale continentes pa- 
rallelogrammum ex ip fis, tales tnqua, ut 
linea » £ pofiit plus quam linea £ y qua- 
drato linea fibi incommefurabilis longi- 
tudine, per pojiremam partem demofira - 
tionis theorematis 31. D efcribaturque fu- 
p er linea » C fcmicir culus « / fi.diuidatur 
etiam linea C y bifariam & aquahter in 
punflo t: & fecundi linea » £ quadrato 
linea £ % aquale parallelogrammum ap- 
plicetur, deficiens fi gura quadrata quod 
parallelogrammum fit ex»Xd &,ut diflu 
efi in proximo theoremate. Incommenfurabilis efi ergo 
longitudine linea » X linea X £ ,ut ibidem diftum efi:& 
d punclo X erigatur linea l A perpendicularis fuper /t- 
nea « f»,ducanturque linea » A, A £.Er quoniam cjlfickt 
linea »{ad lineam X £, ita parallelogrammum ex £ «, 
*X ad parallelogrammum ex&»,&l per alterum lem- 
ma pofi tum ante theorema ft.uel per primi fixti.Er- 
go per io huius, parallelogrammum ex £ »,» { efiinco- 
menfurabile parallelogrammo ex »C,&X.Sed per lem- 
ma pofitum pojl 31 theorema, parallelogrammum ex 
C»,» X efi aquale quadrato linea» Aparallelogrammi 
uero ex »£,Cleflitcm aquale quadrato linea & A. Ineo 
men fur abile efi ergo quadratum linea « / quadrato li - 
ne a C A.hrgo linea» A, AC junt potentia- incommenfu- 
— rabiles. 
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rabiles.Et quoniam quadratum line* «& eft mediale, 
quod ejl aquale duobus quadratis duarum linearum 
u A, a jS per 47.1. E rgo compofitum ex illis duobus qua ~ 
dratis linearum x A,A k eft etiam mediale. Ut quoniam 
linea &yeft dupla ad lineam A l,ut probatu eftin pro- 
ximo theoremate. Ergo pardllelogrammum ex x &,&y 
erit duplum ad par aUelogrammum exx&,Al per lem 
,ma pojitum ante 33 theorema,uel per primam fexti, 
quare & eidem erit commenfurabile per 6 huius. Sed 
per pojitionem parallelogrammum ex x $,& y efl ratio - 
nale. ergo parallelogrammum ex « £,a 1 eft etiam ra- 
tionale. par allelogrammo uero ex x C,A £ aquale eft pa- 
rallelogrammum ex x A, A ^ per tertia m partem lem - £ 
matis poftti poft 3 2 theorema, quare parallelogrammu 
ex x A,A $ erit etiam rationale. Keperta funt ergo dua 
linea refla,nepe x A, a & potentia mcomejurabtles &c. 

Trigcfimumquintum Theorema. 



Rcperire duos lineos redas potentia incommen- 
iurabilcs,conficicntes id quod ex iplarum qua- 
dratis componitur mcdialcjfimulque parallelo- 
grammum ex iplis cotcntu, mediale, quod pra:- 
tcrea parallelogrammum fit incommcnfurabile 
compofito ex quadratis ipfarum. 

Proponantur dua mediales potentia tantum commenfu - 
rabites x&,Cy mediale continentes, tales inquam, ut x C 
plus poftit quam &y quadrato linea ftbi incommenfu- 
rabilis longitudine,per poftremam partem demonftra- 
sioriis theorematis 5 2. Deftribaturque fuper linea x ff 

R iij 
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Imius, quare & quadratum linea « fi erit incommen 
furabile parallelogrammo ex « fi>fi i per primum fexti 
& io huius. Sed quadrato linea *C efl aquale compo- 
stum ex quadratis linearum »A,A fiparallelogram- 
mo uero ex « fi, fi i efl aquale parallelogrammu ex « fi, 
$ A,hoc efl parallelogrammum ex « A, A fi. Nam paral- 
lelogrammu ex « fig A efi aquale parallelogrammo ex 
« a, A C.lncommenfurabile efi ergo compofitum ex qua - 
linearum * A, A C parallelogrammo ex eifdem li- 
neis «A, A C. Reperta funt ergo dua refla nempe « A, A C 
potentia incommenfurabiles &c. 

Principium fenariorum per compofitionem. 

Trigcfimumfextum Theorema. 

Si duas rationales potentia tantum commenfura- 
biles coponantur,tota linea erit irrationalis .Vo- 
cetur autem Binomium. 

Componantur dua rationales potentia tantum commen- 

furahiles *fi 3 Cy,qua- x u> f> & > 

les reperire docet ii hu 

ius.Dico totam lineam xyeffe irrationalem. Cum enim 
Jitincommenfurahilis longitudine linea» fi, linea Cy, 
pojita funt enim potentia tantum commenfurabiles ; 
cumque fit Jicut linea xCad linea fi y,ita parallelogra- 
mum ex xC,Cy ad quadratum Cy peri.6.lncommenfu 
rabile efl ergo parallelogrammum ex xC,Cy quadrato 
linea fi y per io huius. Sed parallelogrammo ex x C,Cy 
commenfurabile efi id quod fit bis ex « C,fi y per 6. hu- 
ius. Ergo td quod fit bis ex xC,fiy efl incommen fur abi- 
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le quadrato linea £ -y * « f > s > 

fer 14 huius . Qua - 

drato autem linea Cyefl commenfurahtle comfofitii ex 
quadratis linearum *&,Cy fer 16 huius, quia fer fuf- 
fojitionem linea « /&,Cy funt fotentia tantum commen 
furabiles. Ergo fer 14 comfofitum ex quadratis linea- 
rum*/*,, Cyefi in commenfurabile ei quod fit bis ex « 

Cy. Ergo fer ij idquodfit bisex *C,Cy cum quadra- 
tis linearum « C,C y, quod efl aquale quadrato totius li 
ne a * y fer ^.z.efl incommenfurabtle cofofito ex qua - 
dratis linearum «C,Cy. Sed comfofitii ex quadratis li- 
nearum *C, 6 yefl rationale, quia efl commenfurabile 
alterutri quadrato linearum « &,Cy, quorum utruque 
efl rationale fer fofitionem.Ergo quadratum linea my 
efl irrationale, quare & linea k y erit irrationalis. Vo- 
cetur autem linea illa Einomium. Hic autem & i» ca- 
reris deincefs denominationibus linearum irrationa- 
lium, nihil innouandum cen fuimus de uocibus tritis & 
iamdudum inter latinos geometras receftis,nifl fi qua - 
do ratio contrarium fuaferit. 

Trigcfimumfeptimum Theorema. 

Si duas mediales potentia tantum commenfurabi- 
les rationale continentes coponantur, tota linea 
efl; irrationalis.Vocetur autem bimcdialc prius. 

Qomfonantur dua mediales fotentia tantum commen fit- 

rabiles *C,Cy rationale conti- * fi > 

nentes ( quales referire docet 

28 )dico totam lineam *y e Ife irrationalem. fleut enim 

diflum 
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ditium ejlin proximo theoremate,compofitum ex qua- 
dratis linearum <*£,C y ejl incommenfurabile ei quod 
fit bis ex x jg,j6 y.E rgo per 17 huius ,compofitum ex qua- 
dratis linearum * Cj/j y cum eo quod fit bis ex et y } 
quod efi aquale quadrato totius linea xy, ejl incom- 
menfurabile ei quod fit bis exx£,C y. Sed id quod fit bis 
ex *C,Cy ejl commenfurabile ei quod fitfemelex xC, 
f y per 6 huius. Ergo quadratum totius linea xy ejl in- 
commenfurabile ei quod fit femel ex x C,Cy per 14 hu- 
ius. Sed perpofitionem id quod fit femel ex x C,C y efi ra- 
tionale. E rgo quadratum totius linea xy efi irratio- 
nale. Irrationalis efi ergo tota linea x y.Nocetur autem 
Bimediale prius. 

Trigcfimumo&auum Theorema. 

Si dua: mediales potentia tantum commcnfurabi- 
les mediale continentes componantur, tota li- 
nea eft irrationalis, uocetur autem Bimediale fe- 
cundum. 

Componantur dua mediales potentia tantum commenfu 

rabtlesxCyCy mediale con- * ^ y 

tinentcs( quales docet re pe- ^ 

rtre 19.) Dico totam linea " '■ 

x y ejfe irrationalem. P ropo 
natur enim linea rationa- 
lis a t, £7* quadrato linea x 
y aquale fecundum lineam 

A 1 appliceturparallelogra- _ 

mum a t, cuius alteris latus * * i 

tb 
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fit Ah. Cum quadratu linea * £ > 

«e yfit aquale quadratis li- j» « , 

nearumx£>,Cy.& ei quod 
fit bis ex xifiy per ^.ap- 
plicetur fecundum linea a i 
quadratis linearum x y 
aquale parallelogrammum 

t«.R efiduum ergo paralie- 

logrammum ( i, eft aquale ‘ * S 

ei quod fit his ex x t>,Cy.Sed pofitu eft parallelogrammu 
ex x C, jS y effe mediale, cui id quod fit bis ex x C,& y eft 
commenfurabile per 6 huius. Ergo per corollarium 24 
theorematis id quodfitlusexx&,&ycft etiam media- 
le. Eft autem parallelogrammum 1 i aquale quadratis 
linearum x y,qua quadrata funt inter fe commen- 

furabilia ex fuppofitione.Ergo per 16 huius, parallelo- 
grammum i i erit commenfurabile utrique quadrato 
linea x C,& linea C y. Sed illa quadrata funt medialia , 
quia ex poftione linea x y funt mediales. Ergo per 

corollarium 24 theorematis parallelogrammu % 6 erit 
etiam mediale.Ei uero quod fit bis ex x £,Cy aquale eft 
refiduum parallelogrammu i t.Mediale eft ergo utrib- 
que parallelogrammum 1 6,1 fecundum lineam r<t 
tionalem A \ applicantur.Kationalis eft ergo utraq ; li- 
nearum AS,iH,& incommefurabilis longitudine linea 
A ij per 23. Er quoniam per pofitionem eft incommenfu- 
rabilts longitudine linea x&,lincx £ y.eft autem ficut 
linea x £ ad lineam H y,ita quadratum linea x&adpd 
radelogrammum ex x y per i. 6 :incommenfurabile 
* eft 



66 



LIBER X. 
ejl ergo quadratum linea * fi parallelogrammo ex « fi, 
fi y per io huius. Sed quadrato linea* fi ejl commertfu - 
rabile compofitu ex quadratu linearum * fi,Cy per \6, 
quia quadrata linearum *fi,Cyfont commeforabilia , 
cum linea* e, Cypoftajint potentia tantum commen- 
furabiles. Ergo compof tum ex quadratu linearum * e, 
Cy ejl incommenforabile parallelogrammo ex *C,fiy 
per i^.Varallelogrammo uero ex * C,C y commen fora- 
bile ejl id quod Jit bis ex* fi, fi y. Ergo per ide 14 theo- 
rema incommen forabile ejl compof tum ex quadratu 
lineari 4 * fi, fi y ei quod fit bis ex * C,Cy.Ergo eis aqua- 
lia parallelogramma it,6? font etiam inter fe incom- 
men forabilia. quare & linea a $ linea 6 « ejl incomme 
forabilis logitudine per 1.6 & 10 huius. Sed modo pro- 
batum ejl eas effe rationales, linea ergo a 0,6 h font ra- 
tionales potentia tantum comme forabiles: quare eir /i 
nea a m ejl irrationalis per 3 6 huius. Sed parallelogram 
mum a i contentum ex linea irrationali Ah,& ratio- 
nali a t ejl ipfom etiam irrationale, nam Ji ejjet ratio- 
nale cum applicetur fecundum lineam rationalem pu- 
ta Ai ,efjet 0* altera linea nempe Au etiam rationalis 
per u. cum tamen probata fi t irrationalis. Irrationale 
ejl ergo parallelogram mum a {. quare cir linea qua 
illud parallelogrammum poteJl,nempe * y,ejl etiam ir - 
rationalts. Vocetur autem Bime diale fecundum. Voca - 
uit autem illam eo nomine, quia mediale ejl non ratio- 
nale quod continetur ex illis medialibus lineis * C,fi y, 
quarum compofoionc Jit linea * y. Voflerius ejl autem 
& natura ejr cognitione mediale rationali . 
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Trigefimumnonum Theorema. - . 

Si dux redx potentia incommcnfurabiles compo- 
nantur, conficientes compofitum ex quadratis 
ipfarum rationale , parallclogrammum uero ex 
ipfis contentum mcdialc,tota linea reda eftirra 
tionalis. Vocetur autem linea maior. 

Componantur enim dua refla potentia incommenfura- 

biles x fi, fi y conficieret * p, y 

id quod dicitur in theo 

remate(quales docetreperire 33 . ) Dico totam linea x y 
efje irrationalem. Nam parallelogrammum ex x fi, fi y 
efi mediale: cJr quod fit bis ex x fi, fi y eft commenfura- 
bile ei quod fit femel ex x C,t s y per 6 huius. Ergo per co 
rollarium 24 huius, quod fit bis ex x fi, fi y erit media- 
le. Sed per pofitionem compofitum ex quadratis linea- 
, rum x fi, fi y eft rationale. Ergo id quod fit bis ex x A, fi y 
eft incommenjurabile compofito ex quadratis linearis 
X 6 , fi y. Quare per tj compofitum ex quadratis linea- 
rum x fi, fi y cum eo quod fit bis ex x fi, fi y eft incomme- 
furabile compofito ex quadratis linearum xC,fiy.Sed 
compofitum ex quadratis linearii x fi, fi y cum eo quod 
fit bis ex x fi,Cy eft aquale quadrato totius linea xy 
per ^.i.Compofiti* uero quod fit ex quadratis linearis 
xC,Cyeft rationale per pofitionem. Ergo quadratu to- 
tius linea xy eft irrationale, ergo tota linea xy eftetia 
irrationalis. "Vocetur autem linea maior. Vocauit aute 
ideo maiorem, quia compofitum ex quadratis lineari* 
x C,Cy qua funt rationali a, eft maius eo quod fit bis ex 
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xC,Cy ut modo dicemus. Et fune decet fieri denomina* 
tionem d conuenientia rationalium. 

Lemma. 

Quod autem compofitum ex quadratis linearum x C,t, y 
fit maius eo quod fit bis ex xC, A ^ 

C yjta demojbretur’ P rimo ma ' * ° " ' 

nifeflum efi lineas *C,Cy effie in aquales. Nam fi a qua- 
les efjcnt, aqualia quoque effient quadrata linearunt , 
tyei quod fieret bis ex x C,C y. itaque ambo , compofitii 
inquam ex quadratis linearum *C,ty,& id quod ex 
illis continetur, effient fimul aut medialia aut rationa- 
lia, quod efi cotrapofitionem. Ergo inaquales' fiunt li- 
nea nC,C y.Sit autem perfiuppofitionem maior linea x C: 
fit aut e aqualis linea t A linea c y.Ergo per 7.2. qua- 
drata lineari* « C,CJ\ fiunt aqualia ei quod fit bis ex x C, 
Cji, & quadrato linea A x.Efi autem aqualis a C linea 
ty. Ergo quadrata linearum xC,Cy fiunt aqualia ci 
quod fit bis ex x t,t y, & quadrato linea a x. Quare 
quadrata linearum xt,ty fiunt maiora quam id quod 
fit bis ex x t,& y, tanto quanti* efi quadratu linea a *. 

• Quadragcfimum Theorema. 

Si dua? reda: potentia incommenfurabilcs compo 
nantur conficientes compofitu ex ipfarum qua- 
dratis mediale: id ucro quod fitcx ipfis rationa- 

. Ie,tota linea cft irrationalis. Vocetur autem po- 
tens rationale &: mediale. 

Componantur dua refla potentia incommefurabiles x 
£, y confidentes id quod dicitur in theoremate ( quales 

S iij 
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referire docet p\..)Dico x p .;Vy 

totam lineam « y efje ir~ ' 1 t — 1 

rationalem. Cum enim copoftum ex quadratis linea- 
rum xfr,&yft mediale:id uero quod jit bis ex xft,$y 
Jit rationale. Incommen/urabile ejl ergo compoftum ex 
quadratis linearis xJ&,Cy ei quod fit bis ex x&,Cy. Er- 
go per 17 compojitum ex quadratis linearis x C,Cy una 
cum eo quod jit bis ex x&,$ y,quod ejl quadratu totius 
xy,efl mcommefurabile ei quod Jit bis ex x£,Cy. Sed id 
quodfit bis ex x &,C y ejl rationale ,quia id quod conti- 
netur ex x y poftum ejl ejfe rationale. Ergo irratio* 

nale ejl quadratum totius linea xy, quare & ipfa li- 
nea xy erit irrationalis. Vocetur aute 'potens rationa- 
le & me diale. Quam ideo jtc uocauit,quia potejl duas 
fsperficies, aliam quide rationalem ,aliam uero media- 
lem. Er quia rationale pracedtt ordine natura & co- 
gnitionis, prius intulit mentione ipjius rationalis. Scien 
dum ejl bos rationes denominationum qua funttn 38. 
39. & boc theoremate, item in 41 ejfe additiones,qua 
tameutin nonnullis conueniat hac certe no fatis facit. 

Quadragcfimumprimum Theorema. 



Si duae re< 5 tx potentia incommenfurabiles compo- 
nantur conficientes compofitu cx quadratis ip- 
farum,medialc & quod continetur ex ipfis me- 
diale, & prxtcrcaincommcnfurabile compofito 
ex quadratis ipfarum , tota linea cft irrationalis. 
Vocetur autem potens duo medialia. 

Componantur dua refla potentia tncommefurabiles xC, 
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C y conficietes id quod dici - * 

turin theoremate (quales 
docet referire 35.J Dico to- 
tam lineam xy e jfe irra- 
tionalem . Proponatur li- 
nea rationalis a %. } &fecu- 
dum illa quadratis linea- 
rum *C,£y aquale paral- 
lelogrammum a l applice- 
tur. Item fecundum eandem lineam A 1 uel ei aqualem 
a l ac aquale ei quod jit bis ex « y parallelogram- 
mum a i applicetur: totum ergo parallelogrammum a 9 
ejl aquale quadrato linea x y per 4. 1. Et quoniam co- 
pofitum ex quadratis linearum « /!,,& y ejl mediale cui 
ejl aquale parallelogrammuAX.Ergo mediale erit etia 
A ( per ea qua fcripfimus in demonjlratione 38 theore- 
matis. ergo linea An ejl rationalis & incommenfura- 
bilis longitudine linea A i per xy.Eade rationejinea ax 
erit rationalis £? incommenfurabilis longitudine eide 
linea A i.Er quoniam compojitum ex quadratis linea- 
rum x £,jS y ejl incommenjurabile ei quod Jit bis ex x jS, 
jg y: ergo etiam incommenjurabile erit parallelogram- 
mum A Z parallelogrammo e a. Quare & linea An li- 
nea a x erit incommenjurabilis per 1.6. & 10 huius. Sed 
modo probatum ejl illas efjerationales-.funt ergo linea 
A a,a x rationales potentia tantum comenfurabiles.ergo 
tota linea Au ejl irrationalis qua uocatur Binomiu per 
3 6. Sed linea Asefl rationalis, ergo parallelogrammum 
A 6 ejl irrationale per id quodprobatum ejl in fine 38. 
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Ergo linea potens illud parallelogrammum nempe « y 
erit irrationalis. Vocetur aute potes duo medialia . H ac 
uero uocauit hoc nomine, quia potejl duas fuperjicies 
mediales, & eam qua componitur ex quadratis linea- 
rum x £>,C eam qua fit ex x C,& y. Quod uero di- 

fla irrationales linea unico modo, id ejl uno tantum in 
punflo diuiduntur in reflas lineas ex quibus componis 
tur,& qua conjlituunt fingulas Jfecies illaru irratio- 
nalium,mox demon jlr abimus, fi prius demonftraueri- 
/ mus buiufmodi lemma. 

Lemma. 

Proponatur re fla linea xR, diuidatur que in partes ina- 
quales duas in punflo y,iterumq ; diuidatur eadem li- 
nea «£ in partes duas ina- ^ A , y e 
quales in alio punflo A.Sit ‘ 1 ' ' ' ' ' ’ ' 
autem linea xy maior quam linea AC. Diro compofi- 
tum ex quadratis duarum linearum x y,y jS effe maius 
quam qompofitum ex quadratis x a, A Diuidatur 
enim bifariam & aqualiter linea x £ in punflo t. & 
quoniam linea x y ejl maior linea AC, auferatur ab 
utraque ea pars qua utriujque ejl communis nempe 
Ay. Kefidua ergo linea xAejl maior reftdua linea y j8. 
Quia de duabus lineis in aqualibus quarum maior e- _ 
rat x y,idem ablatum efl nempe A y. Ljl autem aqua- 
lis linea x t linea i C.Ergo linea a i efl minor linea i r. er- 
go punfla y,A,non aqualiter dijlant d punflo \,quod 
eflpunflum feflionis in partes duas aquales. E t quo- 
niam parallelogrammum contentum ex *y,y& cum 
quadrato linea yiejl aquale quadrato linea t C per 5. a. 
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& eadem ratione parallelogrammum contentum ex 
«*M£ una cum quadrato linea JU efl aquale eidem 
quadrato eiufdem linea \fi.E rgo parallelogrammum 
contentum ex xy,yfiund cum quadrato linea yx efl 
aquale parallelogrammo ex x A>A fi una cum quadra- 
to linea My quia qua funt aqualia uni tertio funt a- 
qualia inter fe.Sed quadratu linea A i efl minus qua- 
drato linea x y,quia linea Ax efl probata minor linea 
t y-E rgo eir refiduum nempe parallelogrammum ex 
«7>y£> efl minus parallelogrammo ex xA,Afi. quare 
& id quod fit bis ex xy,yfi efl minus eo quod fit bis 
ex x A, a fi. Sed per 4. 1 quadratum totius linea x fi 
efl aquale compofito ex quadratis linearum xy,y fi- 
und cum eo quod fit bis ex x y,y fi, & eadem ratione. 
Idem quadratum totius linea x >s efl aquale compofito 
ex quadr atis linearum x a,a fi und cum eo quod fit bis 
ex xA, A fi. Ergo compofitum ex quadratis linearum 
xy,yfiund cum eo quod fit bis ex xy,y fi efl aqua - 
le compofito ex quadratis linearum xA,AC und cum 
eo quod fit bis ex x a,a C. Sed modo probatu efl id quod 
fit bis ex xy,yfi> ejje minus eo quod fit bis ex xA,Afi. 
Refiduum ergo nempe compofitum ex quadratis linea - 
rum x y,y f efl maius rcfiduo nempe compofito ex qua- 
dratis linearum xA,a fi,quod erat demonflrandum. 

Lemma. 

Rationale excedit rationale fiuperficie rationali. 

Sit rationale x a excedes aliud rationale x\,fuperficic i A. 
Dfco Juperficiem ia ejje etiam rationalem. Nam pa~ 

Uv. 1 T 
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rallelogrammu xA e fi * 
commefurabile paralie 
logrammo x Ergo per 
fecundam parte 1 6 hu- 
ius , parallelogrammi* y 
x^ejl commefurabile parallelogrammo t A. Sedparal ** 
lelogrammum ejl rationale. Ergo etiam parallelo- 
grammum t / eft rationale. 

Quadragefimumfecundum Theorema. 



Binomium in unico tantu pun<fto diuiditur in fua 
nomina,id eft in lineas ex quibus componitur* 
Sit binomium linea x fi diuifa in punElo y in fua nomina , 
hoc ejl in lineas ex quibus linea tota x C coponitur. Ergo 
linea x y,y fi funt rationales po 
tentia tantum commefurabi- *“ & > fi 

les per 56. Dico lineam x fi non poffe diuidi in ullo alio 
punElo quam y,in alias lineas duas rationales potentia 
tantum commenfurabiles. Nam fi contradicatur, diui- 
datur in puElo A, ita ut linea x A, A fi fint dua rationa- 
les potentia tantum commenfurabiles. Primo conflat 
neutrum illorum punElorum y,A diuidere linea xfi in 
partes aquales, alioquin effent linea x y,y C, rationales 
longitudine comen fur abilesfx militer & linea x A,A C. 
Qualibet enim linea feipfam metitur & quacunque 
aliam fibi aqualem. Praterea linea A Cuel ejl eadem cit 
linea « y,hoc ejl aqualis linea x y, uel eadem maior, uel 
minor eadem. Si ejl aqualis linea A fi linea x y , impofi- 
ta ergo linea A fi linea x y fwgula extremitates unius 
T tribuunt 
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tribuut cu fingults extremitatibus alterius. Vofito ita- 
que punfto fifuper punfto x,punftum etiam A incidet 
jiiper punttum y,& rejidua linea xAex linea xy erit 
etiam aqualis linea y /5 rejidua ex A C.Ergo linea x$di 
uiditur in punftoyjnfua nomina. Sic itaque linea x £ 
diuifa perpunctum a, diuifa erit , in eodem punClo quo 
fuerat prius diuifa eadem linea * C per punClu y, quod 
ejl contra hjypotbefin contradicentis, nam expofitione 
erat diuifa aliter atque aliter in punflis y,j\. Quod fi li 
neaACefl maior quam linea x y,diuidatur linea x jS bi- 
fariam & aqualiter in punClo 1. non itaque punCla 
y,A aqualiter difiabunt a punflo c Sed per lemma mo- 
do pojitum pofl 4 lyCompofitum ex quadratis linearum 
« «M £ efi maius compofito ex quadratis linearum « y, 
y C:& compofitum ex quadratis linearum « A, A C una 
cum eo quod fit bis ex x A, A & efi aquale compofito ex 
quadratis linearum ny,y una cum eo quod fit bis ex 
« y,y A.quia utrunque efi aquale quadrato totius linea 
x jS per 4. z. Ergo quanto compofitum ex quadratis li- 
nearum x A, A £ efi maius copofito ex quadratis linearis 
x y,y £, tanto id quod fit bis ex x y,y & efi maius eo quod 
fit bis ex x A, A 6. Quod ipfum quauis fit tndemonfira- 
bile, modica tamen induflionefit manifefiius, fi duabus 
lineis aqualibus propofins,puta quatuor pedes longis, 
ab altera pedes tres abfiuleris , ab altera pedes duos. Re 
fiduum eius d qua pedes duos abflulifii, efi maius quam 
refiduum eius d qua pedes tres abflulifii pede uno.qua- 
to jcilicet maiores erant pedes tres ablati qua pedes duo 
ablati. Sed compofitum ex quadratis linearum xA,A & 

T y 
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excedit compofitum ex quadratis linearum xy,y&fu- 
perficic rationali per lemma pofitum ante hoc theore- 
ma.Sunt enim utraq; compofita rationalia, quia linea 
k A, A frfunt pofita rationales potentia tantum comcn- 
JurabilesJimihter & linea x y,y C. Ergo etiam id quod 
Jit his ex x y,y C excedit id quod Jit his exxA,AC fuperji 
cie rationali , cum fint rame ambo medialia per zz hu- 
ius, quod ejl impofibile per 27 . Quod fi linea AC efl 
minor linea x y, eadem uia deducitur ad idem impofii- 
bile.Non igitur binomium diuidetur aliter atque ali- 
ter in fua nomina, fid unico tantum modo. Qui defen- 
debant unitatem entis ex opinione Varmenidis, exijli - 
mauerunt efje quafda lineas infecabiles,de quibus age- 
retur hoc theoremate & c at eris fequentibus, quam ta 
men illorum opinionem Arijloteles in libello Wfc/' «7s- 
fxcot -tfpimZtJeu quis alius author eius opufculifalfam 
ejje arguit, & peruerfe ab illis intellegit hoc theorema. 

Quadragcfimumtertium Theorema. 

Bimedialc prius in unico tantum pundto diuiditur 
in fua nomina. 

Sit bimediale prius linea x $,diuifa in punflo y,ita ut li- 
nea xy,y Cjint mediales po ^ ^ 7 c 

tentia tantum commenju- ’ ' 

rabiles, rationale continentes. Dico lineam x £ non pof- 
fe diuidi in alio punflo quam y in fua nomina. Quod fi 
cotradicatur , diuidatur in punflo A, ita ut x A, A jS fint 
mediales potentia tantum commenjitrabiles rationale 
continete s .Cum igitur tanto differat id quod Jit bis ex 
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«e &,ab eo quod fit bis ex « y,y Cenanto differt com- 

pofitum ex quadratis linearum » y,y C,d compofito ex 
quadratis linearum xJt,JC,C 'F quod fit bis ex xJ\,&fl 
differat ab eo quod fit bis ex * r,y Cfuperficte rationali , 
fiunt enim ambo rationalia. Erjro £<r copofitu ex qua- 
dratis linearum * y,y £ differt a compofito ex quadra- 
tis linearum mediale inquam d mediali fuper- 

ficie rationali quod efl impofiibilc. No» igitur bime diale 
prius aliter atque aliter diuiditur in fuanomina } ergo 
unico tantum modo. 

Quadragcfimumquartum Theorema. 

Bimcdiale fecundum in unico tantum pun&o diui 
ditur in fua nomina. 



Sit Bimediale fecundum linea «t C diuifd in punElo y } ita ut 

linea x y,y C fint mediales poten « & y g 

lia tantum comefurabiles,me- 
diale continentes. Mamfeflu efl 
igitur punflum y non fecare to 
tam lineam « & bifaria & a- 
qualiter,quia linea x y,y£non 
fiunt longitudine inter fe com - 
mcnflurabiles. Dico lineam x£ ^ 
non poffe diuidi aliter quam in putto y,in fua nomina. 
Quod fi contradicatur >diutdatur in punflo j\ } ita ut li- 
nea xy nefit eadem, hoc efl nefit aqualis linea J\£,fid 
ea maior. linea aute « «M & fint mediales potentia tan- 
tum commenfiurabiles mediale continentes per te.Ma- 
nifeftum efl primo quadrata linearu x y,y C effe maiora 
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quadratis linearis x A, j\b per « ss y 

lemma pofitum ante 4 2. Pro- 
ponatur linea rationalis 
quadrato linea aquale fe- 

cundum lineas. £ applicetur pa - 
rallelogrammum 1 x.Ex quo pa 
rallelogrammo detrahatur id 
quod aquale ejl quadratis li- 
nearum x y t y C,puta parallelogrammum t ».R efduum 
ergo,nempe parallelogrammum 6 x ejl aquale ei quod 
Jit his ex x y,y C. Kurfus quadratis linearia x a,a C qua 
funt minora quadratis linearum x y,y C aquale detra- 
hatur parallelogrammum w.Kefduum ergo paralle- 
logrammum u x,ejl aquale ei quod fit his ex x A,A &. Er 
quoniam quadrata linearum x y,y Cfuntmedialia,er - 
go parallelogrammum 1 u erit etiam mediale , & fecii - 
dum linea rationale t? applicatur rationalis. E fi ergo 
linea 1 i tifamcommefurahilis longitudine linea t ?. Ea- 
dem rationequia parallelogrammum t x efl mediale, 
(nam id quod efl ei aquale,nempe quod fit his ex xy, 
y & efi mediale. )Ergo linea Sr efl rationalts & in - 
commenfurahilu longitudine linea t {. Er quoniam li- 
nea « y,y C funt mediales potentia tantum commenfu - 
rahiles t ergo funt longitudine incommefurahiles. Sed fi - 
cut linea xyad linea y b.ita quadratu linea xy ad pa- 
rallelogrammum ex x y,y & per.\.6.ergo quadratum li 
nea x y efl incommenfurahile parallelogrammo ex x y, 
y b-Sed quadrato linea x y efl commenfurahile compo - 
fitum ex quadrant linearum xy,yi s per 16. quia linea 
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« y,y £ funt potentia inter fi commen forabiles. paralle- 
logrammo nero cxxy 3 y& ejl commenforabtle id quod 
fit bis ex «y,y C.Ergo compofitum ex quadratis lineam 
*y 3 yC efl incommenforabile ei quod Jit bis ex « y,y C t 
per corollarium a nobis additum theoremati i^Sedco 
pojito ex quadratis linearum a y 3 y c efl aquale paral- 
lelogrammis t * 3 et uero quod Jit bis ex « y,y jS e ft aqua- 
le parallelogrammum 9 x. Incommenforabile efl ergo 
parallelogrammum i u parallelogrammo 9 k. quare & 
linea t 9 ,er it incommen forabilis longitudine linea it. 
funt autem amba rationales. Sunt ergo illa linea % 9,9 t 
rationales potentia tantum commen forabiles, per lem- 
ma pofitii pojl 1 9 theorema.Nam eo ipjo quod font ra- 
tionales funt potentia faltem comme for at tles. Ergo to- 
ta linea t t erit binomiu per $6. qua diuifa efl in pun~ 
flo i 3 in fo a nomina. Eadem uia demonjlrabitur lineas 
t UyUt ejfe rationales potentia tantum commen for abi- 
les.Ergo linea t r quaejl binomium,in alio atque alio 
punfto nempe 9 ,u,diuiditurin foa nomina quod efl im- 
pofibileper 4 i.Quodfi quis dicat poffe fieri ut linea 1 1 
Jit eadem hoc aqualis linea u t,iraque nihil cofequi im- 
pofibile 3 neque lineam 1 1 qua eft binomiu diuidi in foa 
nomina alio,atque alio punflofed in uno tantum, hoc 
etiam demonfirabimus 3 nemp e lineam 1 9 noefjeeande, 
hoc efl aqualem linea n t. Nam quadrata linearis * y, 
y Cfunt maiora quadratis linearum « ji 3 ji c per lemma 
pofitum pofi+i.Sed quadrata linearis « «m p> fontma- 
ioraeo quodfitbis ex*Ji,A &,per lemma pofitii pofl$$. 
Ergo multo maiora font quadrata linearis *y,yC,hoc 



E V C L I D I S ELEMENTOR. 
efi illis aquale parallelogrammu * e ft maius eo quod 
jit bis ex xA,A e> hocefi,qudmparallelogrammum 
quodefl aquale ei quod fit bis ex xA,a jS. Ergo per i. 6. 
Linea etiam 1 1 erit maior quam linea u r. Ergo linea 1 1 
non erit eadem cum linea u r. Quod fi pofuerts ab initio 
lineam « y effe minorem linea A fr.ldem etiam tunctm - 
pofiibile confequetur,hoc efi lineam k r qua efi btnomiit 
dtuidi m fua nomina alto atque alio punflo.Non igitur 
bimediale fecundum m alio atque alio punflo diuidi- 
turin fu a nomina ,ergo in uno tantum. \ < > 

Quadragciimumquintum Theorema. 

Linea maior in unico tantum pun&o diuidicur i^ 
fua nomina. 

Sit linea maior x & diuifa inpun — • 

floyjtaut xy,y£> finrpocen- * • * r vS 

tia incommen/urabiles confide tes compofitum ex qud- 
dratts linearum * y,y C, rationale, contentu uero ex ipfis 
parallelogrammum mediale. D ico lineam x& non pofi 
fe diuidi in fua nomina alibi quam in punflo y. Quod (i 
contradicatur, diuidatur tn punflo A tn fua nomina. Et 
quoniam quanto differt compofitum ex quadraris li- 
nearum x y,y £ d compofito ex quadratu linearu x A , 
A C,tanto differt td quod fit bu ex x A, A jS ab eo quod fit 
bis ex x y,y& per ea qua ferip fimus in demonftrationc 
4Z theorematis. Sed compofitum ex quadratu lineari t 
x y,y C excedit compofitum ex quadratis linearum x A, 
A Cfuperficie rationali. Sunt enim ambo rationalia.Er 
go & id quod fit bu ex x A,AJ> excedet id quod fit bis 

ex 



f 



.A C T E R 2 X. I J 0 I 73 

ex « y,y /$ fuperficie rationali, fed iUa funt medialia .Er- 
go mediate excedet mediale fuperficie rationali, quod 
- eft impofibile per 2.y..Nonigitur linea maior diuiditur 
aliter atq; aliter in fua nomina, ergo in uno tantu pun- 
cto diuidetur. 

Quadragcfimumfcktum Theorcrfta. 

• 'jjiiViiV' 3, >(■ »1 ’ 'V"\' *. ',rt 

Linea potens rationale & mediale in unico tantum 
pundo, diuiditur in fua nomina. 

Sit linea potens rationale &me,- . t -.v: y 

diale x£,,diuifd in punttoy, ita *■ . P 

ut linea xy,y js finr potentia incommenfurabiles confi- 
xientes compojitum ex quadratis linearum * y,y ft> mer- 
dialeiid autem quod cotinetur ex x & rationale. Di- 

co lineam xC in alio punito quam y non poffe diauli in 
fua nomina.Quod fi contradicatur, diuidatur inpun- 
£lo A, in fua nomina. Cu igitur quanto differt id quod 
fit bis ex x A, a jS ab eo quod fit bis ex «y,y e,, tanto diffc 
rat compofitum ex quadratis linearum xy,yC deom- 
pofito ex quadratis linearum xA,A g>,id autem quod fit 
bis ex x y,y $ excedat id quod fit bis ex x a,a €,Juperfi- 
cie, rationali quia utrunque efl rationale. Ergo & com 
pofitum ex quadratis linearum x y,y C excedit compo- 
fitum ex quadratis linearum x A, a C fuperficie ratio- 
nali , cum tame utrunque illorum fit mediale. Quod efl 
impofibile. Non igitur linea potens rationale me- 
diale diuiditur aliter atque aliter in fua nomina. Ergo 
diuiditur tantum in punflo uno. 

Quadragefimumfeptimum Theorema. 
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Linea potens duo medialia in unico tantum pun- 
£to diuiditur in fua nomina. 

S it linea potens duo medialia xC,diuifit inpunSlo y ,itaut 

line* xy,yCfint poteria in- ? * j. g 

commenfiurabiles conficien- 
tes compofitum ex quadra- 
tis linearum xy,yfi media- 
le: fimiliter & quod conti- 
netur ex ipfis mediale , item 
contentum ex ipfis incomme 
fur abde compofito ex qua- - 
dratis ipjdrum xyyfi.Dico v 

hneam x C non pojf/e in 4//0 /wntfo , quam y m 
fua nomina. Quod fi contradicatur, diuidatur inpun- 
Slo A } ita ut line a « A, A C conficiant ea qu a line* *r,yC. 
Sitq; rurfius ex fuppofitione linea xy maior linea a fi. 
Sit autem rationalis linea t? fecundum quam applice- 
tur parallelogrammum \ a aquale quadratis linearum 
m y } y c. ei uero quod fit bu ex « y,y fi aquale applicetur 
l K.Totum ergo parallelogrammum t x efi aquale qua- 
drato Ime a x fi.Kurfus fecundum eandem lineam 1 1 ap 
plicetur aquale quadratis linearum x A, A fi parallelo- 
grammum t h.Kefiduum ergo paraUelogrammu u*efi 
aquale refiduo, nempe ei quod fit bis ex x A, A C. Er quo- 
niam ex fuppofitione compofitum ex quadratu linearu 
X r,y fi efi mediale. Efi ergo paraUelogrammu illi aqua- 
le, nempe \ a; etiam mediale &• fecis dum lineam ratio- 
nalem 1 1 applicatur. Ergo linea 1 1 efirationalis,& in- 
commenfurabilis longitudine linea xlEadem ratione 

& 
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& linea i r ejl etiam rationalis & incommenjurabilis 
longitudine eidem linea i ?.Er quoniam compofitum ex 
quadratu linearis « y,y C ejl incommenjurabile ei quod 
jit bis ex « y,y quia pofitum ejl effe incommenfurabi- 
le ei quod jit femel ex « y,y C.)E rgo parallelogrammum 
i» ejl incommenfurabile parallelogrammo I * . quare 
& linea i i ejl incommenfurabihs linea I r.Sunt autem 
i « ,1 » rationales. Ergo funt rationales potentia tantum 
commenfurabiles. ergo linea 1 1 ejl binomium per 3 6, 
diuifa tn puntlo 6 , in fua nomina. Similiter demon- 
jbrabimus eandem lineam 1 f diuidi in punfto u in fua 
nomina : nec ejl linea 1 8 lineant eadem, hoc ejl aquar 
lis, ut probatum ejl in fine demon fhrationis 44. Ergo bi- 
nomiuma/libi atque alibi diuiditur in fua nomina, 
quod ejl impof ibile per 42.N0H igitur linea potens duo 
medialia diuiditur alibi atque alibi in fua nomina. Er- 
go in punSlo uno tantum diuiditur. 

Termini fecundi fiue definitiones fecunda. 

Vropofita linea rationali, & binomio diuifo in fua nomi - 
na,cuius binomij maius nomen,idejl maior portio pof 
Jit plufquam minus nomen quadrato linea fibi,maiori 
inquam nomini commenjurabilis longitudine. 

Siquidem maius nomen fuerit commenfurabile longitudi 
ne propofita linea rationali } uocetur tota linea Bino- 
mium primum. 

Si uero minus nomen, id ejl minor portio binomij fuerit co 
menfurabile longitudine propofita linea rationali, uo- 
cetur tota linea Binomium fecundum. 

Si uero neutrum nomen fuerit commenfurabile longitu - 

• V* 
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eline propofit a hnc& rationali,uocetur binomiu tertii*. 

Kurfusfi maius nomen pofit plufqua minus nomen qua- 
drato linea fibi incommenfurabilis longitudine y fiqui- 
dem maius nomen eft comen furabile logitudine propoft- 
ta linea rationali uocetur tota linea binomiu quartum. 

Si uero minus nomen fuerit commenfurabile longitudine 
linea rationali , uocetur binomium quintum. 

Si uero neutrum nomen fuerit longitudine commenfura- 
bile linea rationali y uocetur illa binomium fextum. 

H/c nihil dicitur de lineis illis quaru amba portiones funt 
longitudine commenfurabiles prdpofta linea rationa- 
li , quia linea tales non funt binomia 3 cum fcilicet illa co 
ponantur ex duabus rationalibus potentia tantum co- 
rhenfurabilibuSyUt eft in $6.Linca uero qudrum amba 
portiones funt longitudine commenfurabiles propofta 
linea rationali non funt binomia, quia portiones taliu 
linearum effent int er fe quoque longitudine commenfu 
rabiles per n huius. Ergo non effent quales requirit tur 
ad compofitionem binomtj. Praterea linea tales no ef- 
fent irrationales /ed rationales } quia funt commefura- 
biles fingulis partibus fe componetibus per 1 6 . Ergoef 
fent rationales quia componentes effent rationales. 

Quadragcfimumodlauum Theorema. 



Reperire binomium primum. 

Proponantur numeri duo <*. C tales ut compoftus ex ip 
fs totus *&ad alterum ex ijfde nempe habeat pro- 

portionem qua numerus quadratus ad numeri* qua- 
dratum :ad a Iterum uero x y,idem « C proportione eam 
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ne retineat quam numerus . — •* , , , , 

quadratus ad. numeru qua- * — — . , $ n ** 

dratum,qualts efi numerus — - — 

quadratus diutfibilis in qua «- y — e 



dratum & non quadratu, inquit Campanus theore- 
mate ij. Sit autem linea rationalis Jt,eiq; comme fura- 
bilis longitudine Jit linea \ {: rationalis ejl ergo linea 1 1. 
Fiat aut e ficut numerus x& ad numerum * y,ita qua- 
dratum linea ad quadratum alterius linea qua Jit 
In per lemma repojitum d nobis pojl 6 theorema.Ergo 
quadratum linea \{ad quadratu linea ? « proportione 
habet quam numerus ad numerii. Quare illa quadra- 
ta funt commenfurabilia per 6. Ejl autem linea i £ ra- 
tionalis, ergo linea ? u erit etiam rationalis. Er quoniam 
numerus C x ad numerum x y non habet proportionem 
quam numerus quadratus ad numerum quadratum, 
neque etiam quadratum linea s.\ad quadratum linea 
l h habebit proportionem qua numerus quadratus ad 
numerum quadratum. incommenfurabilis ejl ergo lon- 
gitudine linea t i linea t h. Ergo illa linea i h Junt ra 
tionales potentia tantum commenfurabiles.Er^o tota 
linea i h efibinomium per $6. Dico praterea eandem li- 
neam efje binomium primum. Nam cum fit ficut nume- 
rus Ck ad numerum x y,ita quadratu linea i^ad qua- 
dratum linea l H.fitq; numerus Cx maior numero xy: 
maius quoq; erit quadratum linea 1 1 quadrato linea 
l »*S int igitur quadrato linea i { aqualia quadrata li- 
nearum l H,t ( qua quomodo reperiantur docet lemma 
pofiru pofii^.)Et cum fit ficut numerus f>x ad numeru 
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«y, ita quadratum linea i£ — , — . — . — . — . 
ad quadratu linea .P er 4 — ^ — ■ — ■ — * 

euerfam ergo proportionem ® — 

Jicut numerus C*ad nume- <t y — 6 

rum /3 y, ita quadratum linea \{ad quadratum linea 
i. Sed numerus *£>ad numerum « y habet proportione 
quam numerus quadratus ad numerum quadratum. 
Ergo quadratum linea \.{ad quadratum linea I habet 
etiam proportionem quam numerus quadratus ad nu- 
merum quadratum. Ergo lineali erit longitudine com 
menjurabilis linea 6, per 9. ergo linea plus potcfl q 

linea l u quadrato linea fibi commenfurabilis longitudi 
ne. Sunt autem linea 1,1 h rationales potentia tantum 
commenfurabiles.ejlqi linea i { longitudine comen fura- 
bilis line a rationali Ji.ergo linea t * ejl binomiu primi*. 

Quadragefimumnonum Theorema. 

Reperircbinomium fecundum. 

P roponantur numeri duo xy,yC * . , j ^ 

tales ut compojitus ex ipfis to- 

tus *jz> ad Cy proportionem ba £ j 9 . 

beat quam numerus quadra- ' ' ” ' 

tus ad numerum quadratum : ' * 

ad yx uero proportionem eam ne habeat quam nume- 
rus quadratus ad numeri t quadratum, ut diflum ejl in 
proximo theoremate . & proponatur linea rationalis 
j\,& linea Jijit comenjurabilis longitudine linea ?«. ra 
tionalts ejl ergo linea ? *.F iat aute Jicut numerus yxad 
numerum « /3, ita quadratum linea in ad quadratum 

alterius 
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alterius linea qua Jit X i. Ergo commcnfurabile efl qua- 
dratum linea X i linea X\.ejl ergo rationalis etiam li- 
nea X i. Er quoniam numerus y*ad numerum « £ non 
habet proportionem quam quadratus ad quadratum: 
neque etiam quadratum linea i» ad quadratum ? t ha 
bebit proportione quam quadratus numerus ad qua- 
dr a tum. Ergo linea In efl incommenfitrabilis longitudi 
ne linea X t per 9. ergo linea X »,X 1 funt rationales pote - 
tia tantum commefurabiles. ergo linea meji binomiu. 
Dico praterea eandem effe binomium fecundum. Cum 
enim per contrariam fiue dicas conuerfam proporito- 
tionem fitficut numerus « Cad numerum « y, ita qua- 
dratum linea *X ad quadratum linea X h. maior autem 
ejl numerus « C,numero « y. maius etiam erit quadratu 
linea \.X quadrato linea X»- Sint quadrato linea \ Xa- 
qualia quadrata linearum x»> 9 ,ut ditium efiin proxi- 
mo theoremate. Per euerfam ergo proportione ficut nu 
merus *&ad numerum £ y, ita quadratum linea 1 ? ad 
quadratum linea i. Sed numerus « C ad numeru jS yha 
bet proportionem quam numerus quadratus ad nume 
rum quadratum.Ergo quadratu linea %Xad quadratu 
linea 9 proportionem habet quam quadratus numerus 
ad quadratum, ergo linea t? erit commenfurabilts lon 
gitudine linea 9 y per 9. Quare linea iX plus potejl quam 
linea X » quadrato linea fibi commenfurabilis longitu- 
dine. Sed linea qua efl minus nomen y efl commcnfu- 

rabilis longitudtne propofita linea rationali a per hy- 
pothejin. Ergo linea * h efl binomium fecundum. 
Quinquagefimum Theorema. 
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Rcperirc binomium tertium. 

P roponatur numeri duo « r. 



ipfs, totus x&ad nume - 
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beat qua numerus qua- 
dratus ad quadr atum, ad numeris uero xy proportio- 
nem ne habeat quam numerus quadratus ad quadra- 
tum. Proponatur au te & alius numerus fiue quadra- 
tus, fiue non quadratus, qui fit a, qui ad fingulos x &,x y 
proportionem non habeat quam numerus quadratus 
ad quadr atum. Proponatur q; linea rationalis \&fiat 
ficut numerus A ad numerum x &,ita quadratum linea 
t ad quadratum l «. C ommenfurabile eft ergo quadra- 
tum linea « quadrato linea Z x.Sed linea s. ejl rationalis: 
rationalis ejl ergo linea Zn. & quoniam numerus A ad 
numerum x£> proportionem non habet quam numerus 
quadratus ad quadratum, neque etiam quadratum li- 
nea t ad quadratum linea Z > proportionem eam habet 
quam quadratus numerus ad quadratum. ejl ergo li- 
nea \ incomenfurabilis longitudine linea Z u.Kurfus jiat 
ficut numerus x&ad numerum x y,ita quadratum li- 
nea Z*ad quadratum linea h i. Qommenfurabile ergo 
ejl quadratum linea Z « quadrato linea u i. Sed linea Z » 
ejl rationalis, ergo linea h 9 erit etia rationalis. Er quo- 
niam numerus x&ad numerum x y proportionem non 
habet quam quadratus numerus ad quadratum,neq ; 
etiam quadratum linea Z» ad quadratu linea ut pro- 
portionem habet quam quadratus numerus ad qua- 
dratum. 
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(Iratum Jafi ergo linea t n longitudine incommenfurabi 
lu linea « i.ergo lineatu*! funt rationales potetia tan 
tum comme fur abiles. tota ergo lineati erit binomiu. 
Dico praterea illam ejfe binomium tertium. Cum enim 
JitJicut numerus ji ad numerum « A, ita quadratum li 
ne a i ad quadratu linea J».S icutuero numerus « A ad 
numerum « y, ita quadratum linea t u ad quadratum 
linea Hi.Pcr aquam ergo proportionem ficut numerus 
a ad numerum « y,ita quadratum lineas ad quadratu 
linea n i . Sed numerus a ad numeris * y non habet pro- 
portionem quam numerus quadratus ad quadratum. 
Ergo quadratum linea \ no habet proportione ad qua - 
dr atu linea « i quam quadratus numerus ad quadra- 
tum.ejl ergo lineas longitudine incommenfurabilis li- 
nea ni per 9. Et quoniam efl ficut numerus » A ad nu- 
merum x y,ita quadratum lineatu ad quadratum li- 
nea n i. Ergo quadratum linea tuefi maius quadrato\li 
nea ui.fintergo quadrato lineatu aqualia quadrata 
linearum ni*. Vereuerfam ergo proportione ficut nu- 
merus *a ad numerum a yjta quadratum linea tu ad 
quadratum linea n.Sed numerus «C ad numerum A y 
habet proportionem qua quadratus numerus ad qua- 
dratum. ergog? quadratum linea (u ad quadratum 
linea n habebit proportionem quam numerus quadra - 
tus ad quadratum, ergo linea efi longitudine com » 

menfurabilu linea x.ergo linea t * plus potefi quam li - 
nea ji i quadrato linea fibi longitudine commenfurabi - 
lis. Sunt aut em linea t»,»i rationales potentia tantum 

commenfiur abdes: O 4 neutra efl commenfur abdis lon- 
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gitudine lineat.Ergo linea ? i efl binomium tertiu m. 

Quinquagcfimumprimum Theorema. 

Rcperirc binomium quartum. 

P roponantur numeri duo x y t «, * y 

y C tales, tit copo jit us ex ip~ , , 

fs nempe x£ ad neutris eo- t i a j i* , 

rum habeat proportionem * ' £ 

quam numerus quadratus ' * 

ad quadratu (qualis ejl omnis numerus quadratus ad 
duos numeros non quadratos fe minores ipfum compo- 
nentes.) Sit autem linea rationalis linea jfitcom 

mejisrabilis longitudine linea ejl ergo rationalis i?. 
Sitq; fiettt numerus &«ad numerum x y , ita quadratis 
linea \\ ad quadratu linea [ n. ergo quadratum linea 
\Xejt commenfurabile quadrato linea ? ». E Ifl ergo linea 
I» rationalis Xt quoniam numerus R» ad numeru xy 
proportionem no habet quam quadratus numerus ad 
quadratum:neque quadratum linea \ { ad quadratum 
linea ( n habebit proportionem quam quadratus nume 
rus ad numerum quadratum, ergo linea tlejl longitu 
dine incommenfurabilis linea fu. Ergo linea 1 1,1 ujunt 
rationales potentia tantum commenfurabile f ; quare td 
ta linea i n ejl binomium. Dico praterea eam ejje bino- 
mium quartum. Cum enim ftt ficut numerus j&xad nu 
merum x yjta quadratum linea t{ad quadratum li- 
nea meji autem numerus & x maior numero xy. Ergo 
quadratum linea t ( erit maius quadrato linea ( k.S int 
ergo quadrato linea aqualia quadrata linearis In J. 

7. Ver 
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Vereucrfam ergo proportionem ficut numerus >e «f 
numerum Cy,ita quadratum linea t J quadratum 
linea i.Sed numerus C * ad numerum Cyproportionem 
non habet quam quadratus numerus ad quadratum, 
igitur neque quadratu linea\ l ad quadratum tinea t 
habebit proportionem quam quadratus numerus ad 
quadratum numerum. Efl ergo linea 1 1 incommenfa - 
rabilis longitudine linea 0 » ergo, linea 1 tpluspoiefl qad 
linea i* quadrato linea (ibiincommenfur abilis longitu 
dine, Sunt autem linea 1 &f-t rationales potentia tantis 
commenfur ahiles,eflq; lineat {linea rationali » come- 
furabilts logitudine. Ergo Uncam efl bindmtu quartis. 
Quinquagefimumfccundum Theorema. 

Repcnrc binomium quintum. 

Vroponatur numeri duo *y,>' . : *.vr: •• 

* . * p, «... A 

■f e tales^t tofus- utad^nb. w.-vr.; . t V**» * 
gulos tcy, y j 6 proportione ’ t x. u 

eam ne habeat quaqua - i.;, . ; . ' ' — ’ — " 

dratus numerus ad qua - * — :£» 



dratumjicut in proximo theoremarelEf jit linea ratid- 
nalts A:linea autem a jit cornmenfurabilu longitudine 
linea Zh.EJ} ergo linea t» rattonalisfltj; ficut numerus 
y* ad numerum « C,ita quadratu linea t h ad quadra- 
tum lineat i. ergo quadratum linea (h eflcommenfu- 
rabile quadrato linea l i.Eflergo etiam linea 1 1 ratio- 
nalis. Et quoniam numerus K yad numerum « & no ha- 
bet proportionem quam numerus quadratus ad qua- 
dratum, neque etiam quadratum lineat * ad quadra - 
Vl . X sj 
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tum line* { t habebit pro- 
portionem qua numerus 
quadratus ad quadratu , t .. w j 



...fi 



IUS 



Ergo Ime a % n,l t funt lon -.Ivi'. 
gitudme incommcnjurabi 
les. ergo line a l *,? i funt rationales potentia tantum co 
menfurabiles. ergo tota linea % xefl binomiu. Dico pr a- 
ter ea eam effebinomium quintum. Cum enim firficut 
numerus uy ad numerum * £jta quadratum linea j « 
ad quadratum linea i^. Pfr conuer fam ergo propor- 
tionem Jtcut numerus C uad numerum «y, ita quadra- 
tum linea xlad quadratum linea { h. Efiergo quadra- 
tum linea 1 1 matus quadrato linea ( u. Sint ergo qua - 
dr ato linea i ? aqualia quadrata line arti ? i. Per euer 
fam ergo proportionem Jtcut numerus C*ad numerum 
A y>tta quadratum linea \(ad quadratum linea i.Sed 
numerus £«ad numerum £ y hon habet proportionem 
quam numerus quadratus ad quadratum. Ergo neque 
quadratum lineas. ( ad quadratu linea t, habebit pro- 
portionem quam quadratus numerus ad quadratum. 
-E ft ergo linea 1 i longitudine incommefurabilis linea ii 
ergo linea ( i plus potefi quam linea J m quadrato linea 
fbi longitudine incommenfur abdis. Sunt autem linea 
i * rationales potentia tantum commenfirabiles, & 
linea i h minus nomen efi } commenfurabile longitudine 
line a rationali A. Ergo linea t u eflbinomium quintum. 

Quinquagefimumtertium Theorema. , 

- V:. * ' . ............. ^ 

Reperirc binomium Textum. 

; 't- Proponantur 
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Vroponantur numeri duo xy, * y b 

y £ tales , uttotusx&adfin- * 

gulos x y,y C proportione ne l — 

habeat quam quadratus nu ? 16 " n a , 

merus ad quadratu. Sit etia * 6 . 

& alius numerus A, quique ad ftngulos x C,x y non ha- 
beat proportionem quam quadratus numerus ad qua- 
drat um. Sit q; linea rationalis s:fit etiam ficut numerus 
/ ad numerum C x,ita quadratum linea s. ad quadratis 
linea {n.Ergo lineas. erit potentia commenfurabilis li- 
nea {H.ejl autem rationalis linea i .ergo & linea l « erit 
rationalis. Ef quoniam numerus A ad numeru x jS non 
habet proportione quam numerus quadratus ad qua- 
dratum: neque etiam quadratum lineas ad quadratu 
linea ? x habebit proportionem qua numerus quadra- 
tus ad quadratum. Efl ergo linea t longitudine incom- 
menfurabilis linea ? ». Kurjus fiat ficut numerus $x ai 
numerum x y,ita quadratum linea \ * ad quadratum It 
nean i. Ergo quadrata illa funt commenjurabilia. Sed 
quadratum linea In efl rationale: efl ergo etia quadra- 
tum linea n « rationale. E rgo & linea ■ 9 rationalis. Et 
quoniam numerus &xad numerum x y proportione no 
habet quam numerus quadratus ad quadratum-.neq- 
quadratum linea \n ad quadratum linea n i propor- 
tionem habebit quam quadratus numerus ad quadra- 
tum. Efl ergo linea i n longitudine incommenfitrabilis It 
nea x ergo linea i n,n 9 funt rationales potentia tanti 
commenfurabiles. ergo tota linea ( 9 erit binomium.Di 
co praterea eam effebinomium fextum. Cum enim fit 
; ~ " X iij 
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ficut numerus A ad numeru > • ' 

jS x,ita quadratu linea i ad '*■ 

quadratum linea Z.H.Eft au- l — — — • 

tem fteut numerus JS x ad nu l — — — 5 — 

merum xy } ita quadratu li- •• £ i-< 

nea %uad quadratum linea u4.Per aquam ergo propor 
tionem fteut numerus A ad numerum * y, ita quadratu 
linea \ad quadratum linea h 9 :Sed numerus a ad nu- 
merum x y non habet proportionem quam quadratus 
numerus ad quadratum : neq; etiam quadratu linea x 
ad quadratum linea h 6 habebit proportionem qua nu- 
merus quadratus ad quadratu. Ergo linea \ejl longi- 
tudine incommenfurabiles linea % 9 . Sed modo probatu 
eft lineam ? u effe.etiam longitudine incommefurabilem 
linea i.Ergo amba linea Ih,»$ funt incommenfurabi- 
les longitudine linea i. Et quoniam eft fteut numerus C « 
ad numerum x y, ira quadratum linea £ « ad quadratis 
linea n i. maius eft ergo quadratu linea Z n quadrato li- 
nea k 9. Sint ergo quadrato linea Z N aqualia quadrata 
linearum n e } x.Ergo per euerfam proportionem fteut nu 
merus Cxad numerum e y,ira quadrarum linea i * ad 
quadratum linea x.Sed numerus &x ad numerum Cy 
non habet proportionem quam numerus quadratus ad 
quadratum, ergo neq; quadratu linea £» ad quadra- 
tum linea xhabebit proportione quam numerus qua- 
dratus ad quadratu. Ergo linea' i h, eft longitudine in- 
commenfurabilis linea k. ergo linea Ih poteft plufquam 
linea v i quadrato linea ftbi longitudine incommenfu* 
rabilu . Sunt autem linea Z *,« 9 rationales potetia tan - 
_ - - tum 
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tum commcnfurabtlcs,& amba linea { »,» i incomme- 
furabiles longitudine linea rationali A.Ergotota linea, 
it ejlbinomium fextum. 

Lemma. 

Si linea refla fecetur in partes duas quocunque modo pa- 
rallelogrammum reflangulum contentum exjefhoni- 
bus ambabus ejl medium proportionaliter inter qua- 
drata feflionum. Ef parallelogrammum reflangulum 
contentum ex tota linea & altera jeflione ejl medium 
proportionaliter inter quadratu totius linea & qua- 
dratum difla jeflionis . Sint duo y H 
quadrata x fi, fi y, ita collocata ut 
linea A G,C t Jtnt in eadem refla li- * j 

n ea. Erunt ergo & linea t fi, fi n in 
eadem refla linea per 14.1. Com- 
pleatur ergo parallelogramu x y. 0 * 

Dico parallelogrammum reflangulum Cfc.utin lem- 
mate. Imprimis parallelogrammum xyejl quadratum , 
quia linea a fi ejl aqualis lineat fi: linea uero fii linea 
fi h .tota ergo linea A 1 ejl aqualis toti linea ? S ed linea 
A 1 ejl aqualis utrique yn,l x. linea item ejl aqualis 
utrique x tjyper 54.1. ergo utraque linearum x 8,x y 
ejl aqualis utrique xx,9 y. Ergo parallelogrammum x y 
ejl aquilaterum. Ejl etiam reflangulum per ip.i.er^o 
parallelogrammum xyejl quadratum. Et quoniam efl 
jicut linea l fi ad lineam fi »,italinea a C adlineam C «. 
Sed ficu t linea \fiad lineam C u,ita parallelogrammum 
X fi, quod ejl quadratu linea AC,ad parallelogrammii 
An per 1. 6. Sicut autem linea a fi ad lineam C Vj ita pa - 
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rallelogrammum An ad paralie - y 

• logrammu fi y, quod efi quadra- 
tu linea C i per r. 6. Ergo ficutqua - * ji 
dratum x C ad parallelogrammii 
A», ita parallelogrammum a* ad 
quadratu fi y.Ergo parallelogram 0 & * 

.mum Ah ejl medium proportionaliter inter quadrata 
xC,fi y.Dico praterea parallelogrammum Ay effe me- 
dium proportionaliter inter quadrata xy,fi y.Cume- 
mm Jit ficut linea x A ad lineam A x 3 ita linea x x ad li- 
neam h y.fingula enim funt fingulis aquales. Ver com- 
pojitam ergo proportionem qua probatur penS.^fi- 
cut linea xxad lineam x A,ita linea xy ad linea « y. Sed. 
ftcut linea txxad lineam x A,ita quadratum linea «x> 
quod ejl quadratum x y,ad parallelogrammum ex x x, 
x A, hoc ejl parallelogrammum A y per 1.6. Sicut autem 
linea xy ad lineam u y,ita parallelogrammum A y ad 
quadratum linea n y .quod ejl quadratum fi y. Sicut er- 
go quadratum xy ad parallelogrammum A y ,ita garal 
lelogrammum A y ad quadratum fi y. Ergo parallelo- 
grammum Ay ejl medium proportionaliter inter qua- 
drata x y, fi y. quod demonjlrandum erat. , 

■ tr . . .» Eemma. • 

Qua funt media proportionaliter inter eade aut aqualia 
funt,ipfa quoque inter fe aqualia. Sint tres magnitudi- 
nes x>C,y. Sitque fcut x ad C, ita fi ad y. fit fi militer ficui 
eade magnitudo x ad A,ita A ad eande magnitudine y. 
D ico fi,A effe inter fi aqualia.Nam proportio xad y ejl 
proportio duplicata ipfius x ad Cpcr diffinitione 3 fimi-; 
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liter proportio eadeip- « 

fius xady,efi proportio , £ 

duplicata ip fius x ad j i, , ?! , .* 

per cande diffinitione . , * , 

fed quorum aqualiter • ^ t 

multiplicia funt aqua - * — -* 

lia, aut eade ipfa quoq; ^ * 

funt aqualia. Ergo ft - 1 $ M 

cutx ad &, ita x ad A: 

ergo per 9. ^.b,A, funt inter fe aqualia. lde,fi fuerint a- 
lia magnitudines aquales ipfisx,y putari inter quot 
ft media proportionalis magnitudo A. 

Quinquagcfimumquarcum Theorema. 

Si fupcrficics contenta fuerit ex rationali & bino- 
mio primo, linea qua: illam fuperfkie poteft, eft 
irrationalis qu:e binomium uocatur. 



Superficies enim, xftyA, cotinea- 

tur ex linea rationali x& eir -I . .1 « * 2 A 

binomio primo linea x A.Dico 
lineam qua fuperficiem x ypo- 
tefi effe irrationale illam qua 
uocatur binomium. Cum enim 
linea x A fit binomium primu, £ e x 
diuidatur in fua nomina in pii 
flo \,fit'q ; maius nomen x confiat lineas x\,\Aeffe ra- 
tionales potentia tantum commenfurabiles, lineam 

x t plus poffe,quam linea i / quadrato linea fibi comen - 
Jurabilis longitudine ,&• lineam x \ effe longitudine co- 

Y 



1 » 



0 *■ 
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menfurabilem linea propofita 
rationali « C. Diuidatur linea 
t / bifariam, 0“ aqualiter in 
punflo {. Er quoniam linea « t 
plus pote fi quam linea \ a qua- 
drato linea fibi longitudine co- 
menfurabilis , fi quarta parti 
quadrati linea minoris, hoc efi 
quadrato linea \ ? aquale fecundum maiore linea,nem - 
pe **. applicetur, deficies figura quadrata diuidet linea 
maiorem, nempe « i in partes inter fe longitudine com- 
menfiurabiles, per fecundam partem 18 huius, applice- 
tur ergo fecudum lineam « t aquale quadrato linea i ? 
parallelogrammum ex rgohnea kh efi longi tu 

dine commenfurabilts linea i n.Ducantur per punfla 
alterutri linearum « /*>,A y parallela h 9 , i *,\ ? per 
31.1.& parallelogrammo x 9 aquale quadratum con- 
firuatur rtparallclogrammoue- r j t 
ro h K,fit aquale quadratum r r, 

& ita defcribatur , ut linea urfit p i>[ j 

in eadem refla linea cum r {. fiunt 
ergo in eade refla linea linea p r, 
ro,& compleatur parallelogram 
mum r t. Ergo parallelogrammu 
rx efi quadratum per ea qua di fla funt in demonfira- 
tionc lemmatis pcnultimi. Et quoniam parallelogram- 
mum ex n h,h t efi aquale quadrato linea t ?: Efi igitur 
ficut linea « *ad lineam t l,ita linea 1 i ad linea hi per 
rj.6.Ergo pera.6. ficut parallelogrammum * 9 ad pa- 
rallelo- 
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rallelogrammum i x^rra parallclogrammum t x ^4- 

rallelogrammum < x.Ergo parallelogrammu t Keft me- 
dium proportionaliter inter paraUelogramma x t. 
Sed parallclogrammum xi efl aquale quadrato n.pa 
rallelogrammum uero ni efl aquale quadrato t v. Ergo 
quadratorum «- r,r •» me diu proportionale efl t \,quoru 
quadratorum r 1,1 -a me dium quoque proportionaliter 
efl parallclogrammum u p lemma penultimu. ergo 

u ( ejl aquale parallelogrammo ix per lemma proxi- 
mum ante hoc tbeorema.Sed parallelogrammu u? efl 
aquale parallelogrammo of per ^.i.parallelogr ani- 
mum uero wefl aquale parallelogrammo ? y.Totu er- 
go parallclogrammum iyefl aquale duobus parallelo - 
grammis inter fe aqualibus. Sed parallelogram- 
ma x I,h x funt aqualia quadratis r 1,1-*. totum ergo pa 
rallelogrammum xy efl aquale toti quadrato rw, hoc 
efl quadrato linea uf. Ergo linea u / potefl parallelo- 
grammum x y. dico lineam u / efje binomiu. Cum enim 
linea xh fit longitudine commenfurabilis linea in, ergo 
linea tota x\.efl commenfurabilis longitudine utrique 
« «,x 1 per 1 6. Sed per fuppojitionem linea x 1 efl longitu- 
dine commenfurabilis linea x fi, ergo & utraque « »,* t 
efl commenfurabilis longitudine linea x fi per 11. efl au 
tem linea x fi rationalis: rationalis efl ergo utraque kh, 
n 1. Efl ergo utruqi parallclogrammum x i ,* x rationale 
per zo. Ergo & parallelogrammum x I erit commenju 
rabile parallelogramo h x.ergo & qua funt illis aqua- 
ha, nempe quadrata r i,nr qua funt quadrata linearis 
u t,r l funt rationalia & commenfurabilia. Er quonia 
1 Y ij 
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linea ejl per pofitionem longi- * j 

tudine incomenjurabilis linea t A, 
fed linea x i linea xn efi commen - ^ . 
furabilu,ut modo probatum efi:li 
ne a autem s.A ejl commen furabi- 
lis linea i/. Ergo per cor ollariu d 
nobis pojitum pofl \\.linea «i i,cfl 
incommenfurabilts longitudine linea t {. Quare & pa - 
rallelogrammum x i parallelogrammo %\ejl incomen- 
furabile. Ergo & quadratu *t efi incommenfurabile 
parallelogramo u g, quia per pofuionem parallelogra- 
mum x i ejl aquale quadrato «■ r: parallelogramum 

\ \ probatum ejl aquale parallelogrammo u g .Sed ficut 
quadratum «■ t, adparallelogrammum u g, ita linea o t 
ad lineam rg per 1.6. ergo per 10 linea o t ejl incomme- 
furabilts linea ? g. ejl autem linea o r aqualis Une a ut: U 
nea autem t g linea r /. ejl ergo incommenjurabilis tinea 
u t linea t \ Modo autem probatum ejl quadrata am- 
barum linearum u t,t t (JJe rationalia & commenfu - 
rabilia. Ergo linea u r,t t funt rationales potetia tantu 
commenfurabiles. ergo linea ut ejl binomrum potejl 
parallelogrammum x y.quod demonjlrandum erat. 

Qdnquagefimumquintum Theorema. 



Si fupcrficies contenta fuerit ex linea rationali & 
binomio fecundo.linea potens illam fuperficicm 
eft irrationalis qua: bimcdiale primum uocatur. 

Superficies enim,x CyA, contineatur ex rationali x&& 
binomio fecundo, qua ft linea « A. Diro lineam qua Jit- 
‘u y perficiem 
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perfide xy potefl } effe bi~ 
mediale primu. Cii enim 
linea xAfit binomium fe- 
ciidum , diuidatur in fua 
nomina in pii flo i, ita ut 
maius nomen fit x i-ergo 
linea x t,t A funt rationa 
les tantum potentia commenJurabiles,& linea xipo- 
teflplus quam linea t A quadrato linea fibi longitudine 
commenfurabilis > & minus nomen nempe t a eficom - 
menfurabile longitudine linea x C.Secetur linea \ A bifa 
riam & aqualtter in punflo quadrato linea 

aquale fecundum lineam x i applicetur parallelogram 
mum deficiens figura quadrata y quodparallelogram- 
mumfit ex lineis xH,*K.Ergo linea xn } efl longitudine co 
menfurabihs linea u per punfla ducantur pa- 
rallela lineis x C,A yjinea ■ I, t Ef parallelogramo 

x l aquale quadratum conflruatur <r r. parallelogram- 
mo uero r x 3 aquale quadratum fimiliter coflruatur r t, 
& ita componantur ut linea ur,& linea r / conficiant 
unam lineam re fiam, ergo & linea o r,r( coficiunt una 
& eandem lineam compleatur quadratu <r -m. Con 
fiat ex bis qua demoflrata funt m proximo theoremate 
parallelogrammum u?effe proportionaliter me diu in- 
ter quadrata r t i i-ar s & aquale parallelogramo \ \ 
lineam n f pofic fuperficie x y. M odo fuperefl ut demon - 
firemus lineam u | effe btmediale primum : quonia li- 
nea «i efi longitudine incommen fur abilis linea tA y gr 
linea ka efl commenfurabilts longitudine linea xC. efl 

Y ii 
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ergo linea x i longitudine 
incommenforabilu line<e 
x /6 per 14. Et quoniam li 
ne a xuefl commenforabi 
lis logitudinc linea m,efl 
ergo tota linea x 1 logitu- 
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ne a utrique x «,»1 per 16. eflaute linea x 1 rationalis!, er - 
go utraque x *,« i rationalis. Er quoniam linea « t efl 
longitudine incommeforabilis linea * jS. efl autem linea 
^ncommen forabilis longitudine utrique «»,«i ,ergo li- 
ne*** i> s fons longitudine in comen forabiles linea x C. 
ergo linea x C,**,* t font rationales potentia tantum co 
menforabiles. Quare utrunque parallelogrammu x 9 ,u 
.%efl mediale perii, quare utruque quadratum rr,r», 
efletia mediale iergo linea n i,i{font mediales. Et q no- 
ma linea xh efl longitudine come r 
forabilis linea n t ,commeforabile 

efl parallelogramu x 6 parallelo- £ 

grdmmo h *per 1 .6. & 10 huius, 
hoc efl quadratum s-r quadrato 

rv> hoc efl quadratum lineant, ^ 

quadrato lineali, quare linea 0 

n r,r / font potentia comen for abiles. Et quonia linea x t 
efl longitudine incomeflirabilts linea 1 A.fed linea xs. efl 
longitudine comeforabilis linea x njinea uero 1 siefllo- 
gitudine commen forabilis linea i t.efl ergo linea xu in- 
commenfurabtlis longitudine linea per corollarium 

14 theorematis. Quare & parallelogrammu xiefltn- 
7 commen - 
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commenfurabile parallelogrammo x hoc efl quadra- 
tum parallelogramo u efloc efl linea o » linea t hoc 
efi linea u » linea t { ejl longitudine incommen fur abdis. 
Urgo linea u t,t {funt potentia tantum commenfurabi- 
les.Sed modo probatu efleafdem efje mediales, ergo li- 
nea ur,t {Junt mediales potentia tantum commenfu - 
rabiles.Dico praterea eas continere fuperfictem ratio- 
nalem. Cum enim linea xAfit longitudine comenfura- 
bihs utrique x t.Efl ergo linea t<> longitudine com- 
menfurabilis linea i * qua efl aqualis linea « C. Efl aute 
utraque linea \Z, % x rationalis. ergo parallelogrammii 
wefir ationale per zo huius, hoc ejl ei aquale paralle- 
logrammum u g.Sed parallelogrammum u p ejl conten- 
tum ex lineis ut,, {.Ergo peryj linea u{efl bimediale 
primum quod demonflrandum erat. 

Qmnquagefimumlextum Theorema. 

Si fuperficies contineatur ex rationali & binomio 
tertio, linea quae illam fuperficiem potefl: , cft ir- 
rationalis qui dicitur bimediale fecundum. 

Superficies enim x&yA contineatur ex rationali x& & 
binomio tertio linea x A,quafit diuifa in fua nomina in 
puntfo t, quorum maius nomen fit linea x x. Dico linea 
qua potefl fuperficiem xyefje irrationalem uocata bi- 
mediale fecundum. Sit enim eadem confiruftio figura- 
rum qua in proximis theorematibus. Quoniam linea 
mAeft binomium tertiu linea x x,x a funt rationales po- 
tentia tantum commefurabiles , & linea x x plus potefl 
quam linea x a quadrato linea fibi longitudine com - 
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mefurabilis , & neutra linearis 
« i,i / ejl longitudine comme fu - , 
rabitis linea * 6. Sicut in fupe- 
rioribus eft demonftratu, ita hic 
demonfirari potefl linea m [ pof 
fefuperficie « y,& lineas m v/ 
effe mediales potentia tantis co- 
men fur abiles, itaque lineam ul 
effe compofitaex lineis mediali- 
bus potentia tantum commenfu 
rahbus. Reflat demonjlrandum 
eandem lineam u { effe bime dia- 
le fecundum, quoniam linea i / 
ejl longitudine incommefurabilis linea » &,boc efl linea 
t K.fed linea t A efl comrnefurabilts logitudinc linea t 
E/? ergo linea t 1 logitudine incommefurabilis linea t x. 
ergo linea ? i,t xfunt rationales, quia ex hypothefi li~ 
nea \ a efl rationalis, cui linea \ t efl commenfurabilis. 
Ergo linealem funt rationales potetia tantum com- 
menfurabiles. ergo parallelogrammum ia efl mediale 
per n.boc efl parallelogrammum u f ,quod continetur 
ex lineis u r,r/.E rgo linea u i efl bimediale fecundum. 

Quinquagcfimumfeptimum Theorema. 

Si fupcrficics contineatur ex rationali & binomio 
cparto,Unca,potcns fupcrficiem illam eft irratio- 
nalis, quiE dicitur maior. 

Superficies « y contineatur ex linea rationali * C,& bino - 
mio quarto, linea * </> diuifa in fua nomina inpunflo 
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fitj; maius nomen x i Dico lineam qua poteftfuperfid 
ciem xyeffe irrationale eam , qua dicitur maior. Cum 

enim linea x A fit binomium 

quartum , ergo linea x\,\ A „i , - , J g c S & 
funt rationales potentia tan- 
tum commenfurabiles: & li- 
nea x i plus potejl quam linea . w. 

i A quadrato linea fibi incom A 

menfurabilts longitudine: & /S — 

linea x i e fl longitudine com - . . . 1 
mefurabihs rationali x C.Sf-r vj 
cetur linea i </t bifaria & a- 
qualiter in punElo fecu- 
dum lineam xy quadrato lir, ; nom/t v.fr .-r„ v \ v.\ 
ne a aquale applicetur pa- ■. 0 ' 

rallelogrammum ex x *,n \.Ergo linea x * eflincomme- 
fur ab ilis longitudine linea ■ i per fecundam partem 19 
theorematis. Ducantur ad lineam x C parallela i(8,ix, 

? K& fiant catera ut in fuperioribus. confiat lineam 
U t pofje fuperficiem x y.-Nunc demofiremus illam linea 
uiefje irrationalem,qua maior dicitur. Cum enim li- 
nea xu fit incommenfurabilis longitudine linea u C ergo — 
etiam erit parallelogrammii x 8 incommenfurabile pa~ 
fallelogrammo h xjhocefi quadratum r t quadrato rar. 
ergo linea M»,r/ funt potentia incommenfurabiles. E t 
quonia linea x\efl longitudine comenfurabilis ratio - 
nali x i, id ejl per pofitione, parallelogrammii xxefira 
tionaleper 10. ergo & compofitii ex quadratis illi a- 
qualibus, nempe r r,rsr,qua funt quadrata linearu u r,’ 
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i),crit fi 'militer rationale. & 
quoniam linea iJiefl longi tu « 
dine incommenfurabilis linea 
* hoc ejl linea i *: & linea 
iJieft commenfurabilis longi- 
tudine linea \l;:Ergo linea i? 
e!il longitudine incommenfu - & 
rabilis linea » x.ergo paralie - 
logrammu i \ e fl mediale ,boc 
eflu 2 , conte tum ex lineis ut, 

1 1 .ergo linea u*,* l fiunt poten 
tiaincommen fur abiles confi- 
cientes compofitu ex quadra- 
tis ipfarum rationale.parallelogrammum uero ex ipfis 
mediale, ergo tota linea u i efi irrationalis qua dicitur 
linea maior , & pote fl fuperficiem *y quod demon* 
firandum erat. 

Quinquagcfimumo&auum Theorema. 

Si fuperficics contineatur ex rationali &binomio 
ejuinto, linea qua: illam fuperficiem potcll:, cft ir- 
rationalis,*^ dicitur potes rationale & mediale. 

Superficies « y contineatur 
ex rationalt xCgr bino- 
mio quintojinea * a diui 
fa in fua nomina in pun - 
6lo\,ita ut maius nomen 
fit «i Dico linea qua po- 
tefi fuperficiem illam « y, fi 
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effe irrationalem ,qua dicitur potens rationale & me- 
diale. Sint enim eadem conjhruftiones qua in pracede- 
ti.ConJlat lineam qua potejl fuperfiaem *yefje» /. De- 
monjbremus illam lineam a t,efje lineam potentem ra- 
tionale & mediale. Cum enim linea * x fit incommen - 
fur abilis longitudine lineam, ejl etiam incommenfura- 
hile par allelogrammum «e t parallelogrammo i i, hoc ejl 
quadratu linea u t,quod ejl qua- 
dratu r r quadrato linea t i, quod 
efl quadratu y-jj. E rgo linea ut £ 

1 1 funt potentia incommenfura- 
biles. Er quonia linea « a efl bi- 
nomium quin t ii, ejlq; minus eius d 
nome linea t, / illa linea \A,eJl lo- 
gitudine comenfurabilu rationali uA.Sed lineam efl 
longitudini incommen fur abtlis linea i A .Ergo lin.-a «t 
efl longitudine incommefurabilu rationali « C.ergo li-r 
nea * £,« %, fune rationales potentia tantum commenfu 
r abdes. ergo parallelogrammum « »,efl mediale hoc ejl 
compojirum ex quadratu linearum u r,t f . Et quoniam 
ejl c jmmen fur abilts longitudine linea i A linea « 6, hoc 
efl linea i * fed linea t A efl commenfurabtlu longttudi 
ne linea t £. Ergo linea \%efl longitudine comme fu- 

rabilis linea ix,e$r linea i x efl rationalu.ergo & pa- 
rallelogrammii i x erit rationale per zo. hoc efl paral- 
lelogrammum u f quod continetur ex lineis ut, rf .Ergo 
illalmea ur,t f funt potet ia incomenjurabdes coficten- 
tes compoftum ex quadratis ip furum mediale-.paralle - 
legrammum uero ex tpfis rationale. Ergo tota linea u / 
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efl irrationalis, qua dicitur potes rationale & mediale: 
& potefi fuperficiem x y. quod demonfirandum erat. 

Quinquagclimumnonum Theorema. 

Si fupcrficics contineatur ex rationali & binomio 
fexto, linea quae illam fuperHcicm poteft cftirra' 
tionalisjqux dicitur potens duo medialia. 

Superficies x&yA, contineatur ex 
rationali x 6, & binomio fexto 
linea x A diuifa in fua nomina 
in puntto i,ita ut maius illius 
nome fit x dico linea qua po- 
te fl fiiperficiem xyejfe irratio- 
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duo medialia.Sint enim eadem 
confirufliones qua inpraceden 
tibus- Manifeflum efl linea qua 
potefl fuperficiem x y effie linea 
uU& hneam u » effie incommen 
furabilem potentia linea 
quoniam efl incommefurabilis longitudine linea «i li- 
nea x C. ergo linea illa x C funt rationales potentia 
tantum comme fiurabiles. Ergo paralclogrammum x x, 
hoc efl compofitum ex quadratis linearum ut, r / efl 
mediale. Kurfus cum linea, iJifit incommefurabilu lon- 
gitudine linea x i, ergo etiam incommenfurabilis longi- 
tudine erit linea t i linea t *. Ergo mediale erit par ode - 
logrammum i\,hoc eflu quod cotinetur ex u 
quoniam efl longitudine incommefurabilis linea H~ 
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nea^ergo etiam parallelogrammum «x eritincom- 
menfurabile parafielogramo t a. Sed parallelogrammu 
axefl aquale compofito ex quadratis linearum u r } » f : 
parallelogrammu uero i a e fl aquale ei quod fit ex u r, 
r/.Er^-o compofitum ex quadratis linearu ut,rl efltn- 
commefurabile ei quod jit exut>rf>efij ; mediale utru- 
que:& linea u t,t (fiunt potentia incomenfiurabiles.Er- 
go tota linea u(efl potens duo medialia , potejl fu- 

perficiem cty.quod demonjlrandum fuit. Hic legitur 
quoddam lemma 3 quod quia utfum eflidem cu eo quod 
pofiponitur 39 theoremati , ideo pratermifimus. pra - 
ter ea qua hic affertur illius demonflratio,cum non fa- 
tis faciat fiuperiore illa, qua & certifiima & facillima 
efl, contenti fimus: hoc ipfum lemma perfecutus efl 
Campantis pofttf. 

Sexagcfimum Theorema. 



Quadratum binomij fecundum lineam rationa- 
lem applicatu facit altcru latus binomiu primu. 
Sitbinomium linea x idiuifa a 

in fua nomina in putto y, ♦ 

ita ut maius nome fit x y: 

& proponatur linea ra- 
tionalis linea a « & qua - ^ 
drato linea «>3 aquale fe- 
cundum lineam A 1 appli- 
cetur parallelogrammum 
A n latus alterum facies 
lineam a u.Dico lineam a x * 
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efje binomiil primum. Na 



fecundum lineam A t qua- 
drato Unca x y aquale ap- 
plicetur parallelogrammit 
A i. quadrato autem linea 
/$ y aquale applicetur pa- 
rallelogrammum * K.Refl- 
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fit bis ex lineis x y,y H> ejl a - 
quale rejiduo uidelicet pa- 
rallelogrammo m?.S ecetur linea u* bifaria gr aqua - 
liter in punflo r. & ducatur linea t i parallela utriq ; li- 
nearum u \ y H l.Vtrumuts ergo parallelogrammoru u 
t \efl aquale ei quod fit femel ex lineis xy,yC. Et quo - 
niam linea xj S ejl binomium diuifa in fu a nomina i* 
punflo y.ergo linea x y,y jS funt rationales potetia tan 
tum commenfurabiles.Ergo quadrata linearum x y,y £ 
funt rationalia, ideoque comenfurabilta inter fe. quare 
gr compofitum ex illis quadratis linearum x y,y & efl 
commenfurabile fingulis quadratis linearu x y,yC per 
16. Ergo compofitum ex quadratis linearum xy,y& efl 
rationale, efl autem aquale parallclogrammo a h.ergo 
gr parallelogrammum A \ efl rationale, & ficundum 
lineam rationa lem applicatur A t. Ergo linea Au efl ra- 
tionalis gr longitudine comenfurabilis linea A i per 21« 
Kurfus quoniam linea x y,y& funt rationales potentia 
tantum commefurabiles: ergo id quod fit bis ex x y, y 
nempe parallelogrammum ut efl mediale per il 

lud parallelogrammum u i applicatur feciidum ratio - 
'i u nalem 
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:• nalem u \. efl ergo Irnea u ■ rationalis er incommenfu- 
rabilis longitudine linea u hjtocefl linea a \. Efl autem 
- & linea A u rationalis er longitudine commenfurabi- 
hs linea A i. Efl ergo linea A njinea u » longitudine ineo 
menfurabilis. Sunt autem amba rationales. funt ergo 
linea a ix,u * rationales potentia tantum commenfura- 
biles. Ergo linea Ah efl binomium.Demonflremus pra- 
terea illam efje bmomium primum. Nam cum quadra- 
torum linearum <*y,yC Jit proportionaliter medium pa 
rallelogrammum ex xyy B> per lemma pofltum pofl 53. 
Ergo etiam parallelogrammorum A «,x \ y proportiona- 
liter medium erit parallelogrammum u i, quia flngula 
Jingulis funt aqualia. Efl ergo ficut parallelogrammum 
Atadui ,itauf ad h\, hoc efl ficut linea Ah ad lineam 
u ijta linea u * ad lineam u x.E rgo quadratum linea u » 
efl aquale parallelogrammo ex A n,u x.E t quonia qua- 
dratum linea *y efl comenfurabile quadrato linea y C; 
ergo er parallelogrammum A i efl comenfurabile pa- 
rallelogrammo x \. Quare & linea A x efl longitudine 
commenfurabilis linea x u per 1.6.& 10 huius. Et quo- 
niam quadrata line arti « y,y £ funt maiora eo quod fle 
bis ex *y,y £ per lemma poficii pofl 3 9. ergo er paral- 
lelogrammu a \ efl maius parallelogrammo u]. Qua- 
re er hnea Au efl maior linea u » per. r. 6 . Er efl aquale 
parallelogrammii ex A x,x u quadrato linea u t hoc efl 
quarta parti quadrati linea u u,quia linea u x diuifa efl 
bifariam & aqualiter in punflo r } & efl linea a x lon- 
gitudine commenfurabilis linea xu. Ergo per 18. linea 
A u plus potefl quam Isnea u u quadrato linea fibi lon - 
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girudine commenfurabilis. Sunt autem & linea Au>ftn 
rationales potentia tantum commenfurabiles,& linea 
A u, qua ejl maius nomen ,efl longitudine commenfura- 
bilis propofta linea rationali a i.Ergo linea An ejlbi - 
nomium primum, quod demonjbr an dum erat . 

Sexagcfimumprimum Theorema. 

Quadratum bimcdialis primi fecundum rationa- 
nalem lineam applicatum facit alterum latus bi- 
nomium fecundum. 

•fj ‘a i • ‘ ^ . v ’ ’ - ■ - ’ 

Sit bimediale primum linea x £ 
diuifa in fua nomina in pun - 
flo y quorum maius nome fit. 
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tionalis A t, fecundi* quam ap - 
pltcetur aquale quadrato li- 
nea et jS parallelogrammu A ? 
faciens alterum latus lineam 
An: dico linea An effe binomiu 
fecundum. Sint enim eadem conjlrufliones qua in pro- 
ximo theoremate, quoniam bimediale primum diuifum 
ejl in fua nomina in pun flo y. Quadrata linearum ,x y, 
y & funt medialia.ergo parallelogrammum a\ ejletia 
mediale.hjl ergo rationalis linea Au,& incommenfu- 
rabihs longitudine linea A » per 1 3. Rurfus quoniam id 
quod fit bis exxy,yfi ejl rationale, etiam parallelogra - 
mum ju X erit rationale.Ergo linea .# m ejl rationahjgp? 
longitudine commenfurabilis linea u h,hoc ejl linea A t. 
ergo linea Au ejl longitudine incommenfurabilu linea 
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u*,C 3 r funt rationales: ergo linea a u,u > funt rationa- 
les potentia tantum commenfurabiles. ergo linea a * ejl 
binomium. demonfiremus illam effe binomium fecun- 
dum. Quoniam quadrata linearum xy,y & funt mato- ' 
ra eo quod fit bis ex xy,y&. erit ergo parallelogrammu 
A A maius parallelogramo u quare gr linea A u ma- 
ior linea un.gr quoniam quadratum linea « reft com- 
menfurabile quadrato linea y C, etiam parallelogram - 
mum a 6 erit comenfurabile parallelogrammo x a. qua- 
re gr linea A x erit commcnfurabilts longitudine linea 
x u'-gr efi parallelogrammit ex A x,x u aquale quadra- 
to linea u 1, hoc efi quarta parti quadrati linea u t. Er- 
go linea Au plus potefi quam linea uu, quadrato linea 
fibi commenfurabitu longitudine per i$.£r efi linea u « 
longitudine commenfurabilis linea rationali Ai, ergoli 
nea A h efi binomium fecundum. 

Sexagcfimumfccundum Theorema.' 
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Quadratum bimedialis fecundi fecundum rationa 
lcm applicatu,facit alteru latus binomiu tcrtiu. 

Sit bimediale fecundum linea * C 
diuifa in fua nomina in pun- 
l lo y.ita ut maius nome fit * r. 

Sitq; rationalis a i fecundum 
quam quadrato linea x& ae- 
quale applicetur parallelogra 
mum a facies alterum latus 
lineam a x. dico lineam Anefje 
binomium tertium. Sint enim 
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'eadem conflruftiones , qua in 
pr ace dentibus quoniam linea 
et & ejl bime diale flcundu,di- 
uifum in punflo y in fua nomi * 
na. ergo er copofitis ex qua- 
dratu linearum xy,yCefl me- 
diale, eflque aquale parallelo- 
grammo A ergo &ak erit 
me diale. ergo linea A u erit ra 
tionalugr longitudine incommefltrabilis linea A*. per 
x^.Eadem ratione & linea u * erit rationalis & lon- 
gitudine incomefurabilis linea u \,hoc ejl linea A i .ergo 
utraque linearum A u,u * efl rationalis & incommen- 
surabilis longitudine linea A i. E t quoniam efl incom - 
menfurabihs longitudine linea « y linea y flcut li- 
nea xyad lineam y ji,ita & quadratum linea xy ad 
parallelogrammu ex x y,y $ per i. 6. Ergo er quadra- 
tum linea » y erit incommensurabile parallelogrammo 
ex»y,y C. Quare & compofltum ex quadratis linearis 
x y,y & efl incomenfurabile ei quod fit bis ex*. y,y jS, hoc 
efl parallelogrammum a parallelogrammo u l Qua- 
re & linea Au erit incommenfurabilis longitudine li- 
nea u n. Sunt auteamba rationales, tota ergo linea A u 
efl binomium.Demonfirandum efl praterea illam efje 
binomium tertium.quemadmodum in fuperioribus,ita 
hic cocludemus lineam A u efje maiorem linea u *, efle- 
que lineam A x longitudine comme furabtlem linea xu, 
efje etiam parallelogrammum ex A x,u x aquale qua- 
drato line* u f.ergo er linea a u plus pofje quam linea 



LfBER X. 9 o 

n n quadrato linea fibi commenfurabilis longitudine: & 
neutra ex A u,u * ejl longitudine commenfurabilis linea 
A i. ergo linea A n efibinomium tertium. 

Sexagcfimumtcrtium Theorema. 

Quadratum lines maioris fecundum lineam ra- 
tionalem applicatum, facit alterum latus bino- 
mium quartum. 

Sit linea maior « C diuifa in fua no- * y A 

mina in puntto y,ita ut maius no 
men fit « yfitq-, rationalis As>& 
fecundum lineam As. quadrato li * 
ne a « C aquale applicetur paral- 
lelogrammum ( A faciens alteris 
latus A H.dico lineam Auefje bino 
mium quartum. Sint eadem con 
Jlrufhones quain pracedetibus. 

& quoniam linea ejl linea maior diuifa in fua no- 

mina in punflo yjinca *y,y& funt potentia incommen 
jurabiles, conficientes compofitum ex quadratis ipfaris 
rationale: id uero quod fit ex ipfis , mediale. Cum igitur 
compofitum ex quadratis linearum *y,yC fit rationa- 
le : ergo & parallelogramis A \ erit rationale, ergo & 
linea Au erit rationalis C? longitudine commenfurabi- 
lts linea A x.Rurfus cum id quod fit bis ex « y,y 6, hoc eft 
parallelogrammum ulfit mediale ,& fecis dum lineam 
rationalem u x fit applicatis : ergo & linea u * erit ra- 
tionalis longitudine incomenjurabilis linea A t. er- 
go cr linea A u erit longitudine incommenfurabihs li - 
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neoun.ergolinea Au,u*fontra- * y 

tionales potentia tantum comme ‘ — 
forabiles. ergolineaAH erit bino 
mium.DemonJlrandum ejl illam 
pro ter e a ejje binomium quarti* 
fi militer ,ut in procedentibus con 
eludetur lineam An efje maiorem 
linea n x. Cum igitur quadratum 
Ime o xyjit incomeforabile qua' 
drato lineo y C.ergo & parallelogrammum a t erit in- 
comme forabile parallelogrammo x h. Quare & linea 
vt x erit longitudine incommen forabilis linea x n. E rgo 
per \9.linea a nplus potefoqudm linea n x quadrato li- 
neo ftbi longitudine incomenforabihsfontq; lineo Au» 
n N rationales potentia tantum commen forabiles, & li 
nea A u longitudine commenforabilis lineo propojita ra 
tionali a t. ergo tota linea a x erit binomium quartum. 

Scxagefimumquartum Theorema. 

Quadratum linea: potetis rationale & mediale fe- 
cundum rationalem applicatum,facit alterum la 
tus binomium quintum. 

Sit linea potens rationale & mediale x C diuifa in foa no- 
mina in punflo y,ita ut maius nomen Jit x yfoqi ratio- 
nalis A\., & Jecudum lineam a t quadrato lineo xCo- 
quale applicetur parallelogrammum A faciens alter u 
latus linea A h. dico lineam Auefje binomium quintum. 
Sint eodem conjbrufhones quo in procedentibus. Cum 
igitur linea x fi Jit potes rationale & mediale diuijd in 
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fua nomina, in pitffo y, line a « y, 
y /5 fitnt potentia incommenfu- 
rabiles, conficientes compofitum 
ex quadratis ipfarum,mcdiale: 
id uero quod fit ex ip fis ratio- 
nale. Cum igitur compofitit ex 
quadratis linearum x y,y £ fit 
mediale, ergo parallelogrammit 
A k erit etiam mediale, quare li- 
nea a u erit rationalis longitudine incommefurabilis li- 
nea A i.R urfus cum id quodfitbts ex xy,yC fit rationa- 
le,hoc efi parallelogrammit ul, ergo linea u* erit ratio- 
nalis longitudine comme 'fur abilis linea A Igitur linea 
A u eft longitudine incommefurabilis linea uh. Ergo li- 
nea a n,u « erunt rationales potentia tantum commen- 
furabiles. ergo tota linea A h erit binomiu. dico pr ater ea 
illam efife binomium quintis. Similiter enim demonfira- 
bitur parallelogrammit ex a x,x m efje aquale quadra- 
to linea lineam a xejfe longitudine incommenfit 
rabite linea x m.E rgo per 19. linea A u plus potefi quam 
linea u* quadrato linea fibi longitudine incommenfit- 
r abilis funtq ; linea a u,u x rationales potentia tantum 
come fur abiles,eflq; minor linea u « longitudine comefu 
r abilis linea A i.ergo tota linea a i erit binomiu quintu . 

Scxagcfimumquintum Theorema. 

Quadratum linea: potentis duo medialia fecundu 
rationalem applicatum,facit alterum latus bino- 
mium fextum. 

^ " ‘ AA iij 



* >3 

1 1 < 




EVCLIDIS ELEMENTO R. 

Sit linea potens duo medialia « & * > A 

diuifainfua nomina in punflo 

y,fitq; linea rationalu A^Jecun- j>- v * 

dum quam quadrato linea « £ 

aquale applicetur parallelogra- , 

mum A l facies alteru latus An. 

dico linea A h ejje binomiu fex- 

tum.Sint eadem confirufhones 1 

qua in pracedentibus. quoniam 1 & N 5 S 

linea xCefl potens duo medialia diuifa in fua nomina 
in punfto y,ficut in cateris ditium ejl, utruque paralle- 
logrammum a *,u £ ejl mediale , fecundum linea ra- 
tionalem a t applicantur, ergo utraque linea A u,u u efl 
rationalis £r longitudine incommenfurabilts linea a i. 
Er quoniam compofitum ex quadratis Ime aru xy,y& 
ejlincomefurabile ei quod fit bis exxy,y ff.E rgo & pa- 
rallelogrammum A\ejl incommenfurabile parallelo - 
grammo u i. ergo linea A u ejl longitudine incommeju- 
r abilts linea u n. ergo linea Ah,hh funt rationales pote - 
tia tantum commefurabiles. ergo linea A u ejl binomiu. 
dico praterea illam efje binomiumfextum. Quemad- 
modum enim in cateris ejl demonfiratum,ita hic etiam 
demonjlreturparallelogrammum ex A x,x u ejje aqua- 
le quadrato linea u r, lineamq ; A x ejje longitudine tnco 
menfurabilem linea x ujtaque per 19. lineam A u plus 
poffe quam linea u* quadrato linea fibi incommenju- 
rabilis longitudine fed neutra linearum A u,u» ejl lon- 
gitudine commenfurabilts linea rationali A \.ergo tota 
linea Au ejl binomium fextum. 
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Sexagcfimumfcxtum Theorema. 

Linea longitudine commcnfurabilis binomioeft, 
& ipfa binomium eiufdcm ordinis. 

Sit binomium linea x &,firq;ci lon- A t g 

gitudine commenfiurabilis linea p T* ^ * 

y a. dico lineam yAeffe etiam bi ' * ' 

nomium eiufdem ordinis, cuius e fi & linea « C. cu enim 
linea * 6 fit binomium, diutdatur in fua nomina in pun 
6lo K,firji maius nome xx.Ergo linea* i,ij6 funt ratio* 
nales potentia tantum commenfurabilesfiatq ; ficut li- 
nea xC ad lineam y A,ita linea xs.ad lineam y i per r i. 
6. Ergo C7 1 refidua \Cad refiduam ? A erit ficut tota li- 
nea « £ ad totam linea y A per 19.5. Sed linea x Ccfi lon- 
gitudine commefiurabilis linea y A. ergo etiam erit lon- 
gitudine commenfurabilts linea « t linea y fccJr linea t C 
linea x a per 10 huius. Sunt autem linea x s.,\ jS rationa- 
les, funt ergo etiam rationales linea y 1,1 A Et quoniam 
ejl ficut linea x\ad lineam y i, ita linea \Cad linea X a. 
permutata ergo proportione ficut linea x\ad lineas. C, 
ita linea yXad lineam i A,[ed linea x £ funt potentia 
tantum commenfurabiles.ergo & linea yX,\ a, funt po 
tentia tantum commefurabiles per 10 huius. Sunt aute 
& rationalesiergo linea tota yA eft binomium.Dico 
praterea efje binomium eiufdem ordinis cuius & linea 
■x C.nam linea x i plus pote fi quam linea t C quadrato li 
ne a fibi commenfurabilis longitudine, aut quadrato li- 
nea fibi longitudine incommefurabilts. Si primum plus 
gotefi quadrato linea fibi longitudine commenfurabi- 
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lis, ergo et linea y l plus poterit , t e 

quam linea ? A, quadrato linea p ^ ^T - * 

Jibi longitudine commenfurabi- ' 1 i 

lis per 15 huius. Er Jiquidem linea xiefi longitudine com 
menfurabihs linea propojita rationali: ergo linea 7?» 
qua efi longitudine commensurabilis linea en, er it in- 
quam linea yl etiam longitudine commenfurabilis ei- 
dem linea propofita rationali per iz huius , ob eamjue 
caufam utraque linea x fi, y A ejl binomiu primum, hoc 
efi utraque eriteiufdem ordinis. Si uero linea 1 fi efl lon 
gitudtne commenfurabilis linea propofita rationali,er- 
go lineat A, qua efi longitudine commenfurabilis linea 
i fi, erit etiam longitudine commenfurabilis linea pro- 
pofita rationali, ob eamq; caufam erit utraque binomiu 
fecundum,hoc efi utraque eiufdem ordinis. Si uero neu - 
tra linearum x t,t fi efi longitudine comenfurabilis pro- 
pofita rationali, neutra etiam linearum yl,l A erit eide 
propofita linea rationali commenfurabilis longitudine 
per 14 huius, fic ergo utraque linea erit binomtum ter- 
tium. Quod fi linea « t plus potefl, quam linea \ fi qua- 
drato linea fibi longitudine incomme fur abitu, ergo & 
linea y ? plus poterit quam linea i A , quadrato linea fi- 
bi longitudine incomenfurabilis per 1 5 huius. Et fi qui- 
dem linea x\ efi longitudine commenfurabilis propofita 
rationali, & linea y { erit eidem rationali longitudine 
commenfurabihsuunc erit utraque binomtum quartis. 
Quod fi fine ay.fi fuerit rationali commenfurabilis lon- 
gitudine, & hnea f 'a erit eidem longitudine commenfis 
r ab illi: erit que hoc modo utraque binomium quintum. 

Quod 
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Quod fi neutra linearum xx,\fi fuerit rationali com - 
menfurabilts longitudine, neutra etiam yl,Z a erit eide 
commenfurabilis longitudine:eritj; utraque binomium 
fex tum. Quare linea longitudine commenfurabilis bi- 
nomiore fi etiam binomium eiufdem ordinis. 

Scxagdimumfcptimum Theorema. 



Linea longitudine commenfurabilis alteri bime- 
dialium,eft & ipfa bimedialc etia eiufde ordinis* 

Sit bimediale linea x fi:eidem fit alia ^ 

comefurabilis logitudiney A. dico ~~y ^ ^ * 

lineam yAeffi etia bimediale ciufi ' 1 * 

dem ordinis, cuius & linea x C.Diuidatur linea x C in 
fua nomina in punflo \,fiatq; ficut linea xC ad lineam 
y A, ita linea xxad lineam y { trefidua ergo linea t fi erit 
ad lineam Z a ficut tota linea xfi ad totam y A: fid li- 
nea x fi efl longitudine commenfurabilis linea y a. ergo 
& linea x t erit longitudine commenfurabilis linea y l, 
& linea i fi linea ? A. Sunt aute linea x fi mediales, 
ergo &• linea y Z,Z A funt etia mediales per 24 . Et quo- 
niam efl ficut linea « t ad lineam x fi, ira linea ylad li- 
neam i A: fid linea x x,i fi funt potentia tantum comme 
fur abiles, ergo & linea y {,% a funt potetia tantum co- 
menfurabilesfid modo probatum efl eas etiam ejje me- 
diales, ergo tota linea y A erit etia bime diale: dico pra- 
terea ejje bimediale eiufde ordinis, cuius & linea x fi. 
cum enim fit ficut linea x x ad linea x fi, ita Unea-y l ad 
lineam J A: fitq; ficut linea y%ad linea l A, ita quadratu 
linea y i ad i A parallelogrammum ex y \,l a per 1 .6. 






BB 



LIBER X. 



34 



Sit linea maior « £ cui Jit commenfurabilis linea y A quo- 
cunque modojjoc ejlfue Jit longitudine potentia ft- 

mul commenfurabilis, ,fiue potentia tantum. Dico linea 
yA efje etiam linea maiore. * , P 

Diuidatur linea « C in fua no 
mina in punPlo ijiantq; ex- 
tera quemadmodum in Jit - 
penoribus. Er quonia ejlji- 



cut linea ad lineam yA: - — 
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tta & linea * «. ad line am y^&lineam, ad linea (a. 
ergofcut linea « i ad lineam y lita linea \ C ad lineam 
KA.fed linea « f edi commenfurabilis linea y a. ervo 
linea « i erit commenfurabilis linea y {,& f militer li- 
nea i C linea \ a. Et quoniam eflfcut linea « i ad linea 
yUita linea tCad linea { Apermutata ergo proportiond 
Jtcut linea « i ad lineam < £ } ita linea y\ad lineam l a. 
ergojicut quadratum linea xtad quadratum linea i ff, 
ita quadratum linea ylad quadratu linea i Aper 2.1. 
6 ' Ergo per coniun fiam proportione ( qua probatur per 
lS.^.JJicut compofitum ex quadratis linearu xt^Bad 
quadratum linea \ & jta compoftum ex quadratis li- 
nearum yl,{Aad quadratu lineat A. Ergo per contra- 
riam proportionem ftcut quadratum linea t * ad com- 
pofitum ex quadratis linearum x\,t&,ita quadratum 
linea t A ad compofitum ex quadratis linearum ytjA. 

Er go permutata proportione ficut quadratum lineat C 

ad quadratum linea t A } ita compofitum ex quadratis 
linearum « m £ , adeompofitu ex quadratis linearum 
yl>lA.Sed quadratu linea t & efl commefurabile qua- 
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comenfurabiles: ergo & co - 
pofitum ex quadratis linea- 
rum x 1,1 fi erit comme fur a- 
bile copofito ex quadratis li- 
nearum yZ,l A. Sed compofitum ex quadratis linearum 
x\ 3 \Ceft rationale per pofitionem. ergo & compofitu 
ex quadratis linearum y a erit etiam rationale. Si- 
cut autem linea x i ad lineam t fijta linea ylad lineam 
? A. Sicut autem linea x\.ad lineam i C,ita quadratu li- 
nea x i ad parallelogrammu ex x 1,1 fi. ergo ficut linea 
ylad lineam ? A,ita quadratum linea x t ad parallelo - 
grammum ex x fi fed ficut linea ylad lineam { Apta 

quadratum linea y J ad parallelogrammum ex y 1,1 A: 
ergo ficut quadratum linea «i ad parallelogrammu ex 
'« i,i C,ita quadratu linea ylad parallelogrammum ex 
y h{ A. ergo permutata proportione fcut quadratu li- 
nea x\ad quadratum linea y \,ita parallelogrammu 
ex x m fi ad parallelogrammum yl,l A fed quadratu 
linea x \ efl commenfurabile quadrato linea y l, quia 
modo probatum ejl lineas x\,y%ejfe commensurabiles, 
ergo & parallelogrammum ex x\.,s. fi erit commenfu- 
rabile parallelogrammo ex y 1,1 a fed parallelogram- 
mu ex xi,i. fi efi mediale per pofitionem. ergo & paral 
lelogrammu e x yl , lA erit etiam mediale per corolla- 
rium i$.Sed( ut modo probatum efl)ficut linea x\ad 
lineam i fi ,ita linea y \ ad lineam l a: linea ante x \ erat 
per fuppofitionem potentia incommefurabilis linea t fi. 

ergo 
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ergo per 10 & linea y l erit potentia incommenfurabi 
lis linea Z<fl. Ergo linea y^ /1 funt potentia incommen- 
surabiles conficientes compofirum ex quadratis ipfaru 
rationale: id uero quod fit ex ipfis mediale, ergo tota li- 
nea y * erit linea maior per 3 9 huius, ergo linea comme 
furabihs linea maiori erit & ipfa linea maior. In hoc 
theoremate 68 ideo perfequuti non fumus demonflra- 
tioneTheonu,quia difficilior uifa eff,& indigere lem- 
mate ad id probandis ,quod pro demonflrato fumit, illis 
uerbtsf ng} e>t ctgp -fi oqp ^ ttfi 'titsf to' cqp 'ffJ «e 

Sexagcfimumnonum Theorema. 

Linea comefurabilis lineae poteti rationale & me- 
diale,cft & ipfa linea potes rationale & mediale. 

Sit Une a potes rationale & me- A t 

diale «fi, cui frcommenftra- '~f 
bilis linea y Jiffuefit longitu - ' ' 

dine & potentia fiue potentiatantum commenfurabi- 
lis: dico etiam y a effe lineam potente rationale & me- 
diale. Diuidatur linea * fi in fua nomina in p is flo \.:fint 
quoque eadem conflrutiones qua in pracedentibus. Si- 
militer demonflrabimus lineas yLl* effe potentia ineo 
menfur abdes, ficut funt linea *\,\.fi:& compofitu ex 
quadratu linearum «1,1 fi effe commenfurabile compo- 
fito ex quadratis linearum y(, imitem parallelogram 
mumex « 1,1 fi effe commenfurabile parallelogrammo 
ex y 1,1 A.Quarc & compofitum ex quadratis Imearii 
7 A erit etiam mediale, ficut compofitu ex quadra- 
tis linearum « t,i C: item parallelogrammum ex y A 
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erit etiam rationale ficut & parallelogrdmmu ex x\, 
\fi>. ergo linea yA erit etiam linea potens rationale & 
mediale per 40. 

Septuagcfimum Theorema. 

Linea commcnfurabilis line# potenti duo media- 
lia,eft & ipfa linea potens duo medialia. 

Sit linea potens duo medialia »C, t B 

eij; comenfurabilis linea y A fi- 'fi, £ ^ ’ 

ue fit longitudine potetiafi- ' ' 

ue potentia tantum commenfurabilis : dico lineam yA 
efje etiam lineam potentem duo medialia.Diuidatur li 
ned x C in fua nomina in punflo %:fint quoque eadem 
confiruchones qua in pracedentibus. Similiter demon- 
fir abimus lineas ylg A effe potentia incommenfurabi - 
lesy compofirum ex quadratu linearum x\,i C effieco 
menfiurabile compofito ex quadratis hnearu y %,{ A: pa~ 
rallelogrammum uero ex * m i effe commefurabile pa- 
rallelogrammo ex ylg A. quare & compofitii ex qua r 
dratis linearum ytgA erit etiam medtale:& fimihter 
parallelogrammum exylgA erit mediale. Quod aute 
compofirum ex quadratu linearum y {g A fit incomme 
furabile paraUelogramo quod fit ex y^l A, ita proba- 
tur. Cum fit enim ficut compofitum ex quadratis linea- 
rum x t,i C ad quadratum linea x %,ita compofitum ex 
quadratu linearum y ig A ad quadratum linea y ut 
probatu efiin pracedentibus.) ergo permutata proporn 
tione ficut compofitum ex quadratis hnearu «1,1,6 ad 
compofitum ex quadratis linearum y ?£ A,ita quadra- 
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tum linea x t ad quadratu linea y ( :fed in fuperioribus , 
nempe in 68 theoremate probatum effficut quadratu 
' line* x i ad quadratum linea y { ,ita parallelogrammu. 
.ex x C adparallelogrammum ex y a. Ergo Jicut co 

pofitum ex quadratis linearum ad compojitum 
ex quadratis linearum yZ,{ Ajua parallelogrammum 
■ ex x i>\ e, adparallelogrammum ex y A. ergo permu 

tata proportione Jicut compojitum ex quadratis linea- 
rum x 1,1 & adparallelogrammum ex x i,t C,ita compo- 
jitum ex quadr atis linearum y A ad parallelogram- 

mum ex y A. Sed per fuppojitione compojitu ex qua- 

dratu linearum xi.iCejl incommenfurabile parallelo- 
grammo ex x t,i 6. ergo & compofttum ex quadratu li 
nearum y a efl incommenfurabile parallelogrammo 

ex y U Ergo linea y a ejl potens duo medialia. 

Scholium. 



Haflenus diflum ejl de fenarqs fex, quorum primus fena- 
rius cotinet generationem linearum irrationalium per 
compofitionem fecundus diuifionem.nempe quod ha di 
uidantur in unico tantum punffo : tertius inuetionem 
binomior um, primi inquam, fecundi, tertij, quarti, quin 

ti &fextt,pojl quem incipit quartus fenarius contines 
differentiam linearum irrationalium inter fe.Nam ex 
ufufngulorum binomiorum demonjlrantur differen- 
ti* irrationalium. Quintus autem docet de applicatio- 
nibus quadratorum cuiufq-, linea irrationalis, ex qua- 
libus fcilicet irrationalibus fint latitudines cuiufque fu- 
perficiei applicata. Injextouero fenario dicitur fingu- 
las lineas fngulis irrationalibus commenfurabiles , ejjc 
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etiam ipfas irrationales eiufdem ffeciei. Mox uero dtce 
tur de feptimo fenario, in quo reliqua ipfdri* rurfus in- 
V terfe differeti a dilucide pertrahantur. E xiflit etiam in 
illis ipfis lineis irrationalibus proportionalitas aritbme 
tica. edque linea qua fumitur media proportionalitcr 
fecundum medietatem arithmeticam inter nomina cu- 
iufque linea irrationalis ftmilit er efl irrationalis eiufde 
ffeciei. Vrius autem confiat proportionalitate arithme - 
tica inter illa nomina reperiri.Sit enim linea xfi, qua- 
cunque ex diftis irrationalibus. uerbigratiafit bino- 
miu, diuidaturq; in fua nomina in punfto yfitq; maius 

nome xy, de quo au- « * t > £ 

feratur linea xA a- \ 9 

qualis minori nomi - ' 

ni, nempe y fi: diuidaturq; linea y a bifaria & aquali - 
ter in pun fto c manifefium efl lineam x t effe aqualem 
linea \ fi. Sit alterutri earu aqualis linea lu, manifefiu 
efl,quanto differt linea xy d linea % u, tanto eandem lig- 
neam l n differre d linea y fi.utrobique enim efl differcn 
tia AiueU y, quod efl proprii* arithmetica proportio - 
nalitatts. Conflat autem lineam ? « effe commenfurabi- 
lem longitudine linea x fi>,quia efl eius dimidia quare 
per 66 linea {h erit etiam binomium,eodemquc modo 
demonflrabitur de cateris irrationalibus. Totum hoc 
fcholtum non reperiturm uetuflo. 

Septuagcfimumprimum Theorema. 

Si duae fuperficics rationalis & medialis fimul co- 
ponantur,linca quae totam fuperficiem compofi- 

tam 
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tam poteft,eft una ex quatuor irrationalibus, ucl 
ca qu^ dicitur binomiu, ucl bimcdialc primii.uel 
linea maior, uel linea potes rationale & mediale. 



Sint dua fuperficies, altera 



rationalis « C, altera uero 


* 


y 






. i 


medialis Jit y a. Dico li- 
neam potetem fuperficie 
« A, ejje uel binomiu, uel 
bimcdiale primis, uel li i ■ 






ii 


• 


neam maiorem uel linea 


fi ^ 




i ? 





potentem rationale & mediale .'Nam fuperficies * fi,ejt 
ucl maior uel minor fuperficity A: na aquales effe nul- 
lo modapojjitnt , cu alia Jit rationalis, alia uero media- 
lis. Sit prius ea maior proponaturq; linea rationalis t & 
fecundu quam aqualis fuperficiei « £, applicetur fuper - 
f cies par allelogramma reflangula i «,/aaV»r 
latus K t: fuperficiei autem yA aqualis fecundum eande 
lineam i?j hoc ejl Jccudum lineam 9 a applicetur paral- 
lelogrammum 9 ,, faciens alterum latus 8 x.Cum fuper - 
fictes a fi fit rationalis, etia parallelogrammum inerit 
rationale: ergo & linea \ 8 erit rationalis & longi tu di 
ne commenfurahilis linea i? perii. Kurfus eadem ra- 
tione linea i x erit rationalis & longitudine incomme- 
furabil is linea ilpcr iy& quoniam fuperficies « fi ejl 
rationalis, fuperficies uero yA ejl medialis , fuperficies 
« Cfboccfipar allelogr amum t *, ejl incomcnfurahile fu- 
perficiei y A:hoc ejl parallelogramo 8 Ergo per 1.6 & 
10 . huius linea i$ ejl longitudine incommenfurahilis li- 
nea 8 x.ergo line a \ 9,8 x funt rationales potetta tantum 
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comen fur abdes. ergo to- 
ta lineas, x ejlbinomiu di 
uifum in fua nomina in 
gutto e fed fuperjicies « C 
ejl maior fuperjicie y J\, 
hoc ejl parallelogrammu 
t x parallelogrammo 8 1. 
ergo linea i 8 ejl maior linea 8 xfed linea 1 8 plus potejl 
quam linea 8 x,uel quadrato linea fibi commenfurabt- 
lis longitudine,uel quadrato linea J ibi longitudine meo 
me fur abilts. Prius autem pofiit plus ea quadrato linea 
fibi commenfurabilis:ejl autem linea 1 8 longitudine co- 
me fur ab ilis linea rationali i \,(ut modo probatum ejl) 
ergo linea s. x ejlbinomiu primum.Ergo per 54 linea po 
tens fuperjiciem 1 1 ejl binomium, quare & linea potens 
fuperjiciem « a ejl binomium, Sed fecundo loco linea \ I 
plus pojht quam linea 8 x, quadrato linea fibi longitudi 
ne incommenjurabilisfitj; maius nomen linea 1 8 com- 
menfurabile longitudine linea rationali s. ?, ergo linea 
xx ejl binomium quartum.fed linea \{cjl rationalis, er- 
go per 57 linea potes fuperjicie 1 1, ejl linea maior: qua- 
re & linea potens fuperjiciem « J\ ,ejl linea maior. Rur- 
jus fuperjicies « f>,qua ejl rationalis, jit minor fuperjicie 
y J,qua ejl medialis, hoc ejl parallelogrammum 1 x pa- 
rallelogrammo 8 1. Quare & lineas. 8 erit minor linea 
i xilinea uero 8 x plus potejl quam linea 1 8,uel quadra- 
to line a fibi longitudine come fur abilts, uel quadrato li- 
nea fibi longitudine incomme fur abilts. Prius poftt plus 
-ea quadrato linea fibi longitudine commen fur abilts, ejl 

autem 
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tionali linea rationali \ ut 
modo probatum ejl: ergo li- 
nea ixcjl binomiu fecundum. 

Ergo per 55 linea potens pa~ 
rallelogrammu u, hoc ejl pa- 
rallelogrammum « A, e fi bimediale primu. Sed linea i * 
'plus pofit quam linea t 9 quadrato linea fibi longirudi 
ne incommenjurabihs: ftq; minus nome 1 9 commenfu- 
rabtle longitudine linea rationali 1 (, ergo linea \xejlbi 
nomium quintum, ergo per 58 linea potens parallelo - 
grammum 1 1, hoc ejl et aquale « A, erit linea potens ra- 
tionale & mediale. Ergo f dua fuperficies rationalis 
& medialis &c. 

Septuagefimumlecundum Theorema. 

Si dua: fuperficies mediales incommcnfurabiles fi- 
mul componantur, fiunt reliqua: dua: linea: irra- 
tionales, uel bimediale fecunaum,uel linea potes 
duo medialia. 

Componantur dua fuperficies 
mediales incommenjurabi- 



0 * 
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neam potentem fuperficiem 
uAeffe uel bimediale fecun- 
dum, uel lineam potente duo 
medialia. Na fuperficies x /3 
ejl uel maior uel minor fuperficie aquales enim efje 
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nullo modo pofJhnt,cum fint 
incommenforabiles.) S it er~ 




ior foperficte y A, propona- 
tur q; linea rationalis i( fe- 
cundis quam aquale fuperji 
dei k jS applicetur parallelo- 
grammum i h, faciens dlterutn latus i tfuperficiei uero 
7 A applicetur aquale parallelogrammum fi i, faciens al 
terum latus fi quoniam utraque fuperficies « C,y a 

ejl medialis : hoc eft utruque parallelogrammum 
ergo utraque linea i fi, fi x ejl rationalis & longitudine 
incommenfurabihs linea 1 t Ef quoniam fuperficies x jS, 
7 a funt incommenfuraliles.ergo efi etiam incommen- 
forabile parallelogrammum t n parallelogrammo ti.er 
go & linea t fi, fi x funt longitudine tncommefurabiles : 
ergo funt rationales potentia tantum comme forabiles. 
E rgo linea,\ x>efi binomium : fimiliter autem ac in pro- 
ximo theoremate demon firatur lineam v fi efjc maiore li 
nea fi x, qua linea i fi plus potefi,quam linea < x,ucl qua- 
drato linea fibi longitudine commenforabihs,uel qua- 
drato linea longitudine fibi incommenfurabihs IPof it 
prius plus quadrato linea fibi longitudine commcn fo- 
rabilis: neutra autem linearu i fi, frx eft longitudine co- 
men forabilis linea rationalis. l:ergo linea i* efi bino- 
mium tertium. ergo per ^ 6 . linea potens parallelogram- 
mum 1 1 ,hoc efi et aquale xAefi bimediale fecundis. Sed 
linea t fi pofot plus } quam linea fi * quadrato linea fibi 
longitudine incommenfurabihs >efi autem utraq; t fi,fi* 

longitudine 
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'longitudine incommenfurabilts lineae rationali t £ ergo 
linea t x efi binomium / extum.Ergo per 59 linea potens 
parallelogrammii t i,hoc efi* A cjl linea potens duo me- 
dialia. Eadem ratione fi fuperficies « C fuerit minor fu- 
perficieyA, demonflrabimus lineam potentem fuperfi- 
ciem xA,eJfi uel bime diale fecundum uel lineam poten- 
tem duo medialia. Ergo fi dua fuperficies mediales crc. 
binomium & c ater a confluentes linea irrationales 
neque funteade cum linea mediali, neque ipfe inter fe. 

N am quadratum linea medialis applicatum fecundis 
lineam rationalem, facit alterum latus lineam ratio- 
nalem,& longitudine incommenfurabilem linea, ficu- 
dum quam applicatur, hoc efilinea rationali per 23. 
Quadratum uero btnomij fecundum rationalem appli 
ca(um,facit alterum latus binomium primum per 60. 
Quadratum uero bimedtalis primi fecundum rationa- 
lem applicatum, facit alterum latus binomiu fecudum 
per 6i.Quadratum uero bimedialis fecundi fecundum 
rationalem applicatum, facit alterum latus binomium 
tertium per 61. Quadratum uero linea maioris fecun- 
dum rationalem applicatum, facit alterum latus bino- 
mium quartum per 6$. Quadratum uero linea potentis 
rationale & mediale fecudum rationalem applicatu , 
facu alterum latus binomium quintum per 64. Qua- 
dratum uero linea potentis duo medialia fecundum ra 
tionalem applicatum, facit alterum latus binomiu fex- 
tum per 65. C» igitur ditia latera, qua latitudines uo • 
cantur,dtff erant , & d prima latitudine quoniam edit 
rationalis, cum inter fe quoque differant, eo quia fune: 

CC iq 
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„binomia diuer forum ordinum ; mantfeftum eflipfas li- 
neas irrationales differentes efje inter Jc. 

Secundus ordo alterius fermonts, qui e ft \ 
de detrafhone. w» 

P rincijtium fenariorum per detrafhonem. 

Septuagehmumtcrtium Theorema, m» 

Si de linea rationali detrahatur rationalis potentia 
tantum commcnfurabihs iph toti,rcfiduacft ir- 
rationalis. Vocetur autem reiiduum. . * 

iv'u WV..1 h .\m ; tv jtui 

De rationali x fi detrahatur a y fi 

. rationalis C y, poteria tat it ’ ' 

commenfurabtlis tori x fi.dicorefiduam x y effeirratid- 
palem, qua uocctnr refiduum. cum enim linea * fi fit IS 
gttudine tncomcnfurabilis linea fiyfitq-, ficur linea *< 
std lineam fi y,tta quadratu linea m fi ad paraMogrei- 
mum ex » C,C y tergo quadratum linea x fi erit incomen 
furabde parallelogramo exxC,fiyfed quadrato linea 
xCfunt commenfurabtlia quadrata lin e ar it * e, fi y per 
i6.Ergo quadrata linearu « fi, fi y funt mcommenfura- 
bilia parallelogrammo ex*fi,fiyperx^.fed parallelo- 
grammo ex x fi, fi y commefurabtle efi ei quod fit bts ex 
K C,C y. Ergo quadrata linearum x fi,C y funt incommen 
furabilia ei quod fit bis ex x C,C y.Jed quadrata linearu 
« fi, fi y funt aqualia ei quod fit bis ex x C,fi y, & qua- 
drato linea « y,per j.z. ergo td quod fit bts ex x C,Cy] 
tum quadrato linea x y,efl incommenfurabile ei quod 
fit bts ex xfitCy.Ergo per fecundam partem ij id quod 

fit 
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fit bis ex « 6,C y efiincomenjurabtle quadrato Unea « y. I 
ergo per primam partem eiujdem 17 id quod fit bis ex 
■at C,C-.y cum quadrato xy,kocejl illi toti aqualia qua- 
\dr at alme arum « C,&y funt incommen fur abiha qua- 
drato linea xy. Hoc breuius cocluditur per corollarium 
d nobis demonflratum pojl ij.fed quadrata linearum 
« C,C y funt rationalia , quia linea x/s,Cy pofitafunt ra 
tionales.ergo linea x y eflirrationahs:uocetur aut ? re- 
fiduum.Hoc uero theorema nihil aliud dicit ,qudm por- 
tionem eam maioris nominis ipfius binomij , qua rema- 
net pojl detrafhonem minoris nominis de maiori , effe 
■irrationalem:qua uocaturrefiduum,hoceflfide maio- 
ri nomine ipfius binomij, quod maius nomen eft linea 
rationalis potentia tantum commenfurabtlis minori no 
mini,detrahatur minus nomen, quod tpfumefl etiaco- 
menfurabile potentia tantis maiori nomini ( quod ma- 
ius nomen hoc theorema uocat lineam totam ) refidua 
lineam ejfi irrationalem, quam uocat refiduum. Itaque 
omnes linea, de quibus agitur hoc theoremate, & cate 
ris quinque confequetibus ,funt reliqua portiones ma- 
iorum nominum totarum linearum, de quibus aflum 
e fi^-V7-^>-l9- 40 £7* 41 pojl detraflionem minoris no 
minis de maiori. 

t 

Septuagcfimumquartum Theorema. 

Si de linea mediali detrahatur medialis potetia tan 
tum comenfurabilis toti line^, qua: uero detradta 
cll cu tota cdtineat fuperficic rationale, refidua eft 
irrationalis.uocetur autc refiduu mediale primu. 
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De linea mediali x C de tr altatur me- > & 

dialis C y potentia tantum comme 
jurabitis toti xfs, quafcilicet&ycux& contineat ratio- 
nale, nempe. parallelogrammis ,eX * Dico reliqua 

«7 ’cfje irrationalem. Vocetur autem rejiduum media- 
le primum. Nam cum linea «jS ,Cy fint mediales, qua- 
drata illarum erunt medialia, fed quodfit his ex x : &,Cy 
efl rationale : ergo copafitum ex quadraris linearis « C, 
C y hoc ejl id quod fit his ex*C,& y,cum quadrato linea 
« y efl incommenfurahilc ei quod fit his ex x fi,fry. Ergo 
per Jecudam partem 17. id quod fithisex *&,/&y,ejhn- 
commefurabile quadrato linea « y .fed id quod fit his ex 
jS y efl rationale, ergo quadratum linea xy ejl irra- 
tionale, ergo <*r linea a y irrationalis. Vocetur autercft 
duum mediale primum. Efl etiam hoc rejiduum media- 
le primis, refidua portio maioris nominis bimedialts pri- 
mi,poft detrattionem. minoris nominis de maiori: unde 
& denominationem hahetrefiduum mediale primum, 
Scptuagcfimumquintum Theorema. 

,• 'i . .V , it . 1 Vm> 1 ■'{ 

Si de linea mediali detrahatur medialis potetia tan 
tum commenfurabilis tothqua: uero aetra&aefl; 
cum tota contineat fupcrficiem medialem , re- 
liqua cft irrationalis. Vocetur autem refiduum 
mediale feeundum. 

De linea mediali x g>, detrahatur medialis C y potentia tan 
tum commenfurabilis toti x C, cum tota uero x & conti- 
nens fupcrficiem medialem, nempe parallelogrammum 
exxfi,& y: dico reliqua xyeffe irrationale. Vocetur au- 
tem 
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tem refiduu mediale fecundu. pro- 
ponatur linea rationalis a infe- 
cundum illam quadratis linearum 
K&,Cy aquale applicetur parallelo- 
gr ammum A facies alterum latus 
Au. Et uero quod fit bis ex xC t Cy a* 
quale fecit dum eandem lineam Ai, , 
applicetur par allclogr ammum a t faciens alterum la- 
tus a l.paradelogr ammum Atefi minus parallelogra - 
moAx: quia & quadrata linearum x Cy fiunt ma- 
■ iora eo quod fit bis ex x C,j6 y tanto,quantu e fi quadra- 
tum linea xyper y.t. Ergo & refiduum nempe paral- 
lelogrammu luerit aquale quadrato linea m y.Et quor 
niam quadrata linearum *C,C y funt commenfurabilia 
& medialia : ergo compofitum ex ipfis parallelogram- 

jmum As x erit utrique quadrato commefurabile per 16. 

ergo &parallelogrammumA \,erit etiam mediale per 
corollarium 24 tbeorematis.ergo per 2 3 hr\ea A h erit 
rationalis longitudine incomenfurabilis linea At. Rur- 
fitscuht id quod fi fex x C,C y fit mediale: etiam id quod 
fit bis ex q fidem x y erit mediale, ergo & illi aqua- 

le parallelogrammit a i erit mediale. Ergo & linea a l 
erit rationalis potentia tantum commen fur abi/is linea 
A i. Er cum linea fit longitudine incommenfurabilis 
linea & y,crgo quadratum linea « 4 erit incommefura- 
bileparallelogrammo ex x^Cy per i, 6 ro huius. ' 

Sed quadrato linea x c fu/n commenfurabilia quadra 
ta linearii x A,£ y,parallelogrammo uero ex x y cfi 

commenfurabile id,quodfit bisexx&C y.ergo quadra- 

DD 
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ta linearum « <T,£ 7> c * 

logrammum /v e/T incommefura- 
bile ei, quod fit bis ex * C,$ y,hoc efl 
parallelogr amo A 6 : fedficut paral- 
lelogrammum JU ad parallelogr am 
mum A i, ita linea Au ad lineam A ?. > 

Ergo linea A h, ejl longitudine ineo- * 
mefurabilis linea A l : funt aut e amba rationales. E rgo 
linea Zuefl reftduum per jifed linea A i efi rationalis: 
parallelogrammum uero contentum ex linea rationa- 
li & irrationali efl irrationale, per ea quafcriptafunt 
in fine demonflrationis 38. Ergo parallelogr ammum £ i, 
■rfl irrationalc:ergo & linea « 7 ,qua illud parallelogra 
mum potefl efl irrationalis. Vocatu? autem refiduu me- 
diale fecundum: efl q-, hoc reflduum mediale fecundum, 
reliqua portio maioris nominis ipfius bimedtalu fecundi 
■pofl detrafltonem minoris nominis de maiori. 

Septuagcfimumfcxtum Theorema. 

Si de linea rc<^a detrahatur rc£ta .potentia incomr 
menfurabilis toti,c6mpo(itum autc ex ejuadra- 
tis totius lincap &c linea: dctra&a: fit rationale: pa- 
raUclogrammumucrdex iifdcm contentum fit 
mediale , relicua linea erit irrationalis : uocetur 
autem linea mjnor. 

T>e linea refla x 8, detrahatur re- v $ 

fla&yporentiaincommen/ura- " * • ' 

bilis toti x £>, cuius totius inquam x& quadratum cum 
quadrato linea C 7 fit rationale. Contentu uero ex « 
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Zyfit mediale, dico refiduam lineam xyeffe irrationa- 
lem, qua uocetur minor. Cum enim compofitu ex qua- 
draris linearum * y Jit rationale, id uero quod fit bis 

exx&,& yfit mediale: ergo quadratalinearum « y 
funt incommenfurabthaei, quodfit bis ex «£,£7 .ergo 
& reliquo quadrato fcilicet linea « 7, erunt incommen 
furabilta quadrata linearum « C,C yfcut diflumeflin 
73 fd quadrata linearum *£,Cy funt rationalia. ergo 
quadratum linea « y erit irrationale, & linea » y irra • 
tionalisuiocetur aute linea minor, ideo fic di fla, quia eft 
reliqua portio maioris nominis linea maioris pojl detra 
flionem minoris nominis de maiori. ' ' f ' 

Septuagcfimumfcptimum Theorema. 

* 

Si de linea reda detrahatur reda potenti* inconir 
menfurabilis toti linea:, compolltum amem ex 
quadratis totius & linex detrad^fit mediale: pa- 
rallclogrammum uero ex cifdcm contentum fic 
rationale , reliqua linea eft irrationalis : uocetur 
aute linea facies cum fupcrficic rationali totam 
fupcrficicm medialem totum mediale. 

De linea refla « fi, detrahatur refla 

fi y potentia incommefurabilis toti * * ^ 

linea x fi, ex quadratis quarum fcilicet x y,Cy compofi- 
tum fit mediale.paraUelogrammum uero exeifdem fit 
rationale, dico reliqua lineam x yefje irrationale , qua 
uocetur linea faciens cum Juperficie rationali totam fu 
perficiem medialem. Cum enim compofitu ex quadran- 
tis linearu x C,fi y fit mediale , id uero quod fit bis ex x t 1 , 
r.. • DD ij 
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Cy fit rationale. E rgo compofitum * y t 

ex quadratis linearum xC,$y erit * 5 

incommefurabile ei quodfit bis exx y.Urgo & re- 
liquum nempe xy erit incommcnfurabilcci,quod fit bis 
exx&,&y per ij.Hfl autem id quod fit bis ex x£,Cy ra- 
tionale ,ergo quadratum linea xy erit irrationale, & 
linea x y irrationalis. Vocetur autem facies cumfuper - 
ficie rationali totam me dialem: ideo fic ditia, quia com 
pofitum ex quadratis linearum x £,£> y efl mediale, cjT* 
totum quiddam, cuius pars efi id quod fit ex « £,C y exi 
flens & ipfum rationale. N am quadrata linearu x £> 
jS y funt aqualia ei quod fit bis ex x C,t S y, & quadrato 
linea x y per 7 .1. aut ideo fit ditia efi,quta quadratum 
eius iuntlum cum fuperficie rationali facit totafuper- 
ficiem medialem, ut intelligetur ex theoremate 109. \n 
bac autem linea denominanda rece f imus duoce rece- 
pta Campano , quihac linea uocauit,iuntlam cum ra- 
tionali comptmentem totum mediale: idem faciemus in 
proximo theoremate, quia denominationes illa Campa 
ni non fatu conuenientes rebus ipfis effe uife funt. 

Septuagcfimumodlauum Theorema. 

Si de linea rc&a detrahatur reda potentia incom- 
mcnfurabilis toti hnea^compofitum autem ex 
quadratis totius & lines dctra&s fit mediale,pa 
rallelogrammum uero exeifdem ht etiam me- 
diale:prsterea fint quadrata ipfarumincommc- 
furabilia parallclogrammo ex iifdem, reliqua li- 
nea cft irrationalisjuocctur autem lir\ea faciens 

cum 
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cum fuperficie mediali totam fuperficiem me- 
dialem. 

De linea « C detrahatur refla C y poten « * fi 



tia incomenfiu rabilis toti x&ex qua- i' 
dratis, quarum compofitu Jit media- 
le: parallelogrammu quoque exeifi- 
dem fit mediale. praterea compofitu 
ex quadratis linearum « j$,C y fit in- 
commenfiurabile parallelogrammo ex « $ ,Cy.dico linea 
reliquam xy efje irrationalem Nocetur autem faciens 
cum mediali fuperficie totam mediale. Proponatur li- 
nea rationalis A i , fecudum quam quadratis linearum 
x y , aquale applicetur parallelogrammu a t facies 

alterum latus A »:ei uero quod fit bis ex xC, fi y aquale 
applicetur a » faciens alterum latus a {, refiduum ergo 
l \ erit aquale refiduo, nempe quadrato linea x y. qua- 
re linea x y potefi parallelogrammum (i. Et quoniam 
compofitum ex quadratis linearum */& t Jty,hoccfi Ak 
efl mediale, ergo linea a h efi rationalis & longitudine 
incommenfurabilis linea Ai.Kurfus cum id quod fit bis 
ex x C,C r, hoc efi a i fit mediale: ergo & linea a { erit ra 
iionalis & longitudine incommenfurabilis linea a i. Et 
quoniam quadrata linearum x&, 6 y fiunt incommen - 
fiurabilia ei quod fit bis exx£,& y.ergo incommenfiura- 
bile etiam erit A\.ipfiiA ». Ergo linea A n erit incommen- 
furabilis linea A fiunt autem amba rationales, ergoli 
nea A »,a {fiunt rationales potentia tantum commenfit 
rabiles. ergo ? H erit refiduum per 73. S ed linea {i efi ra 
iionalis , quia aqualis rationali a t. parallelogrammum 

DD iq 
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> f. 



uero cotentum ex linea rationali & *_ 
irrationali , nepe li.efl irrationale . & 



e 



per ea qua J cripta funr in fine demo - 
fhrationis 38 .ergo linea x y.qua illud 
potefl.erit irrationalis: nocetur au te 
faciens cum fuperficie mediali totam 
medialem, ideo fic di fla quia compojitum ex quadra- 
tis linearum x £,£ yefl mediale & totum quiddam .cu- 
ius pars efl id quod fit exx&.C y.exifiens & ipfum me- 
diale: huius quoq ; denominationis rationem aliam in- 
telligesex theoremate uo.Hic non efl alienum inferere 
lemma quodda pofitum d Campano antepropofitt.j 4. 
illud tantum in eo emedanduht ejl, ut exceffus linearis 
intelligatur fecundum Arithmeticam proportionalita- 
tem. no autem fecundis geometrica: itaque loco numeri 
■\.qui adfcribitur minime Itnea, reponatur binarius. 

Septuagcfimumnonum Theorema. 



.a 



Refiduo unica tantu linea reda coniungitur ratio- 
nalis, potentia tantu commcnlurabilis toti linc£. 

Sit refiduum linea x £,. coiunga- «, $ > t- 

turque ipf linea jS y huiufmo- 
di.ut linea xy,6y fint rationales potentia tantum com 
menfurabiles.Nego linea xC aliam poffe coniungi bu- 
iufmodi.ut fxt rationalis potentia tantum commefura- 
hilis ipfi toti x y.S i dicas aliam coiungi poffe . huiufmodi 
fit illa linea £ A: ergo linea x Ji.AC. funt rationales po- 
tentia tantum commenfurabiles. Et quoniam quanti! 
differunt quadrata linearum »a.a C ab eo quod fit bis 

ex 
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ex x A, A C, ( differunt autem illa ab ifio quadrato line a 
x jS per 7. 1.) tanto differunt & quadrata lineari i x y, 
y C,ab eo quod fit bis ex xy,y&( differunt aut e illa quo- 
que ab tfio fimiliter eodem quadrato linea x /i, per 7,2 ) 
Ergo & permutate per lemma pofitu d Campano ante 
7 ^.quanto differunt quadrata lineari * x A, A C,d qua- 
dratis linearum x y,y £, tanto differt id quod fit bu ex 
' x A, A C, abeo quod fit bis ex x y,y fcfed copofiti* ex qua 
dratis linearum x A, a compofitum ex quadratis 
linearum xy,e,y cum fint ambo rationalia differut in- 
ter fe fuperficie rationali, per lemma pofitu a nobis ante 
^i.Ergo & id quod fit bis ex xA,Aj S differet ab eo 
■quod bis ex x y,y £ fuperficie rationali. Sed. id quod fit 
bis ex xA,ACefl mediale, quia efl come fur abile ei, quod 
fit femel ex x a, A £>, quod ipfum efl mediale per 21. Item 
: eadem ratione id quod fit bis ex xy,yC efl medialc.ergo 
Mediale differet d mediali fuperficie rationali, quod efl 
impofibile per 27. Ergo linea x Calta linea coniungi no 
potefl,qudm linea C y potentia tanti* commenfurabilis 
toti: ergo refiduo unica tantum linea &c.Deinceps per 
bancuocem linea coniunfla fu conuenieter iunfla in- 
tellige eam, quam Euclides uocat ntis 6* : qua fci - 

licet iunfla cum refiduo, refhtuit totam linea, unde ea 
ablata remanent fingula refidua. • 

0<5tuagcfimum Theorema. 

Refiduo mediali primo unica tantum linea coniun 
gitur medialis, potentia tantum commenfurabi- 
lis toti,ipfacum totftcontmcns rationale. 
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Sit refiduu mediale pnmu « e, « e, ? h 

cui coniungatur linea fi y hu t-_ 
iufmodiyUt linea *y,fiy fint mediales potentia tantum 
commenfurabiles:qua fcilicet C y cum tota « y contineat 
rationale, nempe id quod fit bis ex « y.N ego aliam li 

neahuiufmodipoffe co iungi linea ufi. Nam fi fieri pojfi 
dicas, fit illa linea fi a. ergo linea» A, a fi fiunt mediales 
potentia tantum commenfurabiles, rationale continen 
tes id quod fit ex « «M C.Htquonia quanto excedit co - 
pofitum ex quadratis lineari* « a, a fi id quod Jit bis ex 
« a,aC tanto excedit compofitum ex quadratis lineari 
« y,y fi id quod fit bis ex » y,yfi. ( utrobique enim exce- 
dunt quadrato linea' « fi )ergo & permutate(fitcut dir- 
61 um eft in proximo theoremate ) quato compofitum ex 
quadratis linearum « A,A fi excedit compofitu ex qua- 
dratis linearum « y,y fi, tanto excedit id quod fit bis ex 
« A, A id quod fit bis ex*y,y C.fied id quod fit bis ex k A, 
AC efi rationalc:item id quod fit bis ex » y,y fi efi ratio- 
nale. ergo id quod fitbisex »A,Afi excedit id quod fit 
bis ex <t y,y Cfiuperficie rationali per lemma pofitu 4 no- 
bis ante 42.E rgo & compofitum ex quadratis lineari* 

« a, A fi, quod efi mediale ficut di6lum efi in 75. excedit 
compofitum ex quadratis linearum *y,yC, quod ipfium 
efi etiam mediale, (quia illaquatuor linea pofitafiunp 
mediales) fuperficie rationali, quod efi impofiibile per 
17.lc.rgo refiduo mediali primo &c. 

O&uagcfimumprimum Theorema. ' n -% 

Refiduo mediali fecundo unica tantum coniungi- 

tur 
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tur medialis potentia tantum commenfurabilis 
toti,ipfa cum tota continens mediale. 

Sit refiduu mediale fecit dum *C, * ' 
cui coniungatur linea Cy bu- 
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mediale s potentia tatum com- 
menfurabiles mediale contine 
tes,id ficilicet quod fit ex k y, 
yfi.Nego aliam lineam bniufi- 
modi poffie coniungi linea 
nam fi fieri potefi s coiungatur linea fi a, ergo linea « 
A& fiunt mediales potentia tantum comen fur ab ile s, me- 
diale continentes id,quodfit ex x A, fi a. Proponatur li- 
nea rationalis i& fecundum quam quadratis Irnearum 
« y,yfi aquale applicetur parallelogrammum t n, faci es 
alterum latus 1 u :ei uero quod fit bis ex *y,yfi aquale 
auferatur parallelogrammum t », faciens alterum la- 
tus lineam t u. ergo refiduu 1 k ejl aquale quadrato li - 
nea « C,per 7.Z. quare linea « C potefi parallelogram,- 
jnum t k.Kurfius fecundum eandem lineam 1 ^quadra- 
fislinearu « a,a fi applicetur aquale parallelogrammu 
1 1, faciens alteri* latus 1 1. Sed quadrata linearum « .1, 
A fi fiunt aqualia ei,quodfit bis ex *a,ac& quadrato 
linea « fi. ergo parallelogramum t 1 efi aquale ei, quod 
fit bis exxAtAfitgr quadrato linea « fi. Efi autem t\ 
aquale quadrato line a k C.ergo id quod fit bis est tcA, 
AC efi aquale parallelogrammo ic.gr quoniam linea 
*y,y fi fiunt mediales ,ergo & quadrata ipfiarum fiunt 
medialia, & fiunt aqualia parallelogramo t *. ergo i» 
yjivax EE 
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erit et ia mediale per ea qua di * jsr » 

funt in 75. Ergo per 3.1 li- 
nea 1 m rationalujahgiru- 

dine incommenfurabilu linea 
il-Kurfus quoniam parallelo- 1 

gramu ex x y,y£efl mediale , ; 

f rgo ^«0^ yfr «e « 7, 

7 C.hoc efl parallelogrammum 3 
9 h, erit etia mediale : frgo /i«M I m rationalis , /o»gi- 

tudine incommenfurabilu linea «. £.E/ quoma linea x 7, 
7 C funt potentia tantum comen furabiles,ergo ipfa funt 
■longitudine incomme fur abilet. Sed fcut linea xyad li- 
neam yCflta quadratum linea xy ad parallelogram- 
mum ex x 7,7 s. E rgo quadratum linea x 7 erit incom- 
menfurabile parailelogrammo ex x 7,7 C.fed quadrato 
linea x 7 funt commefurabilia quadrata linearum x 7, 
7 j3 -.parailelogrammo uero exx 7,7 $ efl commenfurabi 
le id quod fit bu ex xy,yC: ergo quadrata linearis xy, 
7 C funt incommen fur abilia ei quod fit bu ex x 7,7 jS.E fl 
aut e quadratu linearum xy,y & aquale paralletogra »■ 
' m'um\ \c.ei uero quod fit bu ex x y,y C efi aquale par aU 
lelogrammu 9 ». Ergo parallelogrammum 1 n efl incom- 
men fur abile parailelogrammo 9 H ,ergo & linea 4 u erit 
longitudine incommenfurabilu linea 9 ufuntaUte am- 
ba rationales , ergo funt rationales potetia tantum co - 
mcnfurabiles.Ergo linea \ 9 efl refiduum,eique coniun- 
{la linea 9 u rationalis } efl toti linea rationali com- 

menfurabilu potentia tantum. Similiter etiam proba- 
bimus coiungi linea \ 9 ,lineam irexiflentem &tpftm 

rationalem 
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rationalem potentia tantum commenfisrabilem foti « r> 
repetendo inqud proce Jfum demonfirationis ab ili « 
bis. Ea quoniam line* xy,y js funtmedialesigy loco li- 
nearam *y>y& reponendo lineas *a,a C> Cir crfifrv* fimi 
liter. ergo rejiduo alia atque alia linea coniungitur ra- 
tionalis potentia tantum commen fur abdis toti, quod efl 
impofibile per y 9. Ergo refiduo mediali fecundo &c K > 

O&uagefimumfccundtim Theorema. 

Linea? minori unica tantum reda. coniutlgitur, po- 
tentia incommcnfurabilis toti^facielis Vutii cota 
compofitum cx quadratis ipfarum rationalerid 
ucro parallelogramu, quod cxipfis fit, mediale. 
Sit linea minor *C, fitq;illicohtn ^ 1 ovAia :u 
fla linea C y, qualis ponitur in 1 — '..‘vv 1 * Z 

theoremate, ergo linea « y,yH>funt potentia incommen 
frrabiles ,facietes compofitumxx quadratis ip faris ra* 
tionale. id uero quod fit cx ipfis mediale, nego linea « c 
aham lineam poffe coniungi , qua idem efficiat, nam fi 
fieripoteflftt ei coniuntt* linea & A: ergo linea cc a,aC 
fiint potentia mcoiiunehfurabiles, facief es compofitum 
ex quadratis ipfarum rationale : id uero quod fit ex i- 
pfis mediale. Ea quoniam quato compofitum ex quadra 
tis ipfarum excedit id quod fit bis ex ipfis,tanto excedit 
compofitum ex quadratis linearis «y,yH, id quod fit bts 
ex Ipfis xy,y£. Et permutate ficut in 79 theoremate 
quanto differt compofitum ex quadratis linearum « A, 
a £ compofitum ex quadratis linearis « y,y C, tanto dif- 
fert idquodfit bis ex « A, a C,id quod fit bts ex* y,y c :fed 
* * -'t EE ij 
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compofitum ex quadratis li~ „ ^ > ^ 

ne arum x A, AC excedit com- ' * 

pofitum ex quadratis linearum xy,y Cjuperficie ratio - 
• nali,quia utrunque compofitum eft rationale, ergo id 
quodfitbtsex xA, A fi excedit id,quod fit bis ex xyy fi 
fuperficie ratiohali,cu tame utrunque jit mediale ,quod 
ejl impojsibile.crgo linea minori &c. 

O&uagcfimum tertium Theorema. 

Lineae facienti cum fuperficie rationali totafupcr- - 
ficicrn mcdialcm,unica tantum coniungitur li- 
nea redta potentia incomenfurabilis toti: faciens 
autem cum tota compofitu cx quadratis ipfa.ru 
mediale, id uero quod lit ex ipfis rationi. 

Sit linea cu rationali fuperficic faciens totam fuperficiem 
medialem x fi ,eij; coniuntta * ^ ^ * 

Jit fi yergo linea x y,y C,funt *T; ' 1 ' 

potentia incommenfurabiles, facientes compoftum ex 
quadratis ipfarum mediale , id uero quod fit ex ipfis ra- 
tionale. Nego linea x C aliam lineam pojfe coniungi qua 
idem efficiat:nam ft pof sibile efl, fit illa coiunfla fi A.cr- 
«■ go linea x a, A fi funt linea potetia incommenjurabiles, 

faciet es compoftum ex quadratis ipfarum mediale, id 
uero quod fit ex ipfis rationale. Cum igitur compoftum 
ex quadratis linearum x a,a fi tanto excedat compofitu 
ex quadratis linearum x y,y fi, quanto id quod fit bis ex 
x s,Afiexcedit,quodfit bis ex xy,yC,ficutdiftumefiin 
pracedentibusfed id quod fitbisex xA,A fi excedit id, 
quod fit bis ex xy,yC fuperficie rationali, cum fit utruq; 

i . rationale 
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rationale . ergo & compofitum ex quadratis linearum 
xA,ACex cedit compofitum ex quadratu linearum «y, 
y jS fuperficie rationali, cum tamen utrunque Jit media- 
le, quod ejl impofiibile. No» igitur alia linea coiungi po 
tejl linea « C, quam linea £ y, qua ide efficiat, ergo li- 
nea facienti cum rationali &c. 

Odbuagcfimumquartum Theorema. 

Laneae cum mediali fuperficie facieti totam fuper- 
ficiem medialem ,unica tantum coniungitur li- 
nea potentia toti incommcnfurabilis,facies cum 
tota compofitum ex quadratis ipfaruin mediale, 
id ucro quod fit ex ipns etiam mediale: & pr^tcr- 
ea faciens compofitum ex quadratis ipfarum in- 
commenfurabilc ci,quod fit ex ipfis. 

Sif linea cum mediali fuperficie faciens tota medialem « 6, 
tui coiungatur linea C y pote- 
ria toti incommefurabilis ,fa- 
ciantq; amba id quod dicitur 
in theoremate. Nego linea x C 
aliam linea coiungi po/Je , qua 
idem efficiat : nam fi pofibile 
ejl, coiungatur linea jS a, qua 
ide efficiat quod linea Cy:pro - 5 
ponaturq ; linea rationalis t l,fecudum quam quadra- 
tu linearum x y,y £ aquale applicetur parallelogram- 
mum 1 m, faciens alteri* latus t u : ei uero quod fit bis ex 
«y,y /8 aquale detrahatur paraUelogrammit 9 %, faciens 
alterum latus 9 u.refduum ergo nempe quadratum li - 
<. va* EE itj 
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nea «Ce ft aquale parallelo - a ^ r ^ 

grammo t ergo linea « fi po - * 

tefl paraMogrammu t R ur * £ 2 

fus fecundum eandem lineam c \ 

\ t, quadratis linearum «a, a fi 
aquale applicetur parallelo 
grammum i 1 , faciens alterum 
latus %t:eft autem quadratum 5 ^ n » 

/wr* « jS aquale parallelogranio t X/rrg-o refiduftnem* 
pe id quod fitbu ex «a,a fi ,eft aquale parallelogram- 
mo 9 /. Er quoniam compojitum ex quadratis Irnearum 
« y,yfi,hoceft\n, eft mediale: ergo linea t u ejl rationalts 
longitudine incommcnfurabilis linea i {.Kurfus quonia. 
id quod fit bts ex «y,y C, hoc eft 6 «, eft mediale: ergo & 
linea 9 u eft rationalu longitudine incomcnfurabtlis li- 
nea i£.Er quoniam tompofitum ex quadratu linearis 
« y,y C,bo % c eJUn,eft incommenfurabile ei quod jit bis. ex 
« y>y&>boccft parallelogramo e r ergo cr lineas. u,1 u 
funt longitudine inter feincommenfurabilesfunt aut e 
amba rationales, ergo linea s-uAu funt rationales pote 
tia tantum comme fur abiles. Ergo linea t i eftrefduum 
per 7^: coniunfla uero ei eru linea 9 u-Similiter etiam 
probabimus lineam 1 9 effe refiduum coniunfla ei uero 
effe lineam 9 r, repetendo proceffum huius demonjhra 
nonis ab illts ucrbts.Et quonia copofitis ex quadratis li- 
nearis « y &c. ut diximus in theoremate Si.Ergo refi- 
duo alia atq; aha linea coiungitur ide efficies ,quod eflr 
impoftbile per 79.N0 ergo linea « Calia linea, qua fi y 
coniungipoteftjimilts natura, & qua idem efficiat. 

; . ‘ Definitiones 
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Definitiones tertia, flue termini tertij. ' 

P ropofita linea rationali & refiduofiquidem tota,nempe 
compofita ex ipfo refiduo & linea illi coiunfla y plus po 
te fi 3 (^iiam coniunfla quadrato linea fibi commenfura - 
bilu longitudine, fueritq; tota longitudine commenfu- 
rabtlis Imea propofita rationali : refiduum ipfum uoce - 
• tur refiduum primum. S tuero coniunfla fuerit longi- 
tudine commenfurabilis rationali fipfa autem tota plus 
pofitt quam coniunfla quadrato linea fibi longitudine 
commenfurabilis, refiduum uocetur refiduum fecundi 1 . 
Si Uero neutra linearum fuerit longitudine commenfu- 
rabilis rationali, pofitt autem ipfa tota plus quam con- 
tunfla quadrato linea fibi longitudine commenfurabi- 
lis, uocetur refiduum tertium.Kurfus fi tota pofiitplus, 
quam coniunfla quadrato linea fibi longitudine ineo - 
menfurabilu:& quidem fi tota fuerit longitudine com- 
menfurabilis ip (i rationali, uocetur refiduu quartum i 
Si uero coniunfla fuerit longitudine commenfurabilis 
rationali, & tota plus pofitt quam coniunfla quadra- 
to linea fibi longitudine incommen fur abdis, uocetur re- 
fiduum quintum.Si uero neutra linearum fuerit com - 
men fur abdis logitudine ipfi rationali , fueritq; tota po- 
tentior,quam coniunfla quadrato linea fibi longitudi- 
ne incommenfur abdis, uocetur refiduum fextum. 

Odhiagcfimumquintum Theorema. 

Reperire primum refiduum* 

. "Proponatur linea rationalis «, cui fit longitudine comme- 
fur abdis linea Ct: ergo & linea Cu erit rationalis. Sint 
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duo numeri quadrati A t,t ? ta , , , 

les,ut excefjus maioris Al,ne c > < n 

Jit quadratus numerus , per co < # 

r ollarium primi lemmatis pofi ' ' "• 

19. Neq; ergo numerus kA ad ******** $ ♦♦♦♦♦*♦«♦» 
numerum A { habebit proportione , qua numerus qua- 
dratus ad numeru quadratu, per 24.8.* defiruftione 
conjequetis. S itq; ficut numerus \ a ad numerum a \,ita 
quadratu linea fi h, ad quadratu linea * y, per lemma 
pofitum pojl 6. ergo quadratum linea C ■ eficommenfu- 
rabile quadrato linea n y.fed quadratu linea fi 1 efi ra- 
tionale , ergo & quadratu linea n y erit rationale, er- 
go linea n y erit etiam rationalis. Er quoniam numerus 
\Aad numerum a ? non habet proportionem, quam nu 
merus quadratus ad quadratum,neq ; etiam quadratu 
linea C n habebit proportionem ad quadratum linea a y, 
quam numerus quadratus ad quadratu. ergo linea Ca 
erit longitudine incommenfurabihs linea h y per 9. Sunt 
autem amba rationales, ergo funt linea C h,h y rationa- 
les potentia tantum commefurabiles. ergo linea fi y efi 
rejiduum: dico praterea eandem ejfierefiduum primu. 
Quo enim ejl maius quadratum linea fi h quadrato li- 
nea n y( maius autem efje confiat , quia quadratum li- 
nea C », ad quadratum linea a, y efi, ficut numerus 1 a, 
maior, ad numerum a l ex JUppofitione:)quo ergo qua- 
dratum linea fi n efi maius quadrato linea »y Jit qua- 
dratum linea fl.Er quoniam efi ficut nitmefusJi t adntf % 
merum a i, ita quadratum linea C*ad quadratum li- 
nea ny. per euerjam ergo proportionem ficut numerus 
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A\.ad numerum i l,ita quadratum linea jg* ad qua- 
dratum linea i.fed numerus a i habet proportione ad 
numerum £ i, quam numerus quadratus ad quadratu, 
quia ejl uterque quadratus, ergo & quadratum linea 
* £ habebit proportionem ad quadratum linea 6, quam 
■quadratus numerus ad quadratum, ergo linea h£ edi 
longitudine commcnfurabilis linea 9 . Votejlaute linea 
h /5 plus, quam linea * y quadrato linea ftbi longitudine 
commcnfurabilis : ejl autem tota & « longitudine com *■ 
menfurabilis rationali x.ergo linea $yejl refduu pri- 
mum Repertum ejl igitur refiduum primum, quod fa- 
ciendum erat. 

Oduagcfimumfext um Theorema. 

Repcrirc fecundum refiduum. 

Proponatur linea rationa- « 

lis a, cui fit come fur abi- e 
lis longitudine linea n y: £ * 1 1 1 J 

fntq ; numeri quadrati ' — 1 — ^ 

duo A\,\.\,quorum ex- * <J —'*«»«•-.$ 

ceffus a % ne fit quadratus: fit et ia fcut numerus a % ad 
numerum A \,ita quadratum linea » y ad quadratum 
linea n &,ergo ambo quadrata funt comenfurabilia:& 
quia quadratum linea h y ejl rationale, etiam quadra- 
tum line a & H erit rationale. ergo & linea Ch erit ratio- 
nalis. Er quia quadrata linearu & h,h y non habent pro- 
portionem inter fe, quam numerus quadratus adqua- 
dratum,ergo linea erunt longitudine incomenfi 
r abiles,& funt amba rationales. ergo linea A u,h y erut 



EVCLIDIS ELEMENTO R. 

Sit refiduu mediale pnmu x C, « j > » 

cui coniungatur linea fi y hu 

iufmodi,ut linea x y,fi y fint mediales potentia tantum 
commenfurabiler.qua fctlicet C y cum tora x y contineat 
rationale ,nempe id quod fit bis ex x aliam li 

neahuiupnodi poffe co iungi linea xfi. N amji fieri pofje 
dicas, fit tlla linea fi A. ergo linea fi fiunt mediales 

potentia tantum commenfurabiles, rationale continen 
tes id quod fit ex xA,AC.Et quonia quanto excedit co - 
pofitum ex quadratis linearu x a, a fi id quod fit bis ex 
k A,AC tanto excedit compofitum ex quadratis lineari 
xy,yfi id quod fit bis ex* y,y fi.(utrobique cnimexce- 
dunt quadrato linea x fi )ergo & permutate(ficut dir- 
ftum eft in proximo theoremate ) quato compofitum ex 
quadratis linearum xA,A fi excedit compofitu ex qua- 
dratis linearum x y,y fi, tanto excedit id quod fit bis ex 
x A, A fi id quod fit bis exxy,y C.fied id quod fit bis ex x A, 
AC efi rationaleutem id quod fit bis ex x y,y fi efi ratio- 
nale.ergoidquodfitbisex xA,Afi excedit id quod fit 
bis e x x y,y C fuperficie rationali per lemma pofitu d no- 
bis ante 42.E rgo & compofitum ex quadratis linearu 
x a, A fi, quod efi me diale, ficut diflum efi in 75. excedit 
compofitum ex quadratis linearum xy,yC, quod ipfum 
efi etiam mediale, (quia illaquatuor linea pofita funf 
mediales) fuperficie rationali, quod efi impofiibile per 
27.E rgo refiduo mediali prinio &c. 

O&uagcfimumprimum Theorema. |rj - 
. ■ • • ; > 

Refiduo mediali fecundo unica tantum coniungi- 

tur 
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tur medialis potentia tantum commenfurabilis 
toti,ip(a cum tota continens mediale. j 

Sit refiduii mediale fecit dum a C, 
cui coniungatur linea Cy hu- 



me diales potentia tarum com- 
menfurabiles mediale contine 
tes,id fcilicet quod fit ex x y, 
y fi.Ncgo aliam lineam huiuf- 
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nam fi fieri potefi,coiungatur linea fi A, ergo linea « a, 
a fi funt mediales potentia tantum comen fu rabiles, me- 
diale continentes td,quod fit ex * A, fi A. Proponatur li- 
nea rationalis fecundum quam quadratis Irnearum 

« y>yj6 aquale applicetur parallelogrammum i n, facies 
alterum latus i /i:ei uero quod fit bu ex x y,y fi aquale 
auferatur parallelogrammum i * faciens alterum la- 
tus lineam i m. ergo refiduii i k ejl aquale quadrato li- 
nea « C,p.er 7 .2. quare linea x C potefi paralie logram,- 
jnum % \.Kurfus fecundum eandem lineam t l, quadra- 
tis linearis x A, A fi applicetur aquale parallelogrammu 
1 1 faciens alteris latus 1 t. Sed quadrata linearum x a, 
A fi funt aqualia ei, quod fit bis ex xA,AC& quadrato 
linea x fi. ergo parallelogramum 1 1 efi aquale ei, quod 
fit bis exxA,Afi,& quadrato linea x fi. Efi autem i k 
aquale quadrato linea x C.ergo id quod fit bis ex x.A, 
AC efi aquale par allclogrammo 1 t:& quoniam linea 
ny,y fi funt mediales, ergo & quadrata ipfarum funt 
medialia, & funt aqualia parallelogr amo i«. ergo in 
W)'i: . axux EE 
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erit etia mediale per ea qua di * > > 

£la funt in 75. Ergo per 23 /i- # 

1 m erit rationalujafigiru - 
<//«? incommensurabilis linea 
t {.Rurfus quoniam parallelo- 
gramis ex «y,y&efl mediale * 

«go <2r yfif m: * 7, 

7 C,hoc eft parallelogrammum J 
9 m, erit etia mediale : ergo linea ( m <?/? rationalis, longi- 
tudine incommenfurabilis linea t ?.E/ quoma linea « 7, 
7 i funt potentia tantum comen fur abiles, ergo ipfa funt 
longitudine incomme fur abiles. Sed ficut linea *yad li- 
neam yCftta quadratum linea «7 ad parallelogram- 
1 mum ex «y,y&. Ergo quadratum linea « 7 erit incom - 
; menfurabile parallelogrammo ex « 7,7 C fed quadrato 
linea « 7 funt commefurabilia quadrata linearum « 7, 
. 7 parallelogrammo uero ex«y,y & ejl commenfurabi 
le id quod fit bis ex *y,yC: ergo quadrata linearis *y, 
7 C funtincommenfurabilia ei quod fit bis ex *y,y£>.E fl 
aut e quadratis linearum uy } y jS aquale parallelogra* 
mum i n :ei uero quod fit bis ex « 7,7 C efi aquale parab- 
lelogrammu I a. Ergo parallelogrammum t n eftincom- 
menfurabile pdraRelogrammo i a, ergo & linea v u erit 
longitudine incommenfurabilis linea i ufiunt aut e am~ 
ba rationales , ergo funt rationales potetia tantum co- 
tnen fur abiles .Ergo linea i i eft refiduum.eique coniurr- 
fla linea tu rationalis, eft toti linea t/x rationali com- 
menfisrabilis potentia tantum. Similiter etiam proba- 
bimus coiungi linea k 6, lineam i r exiftentem & ipfam 
- rationalem 
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rationalem potentia tantum commenfiurabilem fori < r, 
repetendo inepta proce fjism demonfirationis ab illis uer 
bis Jit quoniam linea « y,y >s fum mediales:& loco li- 
nearum k y,y fi reponendo lineas* A, A C,Cr catera fimi 
liter. ergo rcjiduo alia atque alia linea coniungitur ra- 
tionalis potentia tantum commenfurabilis toti, quod efil 
impofiibile per 79 . Ergo refiduo mediali fecundo < 2 rcy 

O&uagefimumfccundtim Theorema. 

Linea? minori unica tantum rcda coniutlgitur, po- 
tentia incommenfurabilis totijfacichs CufH tota 
compofitum cx quadratis ipfarum rationale:id 
uero parallclogramu, quod exiplis fit, mediale. 

Stt linea minor *C, fitj; illi coiun m i' ' y ’ :y g 

fla hnea c y, qualis ponitur in 1 * — 

theoremate, ergo linea * y,y£>funt potentia incommen 
furabiles •; facietes compofitum ex quadratis ipfarit ra* 
nonale, id uero quod fit ex ipfis mediale, nego linea * C 
aham lineam poffie coniungi , qua idem efficiat, nam fi 
fieri poteflfft ei coniun fla linea & A: ergo linea « A, A C 
fiunt potent ia incotnmehfurabiles, facietes compofitum 
ex quadratis ipfarum rationale : id uero quod fit ex *- 
pfis mediale. Et quoniam quato compofitum ex quadra 
tis ipfarum excedit id quod fit bis ex ipfis, tanto excedit 
compofitum ex quadratis linearis *y,y&, id quod fit bis 
ex ipfis *y,y&. Er permutate fcut in 79 theoremate 
quanto differt compofitum ex quadratis linearum * A, 

£ compofitum ex quadratis linearis * y t y i, tanto dif- 
fert id quod fit bis ex « A,A c,id quod fit btS ex ce y,y C:fd 
i-** ..'i EE ij 
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compofitum ex quadratu li~ ^ ^ f * 

ne arum ctJi,<ftC excedit com- ' * ' 

pofitum ex quadratu linearum *y,y C, fuperficie ratio - 
; n ait, quia tttrunque compofitum efi rationale, ergo id 
quod fit bis ex « A,J\ 6 excedit id, quod fitbuex *yy& 
fuperficie ratiohali,cu tame utrunque fit mediale, quod 
efi impofibile.ergo linea minori &c. 

O&uagefimumtertium Theorema. 

Linea: facienti cum fuperficie rationali tota fu per- - 
ficiejn mcdialem,unica tantum coniungitur li- 
nea redta potentia incomenfurabilis toti: faciens 
autem cum tota compofitu cx quadratis ipfaru 
mediale, id uero quoct fit ex ipfis rationale. 

Sit linea cu rationali fuperficie faciens totam fuperficiem 
medialem « j6 ,eiq; coniunEla * ^ * 

fit £ yergo linea « y,y C,funt 1 1 ' 

potentia incommenfur abdes, facientes compofitum ex 
quadratis ipfarum mediale , id uero quod fit ex ipfis ra- 
tionale. Nego linea « C aliam lineam poffe coniungi qua 
idem efficiat-.nam fipofiibile efi, fitilla coiunfla &A.er- 
' go linea * «M £ funt linea potetia incommenfurabiles, 
faciet es compofitum ex quadratis ipfarum mediale, id 
uero quod fit ex ipfis rationale. Cum igitur compofitum 
ex quadratis linearum « /,</ 1 £ tanto excedat compofitu 
ex quadratis linearum xy,y &, quanto id quod fit bis ex 
k s,A excedit,quodfit bts ex * y,y cficutdiflum efi in 
pracedentibusfed id quod fit bts ex «Ji,A jS excedit id, 
quod fit bts ex « y,y C fuperficie rationali, cum fit utruq; 

rationale 
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rationale, ergo & compofitum ex quadratis linearum 
excedit compofitum ex quadratis linearum «y, 
y fi fuperficie rationali ,cum tamen utrunque fit media- 
le, quodefi impofiibile. Non igitur alia linea coiungi po 
tefl linea « C, quam linea fi y, qua ide efficiat, ergo li- 
nea facienti cum rationali &c. 

O&uagefimumquartum Theorema. 

Ljnea: cum mediali fuperficie facieti totam fuper- 
ficicm medialem,unica tantum coniungitur li- 
nea potentia toti incommcnfurabilis,facies cum 
tota compofitum ex quadratis ipfarum mediale, 
id ucro quod fit ex iplis etiam mediale: & pr^tcr- 
ea faciens compofitum ex quadratis ipfarum in- 
commenfurabilc ci,quod ht ex ipfis. 

Sif linea cum mediali fuperficie faciens tota medialem * fi, 
tui coiungatur linea Cy pote- ^ ^ r 

tia toti incommefurabiliStfa- 
ciantq; amba id quod dicitur £ 
in theoremate. N ego linea * C 
aliam linea coiungi poffi , qua 
idem efficiat: nam fi pofibile 
efi , coiungatur linea fi A,qua 
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ide efficiat quod linea C y.pro- 5 
ponatur fi linea rationalis 1 l,fecudum quam quadra - 
tis linearum « y,y fi aquale applicetur parallelogram- 
mum «. u, faciens alteri i latus t u'- ei uero quod fit bts ex 
*y,y fi aquale detrahatur parallelogrammu » » faciens 
alterum latus fl u.refiduum ergo nempe quadratum li~ 
v EE itj 
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nea xC efl aquale parallelo- m ^ r 
grammo t ergo linea et fi po~ * 
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teflparallelogrammu t\.R ur p 
fius fecundum eandem lineam 
t Quadratis linearum xJ>,a& 
aquale applicetur parallelo -. 
grammum \ i, faciens alterum 
latus i r.efl autem quadratum S 
linea x fi aquale parallelogranio % \:ergo refiduu^nem* 
pe id quod fit bts ex x .M fi } efl aquale parallelogr am- 
nio 8 i.Et quoniam Compofitum ex quadratis linearum 
x y,y fi, hoc efl \ n, efl mediale:ergo linea m efi rationalis 
longitudine incommenfiurabilis linea i {.Rurfius quonia 
id quod fit bts ex x y,y C, hoc efl I n, efl mediale : ergo & 
linea tu efl rationalis longitudine incomcnfurabilis li- 
nea % i. Et quoniam rompofitum ex quadratis linearis . 
et y,y C ,hopeJlx n,efl incommenfiurabile ei quodfit bis ex 
« y,y fi,hocefl parallelogr amo 9 »• ergo cr lineat. u,1u 
fiunt longitudine inter feincommenfiurabiles. fiunt autc 
amba rationales, ergo linea i u> * u fiunt rationales pote 
tia tantum comme fur abiles. Ergo linea 1 1 eflrefiduum 
per -jg. coniunfla uero ei erit linea t u-Similiter etiam 
probabimus lineam 1 9 effe refiduum coniunfla ei uero 
ejfe lineam i t, repetendo procefjism huius demonfira -» 
ttonis ab illtsucrbts.Et quonia copo fitu ex quadratis li- 
nearis k y &c. ut diximus in theoremate Si.Ergo reji- 
duo alia atq;aha linea emungitur ide efficies ,quod efl: 
impofitbile per 79 .N 0 ergo linea x Calia linea , qua fi y 
coniungi porefljimilis natura, & qua idem efficiat. 

Definitiones 
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Definitiones tertia, fiue termini tertij. 
Vropofita linea rationali & refiduofiquidem tot a .nempe 
compofita ex ipfo refiduo & linea illtcoiuntta, plus po 
te fi, quam coniuntta quadrato linea fibi commenfisra- 
bilis longitudine, fuerit j; tota longitudine commenfu- 
-rabihs linea propofita rationali : refiduum ipfum uoce - 
-tur refiduum primum. S luero coniuntta fuerit longi- 
tudine commenfurabilis rationali,ipfa autem tota plus 
fofiit quam comuntta quadrato linea fibi longitudine 
commenfurabilis , refiduum uocetur refiduum fecundis. 
Si Uero neutra linearum fuerit longitudine commenfu- 
rabilis rationali, pofitt autem ipfa tota plus quam con- 
tuntta quadrato linea fibi longitudine commenfurabi- 
lis, uocetur refiduum tertium.Kurfus fi tota pofiitplus , 
quam coniuntta quadrato linea fibi longitudine ineo - 
menfurabihs: & quidem fi tota fuerit longitudine com- 
menfurabilis ipfi rationali, uocetur refiduis quartum. 
Si uero coniuntta fuerit longitudine commenfurabilis 
rationali, & tota plus pofiit quam coniuntta quadra- 
to linea fibi longitudine incommenfiurabilts, uocetur re- 
fiduum quintum. Si uero neutra linearum fuerit com - 
menfurabilts logitudine ipfi rationali ,fueritj; tota po - 
tentior,qudm coniuntta quadrato linea fibi longitudi- 
ne incommenfiurabilts, uocetur refiduum fixtum. 
O&uagcfimumcjuintum Theorema. 

Repcrire primum refiduum. 

Vroponatur linea rationalis », cui fit longitudine comme - 
furabilis linea f n: ergo & linea Cn erit rationalis. Sint 

ik ’ ' ' 
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duo numeri quadrati A t,i { ta t t t * , , 

les,ut excefjus maioris A i,ne c ^ ( * 

Jit quadratus numerus, pereo < # 
r ollarium primi lemmatis pojl ' ' * 

ip.Neq; ergo numerus \A ad ******** S **♦♦♦♦♦♦♦» 
numerum A { habebit proportione , numerus qua- 

dratus ad numeri* quadratu, per Z4.8.* defirufhone 
confiquetis. Sirq; ficut numerus i a ad numerum a \,ita 
quadratu linea fi h, ad quadratu linea n y, per lemma 
pojitum pojl 6.ergo quadratum linea C* ejl commcn fiu- 
rabile quadrato Tinea ■ yfed quadrati* linea fi ■ cft ra- 
tionale , ergo & quadratu linea n y erit rationale, er » 
go linea h y erit etiam rationalis. E t quoniam numerus 
%Aad numerum At non habet proportionem, quam nu 
merus quadratus ad quadratum,neq; etiam quadratu 
linea C n habebit proportionem ad quadratum linea n y, 
quam numerus quadratus ad quadrati*. ergo linea C » 
erit longitudine incommcnfurabtlis linea h y per 9. Sunt 
autem amba rationales, ergo fiunt linea Ch,u y r attona* 
hspotentia tantum commefurabiles. ergo linea fi y ejl 
reftduum: dico praterea eandem ejje refiduum primi*. 

Q uq enim ejl maius quadratum linea fi 1 quadrato li- 
nea x y (maius autem efje conjlat, quia quadratum li* 
ne a C «, ad quadratum lineorny ejl , ficut numerus 1 A, 
maior, ad numerum a{ ex fi*ppofitione'.)quo ergtrqua- 
dratum linea fi h ejl maiui quadrato linea ny Jit qua- 
dratum linea i . Et quoniam ejl ficut hi* merus A \ adnu % 
merum a i,ita quadratum linea Cnad quadratum It- r 
nea ny.per euerfam ergo proportionem ficut numerus 
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A\, ad numerum s.\,it a quadratum linea jSr ad qua— 
dratum linea 8:fed numerus A i habet proportione ad 
numerum ? i, quam numerus quadratus ad quadratu , 
quia ejl uterque quadratus, ergo & quadratum linea 
* fi habebit proportionem ad quadratum linea 8, quam 
quadratus numerus ad quadratum, ergo linea nfi edi 
longitudine commenfurabihs linea 8 . Voteftaute linea 
■ & plus, quam linea h y quadrato linea /ibi longitudine 
commenfurabihs : efl autem tota fi * longitudine com *• 
menfurabilis rationali x.ergo linea fi yejl refiduu pri- 
mum. Repertum 'fi igitur rcfiduum primum, quod fa- 
ciendum erat. 

O&uagcfimumfext um Theorema. 

Repcrirc fecundum rcfiduum. 

P roponaturlinearationa- ' « 

lisx,cui fit come furabi- e y 
lis longitudine hnea h y: j ‘ ' * 1 ‘ 

Jintq; numeri quadrati ' 1 ^ 

duo a quorum ex- -ST t 

ceffus At, nefit quadratusft etiafcut numerus A % ad 
numerum A \,ita quadratum linea * y ad quadratum 
linea h fi, ergo ambo quadrata funt comenfurabilia:& 
quia quadratum linea h y ejl rationale , etiam quadra- 
tum linea fi h erit rationale. ergo & linea Ch erit ratio- 
nalis. Et quia quadrata linearu fi h,h y non habent pro- 
portionem inter fe, quam numerus quadratus adqua- 
dratum,ergo linea fin,ny erunt longitudine incomenfu 
r ab des, & funt amba rationales. ergo linea fi «,* y erut 

FF 
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rationales potentia tan , 

tum come fur abdes. er- e * . . . ’ 

£o linea Cy erit refiduii: 9 
dico praterea eande ef- ' ‘ 

fe refiduum fecundum. * 

quo enim efi maius quadratum lineatu quadrato li- 
nea n yfit quadratum linea i. Cum igitur fit ficut nu- 
merus A\.ad numerum A \,ita quadratum linea nfiad 
quadratum linea n y.per euerfam ergo proportione fi- 
cut a i ad numerum \l, ita quadratu linea fi * ad qua- 
dratum linea $ .Efi autem uter que numerus A t,t ? qua- 
dratus, ergo linea u fi erit longitudine commenfurabilis 
linea t:poteftqilinea fi* plus ,qudm linea * y quadrato 
linea fibi longitudine commenfurabilis .& efi linea con 
iunfla h y longitudine commenfurabilis linea rationa- 
li «.E rgo linea fi y erit fecudum refiduum. Repertum efi 
ergo refiduum fecundum. 

O&uagefimumfcptimum Theorema. 

Repcrirc tertium refiduum. 

Vroponatur linea rationalis x, £ 

& proponatur numeri tres 
\,fiy,y A proportione non ba 
betes inter fe , quam nume- 
rus quadratus ad quadra- 
tum: & numerus fi y ad numerum fi a habeat propor- 
tionem, quam numerus quadratus ad quadratu : fitq ; 
numerus fi y maior numero y A.fiatq; ficut numerus % 
■ad fi y,ita quadratum linea x ad quadratum linea l *. 

ficut 
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ficut autem numerus Cy ad numerum y A, it a quadra- 
tum linea l *,ad quadratum linea i i. ergo quadratum 
linea x ejl commefurabile quadrato linea Zu.Sed qua- 
drarum linea x ejl rationale, ergo & quadratum linea 
? n erit rationale, ergo linea ? h erit rationalis: et quonia 
numerus t ad numerum Cy non habet proportione, qua 
numerus quadratus ad quadratu , neq; ergo quadra- 
tum linea x , ad quadratu linea Z * habebit proportio- 
nem, quam numerus quadratus ad quadratum, ergo li 
nea x erit longitudine incommenfurabihs linea { *. Rur 
fus quoniam ejl ficut numerus fiy ad yA,ita quadratu 
linea i» ad quadratum linea i *,ergo quadratum linea 
i» ejl commefurabile quadrato linea t * : fed quadratu 
linea l* ejl rationale, ergo eir quadratum linea 6 * erit 
rationale, ergo linea e * erit rationalis. Et quoniam nu- 
merus fiy ad. numerum y A non habet proportione, qua 
numerus quadratus ad quadratu, neque ergo quadra- 
tum lineat* habebit proportionem ad quadratum li- 
nea S *,quam quadratus numerus ad quadratum, er- 
go linea t » erit longitudine incommefitrabilis linea i n: 
funt autem amba rationales, ergo linea l*,t* funt ra- 
tionales potentia tantum commenfurabiles. ergo linea 
li erit refiduumper jydicopraterea efferefiduu ter- 
tium. Cum enim Jit ficut numerus i ad numeris fi y,ita 
quadratum linea x ad quadratum linea l*:Jicut au te 
numerus Cyad numerum y A,ita quadratum linea ? *, 
ad quadratum linea i u.ergo ptr aquam proportionem 
fcut numerus ad numerum y A, ita quadratu linea x 
ad quadratum linea t *:fed numerus \adyA non habet 
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proportionem, quam nume- £ 

rus quadratus ad quadra- ® s ' Y 

tum : neqi ergo quadratum * — • 

linea x habebit proportione • * 

ad quadratu linea fi n , qua * 

quadratus numerus ad quadratum, ergo linea « erit 
longitudine incommefurabilis linea fi m. Neutra ergo li- 
nearum i h,6 i erit longitudine commenfurabilu linea 
rationali «:quo uero maius efl quadratu linea ? u qua- 
drato linea 9 u,maius autem efje conflat, quia perfup- 
pofltionem numerus Cy efl maior numero yjjitquak 
dratumhnca x.Qum igitur flt flcut numerus byadntt 
merum y <fl,ita quadratum linea in ad quadratum li- 
nea fi Hiper euerfam ergo proportione flcut numerus Cy 
adcj\,ita quadratum linea ad quadratum linea x: 
fed Cyad&A habet proportione , quam numerus qua- 
dratus ad quadratum, ergo quadratum linea t * habe- 
bit proportionem ad quadratu linea x, quam quadra- 
tus numerus ad quadratum. ergo linea { « erit longitu- 
dine commenfurabilis linea * . E rgo linea \ h plus potefly 
quam linea fi h quadrato linea flbi commensurabilis lon 
gitudine,& neutra linearum £ M N efl longitudine com 
menfurabilis linea rationali *,cum tamen utraque li- 
nearum l »,« x flt rationalis:ergo linea ? fi erit reflduum 
tertium. Kepertum efl ergo tertium reflduum. 

O&uagefimumo&auum Theorema. 

Rcpcrire quartum refiduum. 

P roponatur linea rationalis «, cui flt longitudine comme- 

furabilts 
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s o t .lib er; h X2 cm j : 

forabilis linea Ch: frgo //»&* » 

C u erit rationalis .Eropona- j> > 

tur numeri duo j\ i huiufi ' 

modi,ut totus ju ad neutris s ‘s 
habeat proportione, 
yuam numerus quadratus ad quadratu: fitfi ficut nu~ 

: merus ju ad numerum i ira quadratum linea Ch ad 
quadratum linea h y.ergo quadratum linea Ji » erit co- 
men forabile quadrato linea n y.ergo & quadratum li- 
nea» y erit rationale ,& linea h y rationalis. Et quanta, 
numerus m t ad numerum non habet proportionem, 

quam numerus quadratus ad quadratum ,ergo linea 
C h erit longitudine incomcnfiurabilts linea H y font au- 
tem amba rationales, ergo lineti s y efi refiduum. dico 
praterea ejje refiduum quartum: quo enim quadratum 
linea C t efi maius quadrato linea * y,fir quadratum li 
nea 8. Cum igitur fit ficut numerus Ji t ad numerum 
ita quadratum linea C h ad quadr atu linea n y tergo per 
euerfiam proportionem ficut numerus j\ i ad numerum 
ft l 3 ita quadratum linea Ch ad quadratum linea ificd 
numeri a \,ji £ non habent proportionem inter fi, quam 
quadratus ad quadratum: ergo linea & # erit longitudi 
ne incommenfiurabilis linea 8. Ergo linea £ nplus potefi , 
quam linea « y quadrato linea fiibi longitudine incom- 
menforabtlis: efi que iota Ch longitudine commenfiurabi 
lis linea rationali x.ergo linea C terit refiduum quartis., 
apertum efi igitur refiduum quartum. \ ; i 

Ottuagefimumhonum Theorema. 

Reperire quintum refiduum. i 'i spfl 
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P roponatur linea rationalis *, + , ? , ^ 

cui fit longitudine commen - \ > ( 

furabihs linea y *,erit ergo li e 
ne a y * rationalis. Vroponan jv, .y. • 
tur numeri duo A i tales, ^ 

ut a i ad neutrum A i habeat proportione, quam nu- 
merus quadratus ad quadratu: ftj; ficut numerus 1 1 
ad numerum A ita quadratum linea yu ad quadratu 
linea R n, ergo 'quadratum linea y « erit commenfurabi 
le quadrato linea Cn.ergo quadratum linea R * erit ra- 
tionale , CT* linea R u rationalu:fed numeri A i,«. i no ba 
bent proportionem,quam quadratus adquadratu,er- 
go linea Ch,h y. fiunt ratiouales potentia tantum comme 
Jur abdes, ergo linea Cy eritrefiduu, dicopratereaefje 
refiduum quintum : quo enim maius efl quadratum li- 
nea R* quadrato linea « y,ftt quadratu linea i. Cu igi- 
tur fit ficut numerus a i ad numerum ita quadratu 

linea Rnad quadratu linea n y,ergo per euerfam pro- 
portionem, ficut numerus A\ad numerum A l,ita qua- 
dratum linea R n ad quadratum linea tfied numeri A t, 

* {non habet proportionem inter fe,qua numerus qua- 
dratus ad quadratu,ergo linea R n erit longitudine in- 
commenfurabtlis linea 6. ergo linea R n plus potefl linea 
yn, quadrato linea fibi longitudine incommefurabilis : 
eftque coniunfla linea yn longitudine commenfurabilis 
linea rationali u.ergo linea C y erit refiduum quintum. - 
Repertum efi ergo refiduum quintum. * 

Nonagdimum Theorema. . fbQ 
Rcpcrirc fextum refiduum. jUivi iiiuinr.ipifmfr'* 

■ v. S/f 
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Sit linea rationalis numeri tres *,&y,yA proportio- 
nem non habentes inter Je,qua 

numerus quadratus ad quadra i ? 

tum numerum : numerus autem 

£ y ne habeat proportionem ad * 

numerum j6 A , qua quadratus fi / y . 

numerus ad quadratum numerum: fitque numerus £> y 
maior numero y A,Jiatq; ficut numerus \ad numerum 
A y,ita quadratum linea « ad quadratum linea \ %: ficut 
autem numerus & yad numerum y A, ita quadratum li 
nea Z*ad quadratum linea » t.Cum igitur Jit ficut \ ad 
C y,ita quadratum linea k ad quadratum linea ? h, er- 
go quadratum linea * ejl commefurabile quadrato li- 
nea l t.ergo quadratu linea ? h erit rationale, & linea 
1 1 rationalis. Et quoniam numerus % ad & y non habet 
proportionem, qua quadratus numerus ad quadratu, 
ergo linea * erit longitudine incomenfurabilu linea l ». 
Kurfus quoniam eft ficut numerus jS y ad numeri* y a , 
ita quadratum linea ad quadratum linea ut, ergo 
quadratum linea l u erit commenfurabile quadrato li- 
nea n i.fed quadratum linea 1* ejl rationale, ergo & 
quadratu linea u i erit rationale. ergo linea u t erit ra- 
tionalis. Et quoniam numerus £ yad numerum yA no 
habet proportione, quam numerus quadratus ad qua- 
dratu, ergo linea { u erit longitudine incommenfurabi - 
hs linea u t:funt autem amba rationales, ergo linea X u, 
h t funt rationales potentia tantum comenfurabiles. er- 
go linea i t erit rejiduum : dico praterea ejje rejiduum 
fextum.Cu enim Jit ficut numerus \.ad& y,ita quadra- 
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tum linea x,ad quadratum li- « 

ne a i ficut autem numerus f> y i ! JL 

ad numeru yA, ita quadratum 

linea \*ad quadratu linea h 8 . * 

P er aquam igitur proportione e> * > : 

ficut numerus i ad numerum y A, ita quadratum linea 
x } ad quadratum linea u 8: fed numerus \ no habet pro- 
portionem ad numeru y A , quam quadratus numerus 
ad quadratum. ergo linea « erit longitudine incommen 
fur abilis linea h 8,& neutra linearum Kn y n8ejl longitu 
dine commenfurabihs linea rationali «:quo igitur ma- 
ius eft quadratum linea % «, quadrato linea h 8 fit qua- 
dratum linea x. Cum igitur fit ftcut numerus Gy ad nu- 
merum y A,ita quadratum linea in ad quadratum li- 
nea 1 8 . ergo per euerfam proportionem ficut numerus 
Cy ad numerum GA } ita quadratu line a in ad quadra- 
tum linea xfed numerus Cyad numerum h A non har 
bet proportionem,quam numerus quadratus ad qua- 
dratum. ergo linea £ « erit longitudine incommen fur a- 
bilis linea x. Ergo linea t n plus potefl qua linea n 8 qua- 
drato linea fbi longitudine incommenfurabilis, £7* neu 
tra linearum 8 efi longitudine commenfurabihs li- 
nea rationali x>ergo linea { 8 ef refduum fextum. Rf- 
pertum eft ergo refduum fextum. Eft autem & fa- 
cilior quadam ratio reperiendi cuiufque reftdui, ex illis 
f Xante dtftis, hoc modo.Vropoftu ft repcrire refduu 
primum.Vroponatur binomiu primum linea xy, cuius 
maius nome ft x C:& linea G y aqualis ft linea jS A. er- 
go linea yjsoceft linea x A funt rationales po- 

tentia 
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tentia tantum comme furabiles . linea * C plus potejl, 

quam linea £ y,hoc ejl quam linea & A quadratolinea 
/ibi longitudine commenJurabilu:gr tinea * C ejl longi- 
tudine commenjurabilis lineae propofita rationali ,quta 
pofitum ejl lineam xyefje binomiu primum, ergo linea 
* A eflrefiduum primum.Simih ratione fecundum ,tcr T 
tium, quartum, quintum & Jextumrefiduum reperire 
licet, fi propo fuerimus finguta binomia eiufde ordinis. 

Nonagcfimumprimum Theorema. 

•'iSttTOO'} v*\;l;v.:’r.i*vi\ \\i k 3,5 » nnvt 

Si lupcrficics contineatur ex linea rationali Sc re fi- 

duo primo, linea ejux illam fuperficicm poteft, 

cftrenauam^. . m \ f , < . 

. . • . ... 

Cotineatur Juperficies reffagu- - *■ t j '4' 

la * £>, ex tinea rationali * y, 

& rejiduo primo * A. dico li- 
nea, quapofit fuperfiaem d- 
lam,ejje reJiduum.Cum enim 
linea *A Jit refiduu primum, 

JitilhconiunBa linea Am, ( co- 
iunflamintellige, qualem dixi in fine theorematis j$.) 
ergo linea * n,n A funt rationales potentia tantum com 
men fur abiles: & tota * » ejl longitudine commenfura - 
bilu rationali linea *y,& linea * » plus potefi,quam li 
nea » A quadrato linea fibi longitudine commenfurabi - 
lis.Secetur linea « / in partes duas aquales in puntto i, 
■Cir quadrato lmea%.», aquale fecundum lineam * » ap- 
plicetur parallelogrammum, deficies figura quadrata: 
Jirq; illud parallelogrammum ex * i,l».ergo linea.* ? ejl 
*■■■ .. CG 
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longitudine comenfurabdis li- 
ve* l n per i$.& per puntta t, 
l,* ipfi line* xy parallela du- 
cantur 1 6,1 i,n x.Er quoniam li 
ne a * ? efl longitudine comen- 
fur abitu line *ln, ergo & to- 
■$a linea xnutriq; ex x{,(h eft y 
longitudine commen fur abdis per \ 6 .fed linea «r eft lon 
gttudine comme fur abitu line* x y.ergo utraque linea- 
rum x IA h eft longitudine commefisrabilis line * x yfted 
linea xyeft rationalis, ergo utraque x n eft etiam ra- 

. tionalu : quare & utrunque parallelogrammum xi,Z* 
eft rationale per zo .Er quoniam linea </ri eft longitudi- 
ne commenfurabilu line* t*,ergo linea en eft lon -O 
gitudine commefurabilu utrique A t,« *: fed linea An eft 
rationalis , ergo utraque A\.,kh eft rationalis : fed ea- 
dem linea An eft longitudine incommenfiur abdis linet 
x y per definitionem reftdui primi uel per 13 aut 14 
huius. Quia linea A n eft longitudine incommenfurabi- 
lis line * «h, qu* linea x» eft longitudine commenfu - 
{r abdis eidem linetx y. ergo utraque linea A i,i r eft ra- 
tionalis & longitudine incomme ‘fur abilis hne*x y. Er 
go utrunque parallelogrammum A 6 ,\ x eft mediale per 
xx. Sit parallelogrammo x 1 aquale quadratum \u:pa 
-rallelogrammo uero In fit aquale quadratum t i, detra 
Elum ex quadrato \ u,babens cum illo communem an- 
gulum \ 0 u.Quod ut fiat reperiatur media proportio- 
nalis inter lineas Z i,Z mnam quadratum medi* propor 
•tionalis erit aquale parallelogrammo ex l i,\ h: porro de 

linea 
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tinea \ o fumatur linea aqua- 
lis linea media proportionali 
modo reperta defervatur i 
eius quadratu. Sunt ergo am • , . 
bo quadrata a m,r / circa e an 
dem diametru per z6.6:fit eo- 
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firibat ur figura qualu hic uidetur. Cum igitur fit pa- 
rallelogrammu ex « $•,?* aquale quadrato linea <.». efi 
igitur ficut linea ti i ad lineam i u y ita linea i uad lineam 
it per vj.6: fi d ficut linea x{ad lineam i h, ita paralie* 
logrammum m ad parallelogrammum ixficut autem 
linea i uad lineam ( *>tta parallelogrammum \uad pa- 
rallelogrammum i x Ergo parallelogrammorum « i,{ * 
parallelogrammum \k efimediu proportionale: fcd & 
quadratoru a u>*t parallelogrammum ut,efi medium 
proportionale per lemmapofitumpofltf. Efi autem pa 
rallelogrammo « i aquale quadratum a mparallelogra 
mo uero Ixefi aquale quadratum » f ergo parallelogra 
mum u*. e fi aquale parallelogrammo i * per lemma po - 
fitum d nobis ante j^.Scd parallelogrammum efi a- 
quale parallelogrammo A 9 per i .6: parallelogranimu 
uero u t efi aquale parallelogramo a / per 43. 1. Ergo pa 
rallelogrojnmum A x efi aquale gnomoni v 4 \ } qui gno 
mo confiat ex illis parallelogramts. per qua ut des in fi- 
gura maiorem femicirculo portionem pcrtranfire,& 
praterea quadrato rf.Efi autem & parallelogrammis 
« x aquale quadratis a modo conclufium efipa - 

rallelogrammuAx efje aquale gnomoni *<$%,& pra- 
\ - . GG ij 
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terea quadrato ,* l Reliquum 
ergo, nempe parallelogrum-' 
mum x C,erit aquale quadra,- 1" 
t o «• r,quod ejl quadratum /r-o^ 
ne* \ r. ergo quadratu line a 
\ t ejl aquale parallelogram 
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lud paraRelogranitmum df,: dido pr a terea lineam \t 
effe refiduum.Cum enim utrunque parallelogrammu 
«e /,t xfit rationale, ut fitpra diflum, ergo &ilhs aqua- 
lia quadrata kit;tiihoccfl , quadrata linearum a e, e * 
erunt rationalia , ey linea ipfa \ » f o t, rationales Rur - 
ftes quoniam parallelogrammum A i, hoc ejl, hf ejl me- 
diale, ergo parallclogrammum \ / erit incommenfurd - 
hile quadrato t i. ergo per i .6 & lo.huiusjinea \ » erit 
longitudine incommejurabilis linea o r.Junt autem am+ 
ha rationales, funt ergo rationales potentia tantum co-\ 
menfiirabilcs .ergo linea \tefi refiduum : poteflaute pd 
rallelogrammum x C.ergo fi fuperficies co tineatur &c. 
linea qua illam fuperficiem potefi,efl refiduum. 

NonagcfimumfccundurnThcorcma. * 



Si fuperficies contineatur ex linea rationali,& refi- 
duo fecundo, linea qux illam fuperficiem poteft, 
efl refiduum mediale primum. 

Superficies x & contineatur ex linea rationali xy,& reji - 
duo fecundo x A. dico lineam qua potefi fuperficiem x & 
ejje eam, qua dicitur refidnu mediale primum. Sit enim 
linea x A linea coniunfta A x.ergo line* « x,h a funt ra - 
t . j . tionales 



rr r 
•/1 v. 



I J J 









r — 

I O ' 
r 








• 




y . 




1 • V 









* 0 



) T * L I B E R T X. 

tionales potentia tantum comen - , 
forabiles: & linea comunfla A a, 
ejl longitudine commeforabilis li- 
nea rationali x -j- : /mim uero « n 
poiefl qua linea A x quadra- 
to linea flbi longitudine cammen- 
forabihs.Secetur linea A a bifaria 
& aqualiter in pufloK,& fecit- y 
dum linea xx applicetur quarta parti quadrati linea 
i A x,hoc efl, quadrato linea ia aquale parallelogrammis 
ex x x,deficiens Jfecie quadrata.ergo per 18 linea 
ejl longitudine commeforabilis linea i a: & per punfta 
ipfi linea x y ducantur parallela \.8,{ i,n x:& quo- 
niam linea * J ejl longitudine commeforabilis linea l x, 
ergo tota linea xxefl utrique « a longitudine comen - 
forabilis. Efl autem linea «a rationalis & longitudine 
incommenforabihs linea x y.ergo utraque x l,\xefl 
rationalis & longitudine incommenforabihs linea x y. 
ergo utrunque parallelogrammum xi,ix ejl mediale 
per zi.Kurfus cum linea Jis. fit commenfurabihs longi- 
tudine linea \ a, ergo & j\ a ejl utrique A a longitudt 
ne commenfurabiltsfed linea A a efl longitudine comme 
forabilis linea rationali xy, ergo utraque a i,ia efl ra- 
tionalis & longitudine commenfurabihs linea xy. ergo 
utrunque parallelogrammum A 9 } sk efl rationale per 
lo.Dejcribatur garallelogrammo x i aquale quadratis 
h uparallelogrammo uero ix, aquale jit quadratu 
jicutinpracedenti theoremate, quadrata erunt 
circa eandem diametrum fu diameter o dcfcribct- 

v.»i CG iij 
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tur figura ficutmodo dtclitefl. 
Quoniam ergo parallelogram- 
ma « i,l x fiunt medialia & in- 
ter fie commenfiurabilia,& illis 
aqualia quadrata linearis \ o, 
• r fiunt medialia, ergo linea \ o t 
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menfiurabiles. Conflat autem potentia commenfiurabi- 
les ejje lineas k c,o >,quta earum quadrata fiunt comme 
furabihaicommeflurabilia fiunt porro quadrata tlla ,fci 
licet linearum \ 0,0 t,quia fiunt aqualia parallelogram- 
mu ,* i,t n,qua fiunt comenfiurabilia:comefurabiliapor- 
ro ejje illa parallelograma « conflat eo, quod modo 
probatum efl, lineas * & x efife longitudine commenfik- 
rabiles. Ergo per i .6 & io huius parallelograma « 
fiunt commenflurabilia.ergo modo probatum efluia re - 
fiolutionis lineas \ o,o t,ejje potentia cdmenjurabilts. Et 
quoniam parallelogrammum ex « * efl aquale qua- 
drato linea «. *. efl ergo ficut linea «£ad linea i k, ita li- 
nea i x ad lineam t *:fied ficut linea ad lineam \ u,ita 

parallelogrammu « i ad parallelogrammu \ x: ficut au- 
tem linea \ n ad lineam ? «, ita parallelogrammu xxad 
parallelogrammum i x. ergo parallelogrammorum * i, . 
tx medium proportionale efl parallelogrammu xx.Efl 
etiam quadratorum \ u>* t medium proportionale pa- 
rallelogrammum u i: & efl aquale parallelogrammu 
« i quadrato a u. parallelogrammum uero \x efl aqua * 
le quadrato r {.Ergo u t erit aquale parallelogramo x x: 
fiedxx efl aquale parallelogrammo / Btparallelogram- 

mum 
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mum uero \fejl aquale parallelogrammo u t.Totu er- 
go parallelogrammum Axejl aquale gnomoni v<fx 3 & 
quadrato r §. reliquum ergo , nempe parallelogrammu 
« &>ejl aquale quadrato #• tJioc c(l quadrato linea \ t. 
Ergo linea \ tporejl fuperficiem x 6: dico praterea linea 
A t ejje refiduum mediale primum. Cum enim paralle- 
logrammum i xjit rationale.Jitj; aquale parallelogra- 
mou t,boc ejl k p.ergo h f,hoc ejl parallelogrammum ex 
A «,o r erit rationale: fed quadratum t \ ejl mediale ,quia 
ei aquale parallelogrammum { x modo probatu ejl ejje 
mediale.Ergo parallelogrammum \ i erit incommen- 
fur ab ile quadrato *{'f dficut parallelogrammu ad 

quadratum t?, ita linea \o,ad lineam or,per 1 6 . ergo 
■per io huius Jinea \ a,o r funt longitudine incommenju 
rabilesfed modo probatum ejl eas ejje mediales poten- 
tia commenjurabiles. ergo linea \o,ot funt mediales po 
tentia tantum commenjurabiles continentes rationale. 
Ergo linea \t ejl refiduum mediale primum,& potejl 
fuperficiem «£ contentam ex linea rationali &refi- 
duo fecundo. 

Nonagcfimumtertium Theorema. 

Si fuperficies contineatur ex linea rationali &rcfi- 
duo terdojlinca qua: illam fuperficiem potc^cft 
refiduum mediale fecundum. 

Superficies enim x jS co tineatur ex linea rationali xy,& 
refuluo tertio x A. dico lineam qua pofit fuperficiem x >6 
effe refiduum mediale fecudum. Sit linea coniunttaA 
ergo linea x »,« a funt rationales potentia tantum com- 
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mefurabdes, eJr neutra, linearum « , 8 l * 

K h } h A ejl longitudine commenfu- 
r abilis line a rationali xy.T ota ue 
roxj&plus poteJl,qudm contunfla 
n A quadrato linea /ibi longitudine 
commenfurabilu. reliqua fiat, ut in 
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pracedetibus.ergo linea xX,l%funt y 
longitudine commefurabiles Cr parallelogrammu «r/, 
commenfurabileparallelogrammo ix.Et quoniam 
\%funt longitudine comen fur abiles, ergo tota linea *% 
ejl utrique x 1,1% longitudine commefurabtlutfed linea 
x h e/l rationalis & longitudine incommenfurabtlis li- 
nea x y,ergo utraque x 1,1%. cft rationalis & longitudi- 
ne incommefurabdu linea x y. ergo utruque parallelo- 
grammum x i,t % ejl mediale per n. Kurfus cum tinea 
A i Jit longitudine commenfurabilu linea t %, ergo & to 
ta a % ejl longitudine comenfurabihs utrique A t,% %:fed 
linea An ejl rationalis potentia tantum commen fur abi- 
lu linea x y,crgo & utraque linearum a \.,s.n ejl ratio- 
nalis potentia tantum commenfurabilu linea xy.ergo 
Cr utruque parallelogrammum At,\x ejl mediale: er 
quoniam linea x %,A njfunt potentia tantum commen fu- 
r abiles, ergo funt longitudine incommenfurabilesfed li 
nea xnejl longitudine commenfurabilu linea x {.linea 
autem A% ejl longitudine commenfurabilu linea %\,cr- 
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go linea x{ ejl longitudine incommenfurabtlis linea 
Sicut autem linea x{ad lineam t %,ita parallelogram- 
mum xt ad parallelogrammum t a. ergo x i ejl incom- 
menfurabile ipfnx. Conjlruatur paradelogrammo xt 
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mo ex A. o,o ttquare & linea a a 
erit longitudine incomenfurabt- 
lis linea o t.ergo linea a 0,0 ifunt 
mediales potentia tantum com- 
menfurabiles : dico pr at crea eas 
continere mediale. Cu enim pro- 
batu Jit i x efje mediale, ergo & P 
'tllt aquale parallelogrammu ex \ 0,0 1 erit mediale, er- 
go linea A t ejl reftduum mediale fecundum, & potefi 
fuperficiem « &. E rgo linea potens fuperficiem « C efire- 
fiduum mediale fecundum. 

Nonagcfimumquartum Theorema. 

Si fupcrficics contineatur ex linea rationali &reli- 
duo quarto , linea qu^ illam fupcrljcie potcll , cfl: 
linea minor. ; Si 

Superficies * fi contineatur ex linea u * ‘ 5 9 

rationali * r,et refiduo quarto * a. 
dico lineam qua illam ftpcrficiem 
a i pote fi, e/] e ea, qua dicitur linea 
minor: fit enim linea coiunttaJiu, 
ergo linea a u, A * funt rationales 



potentia tantum commefurabdes: > fi 
0 linea « « plus poreJl,qudm linea / « quadrato linea 
fibi longitudine incommcfurabilis, & linea * n efi longi 
tudtne commenfurabilis linea * y.Diutdatur linea 
bifariam & aqualiterm punflo t: & quadrato linea, 
% h aquale fecudum lineam « n applicetur parallelograr- 
mum, deficies figura quadrat a, fit qi illud parallelogra- 

mum 
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muex*l,\t. ergo per \9d1nea «J m> longitudine in- 
commcnfur abilis linea ?*. Ducantur per punfla 
ip fis lineis *y,J* C,parallela it, Cum igitur linea 
* * fit rationalis, cr longitudine commerfurabilts linea 
m y.ergo totum par allelogrammum « * ejl rationale per 
io.R urfus cum linea / uft longitudine incqmmefura - 
bilis linea « y,(nam f efjet linea a u longitudine conir 
menfurabilts linea « y,cum linea « n fit eidem « y longi- • 
tudine commcfsrabilis, efjent etiam linea « *,/ * 
fudine commenfurabiles ,cum tan?Cn pofua fnt potit ta 
tantum commcnfur abiles)funt autem amba « Y) / „ ra 
tion ales. ergo parallelogrammu / x ejl mediale. Kurfus 
cum linea « ? fu.longitudtnc tncomenfurabilis linea fo, 
incomrn enfisrabile ejl«opfparallelogr4mme }*. 
Cbftruatur parallelogrammo « 1 
aefual^uadratum k u: ipfiuero 
g^ acfudle quadratum ,\,ambo ^ 
quadrata babcntid communem 
angulis k at. ergo quadrata \u, 

*l Junt dtp a eandem diametris : 
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gura. Cum igitur parallelogrammu ex *(gvft aquale 
quadrato linea \H,erit proponionaliterficut linea 
ad lineam 1 n,ita linea « n ad linea %*:fed fcut linea 
ad lineam %n,ita parallelogrammum »1 ad parallelo - — 
grammum % x per 1.6. Sicut autem linea tu ad linea ?«, 
ita parallelogrammum «* ad parallelogrammum ftl 
ergo parallelogrammoru « medium proportionale 
ejl t *. ergo, fcut dittum efi in pr ace dent ibus, parallelo- -* 
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grammum u t efl aquale paral - 
Iclogrammo t xfied At efl aquale 
ipfis njpfium autem utipfi\ {.er- 
go parallelogrammum Ak efl a- 
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ror(.ergo reliquum x& efl aqua- 
le reliquo quadrato rr,boc efl, 
quadrato linea \ t: dico pratered linea \i effle irratio- 
nalem eam,qua linea minor uocarur. Cum enim paral 
ielogrammum xxfit rationale ,& fit aquale quadratis 
linearum \ o, o r, ergo compofitum ex quadratis linea- 
ris \ o ,6 r erit rationale. Rurfius cum A x fit mediale, fit ep, 
aquale ei,quod jit bis ex\o-,o t,ergo id quod fit bis ex 
A o,o r ejl etiam mediale: & quoniam parallelogram - 
mum x i ejl incommenfurabile parallelogrammo £ x, er- 
go & eis aqualia quadrata linearum \ 0,0 1 fiunt ineo- 
menfiurabilia.ergo linea \ o,t t fiunt potentia incomme 
fiur abiles, conficientes compofitum ex quadratis ipfiaru 
rationaleud uero quod fit bis ex ipfis mediale, quod efl 
comefiurabile ei,quodfitfiemel ex ipfistergo & quod fit 
fiemel ex ipfis, erit etia mediale. Ergo linea \ t efl irratio 
nalis, qua uocatur linea minor & potefl fiuperficie x 
Nonagcfimumquintum Theorema. 

Sifuperficies contineatur ex linea rationali, &: refi- 
duo cjuintOjlinca quae illam fupcrftcic potcft,eft 
SA^qu^ dicitur cum rationali fupexficie laoensto 
tara medialem. 

Superficies enim x & contineatur /x linea rationali x f,& 
\\ l! I refiduo 
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- refiduo quinto x A. dico lineam, qua illam fuperficie po- 
teft,eam efje qua dicitur faciens cum rationali fu perfi- 
de totam medialem: fit enim linea x / luntla linea <A », 
qua erit longitudine comen furabilu linea rationali x y, 
catera erunt ut in pracedenti. Et quoniam linea xneft 
longitudine incommenjurabi - 
lis linea xy,&funt amba ra- 
tionales , ergo parallelogramit 
x * erit me diale. Rurfus quonia 
linea J\ x efi rationalis, & logi 
' iudine comefurabilis linea x y, 
ergo J\ x erit rationale. Cofirua L 
tur quadratum \ n aquale pa- . 
rallelogrammo x 1 , quadratum 
uerotl aquale ipfilx, ut in pro c 
ximo,fimiliter demofirabimus 
lineam \ ? poffe fuperficiem x 
dico praterea eam efje lineam. 





r- 


e '35 # 


t 0 il fl I 










-a 1 J 


* 


' 



74 



0 



1 f f a( 


7^7 




. * i. 

x w 



perfide faciens totam mediale: 
cum enim xxfit mediale, etiam illis aquale compofitum 
ex quadratu linearum \o,o t,erit mediale. Rurfus quia 
Jixcft rationale, ergo & illi aquale id, quod fit bis ex 
\»,ar erit etiam rationale, quoniam linea x£efi lon 

f itudine incommefurabilu linea Zn, ergo peri. 6 & 10 
uius.parallelogrammum xt erit incomenfurabile pa- 
rallelogrammo ? x, ergo & quadratu linea \ t erit in* 
commenfurabile quadrato linea 0 1: ergo linea \e,o t 
Junt potentia incommenfurabiles facientes compofitum. 
• ' HH/i/ 
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ex quddratis ipfaru mediale ,id itero quod fit bis exi- 
pfis rationale. ergo reliqua Itned \ ? efi irrationalis: ne- 
J>e ea qua dicitur cum rationali fuperficie facient rota 
me dialem poteflfuperficiem «jS.E rgo Ime d potens 

fuperfciem « £ efi linea, qua dicitur cum rdtiondli fu- 
perficie faciens totam medialem. 

Nonagcfimumfextum Theorema. 

Si fupcrficics contineatur ex linea rationali & refi- 
Huo fcxto,linea qui illam fuperficiem pptcft,efifc 
ea qua: dicitur faciens cum mediali fuperficie ta- 
tam medialem. 

Superficies « S contineatur ex linea * V-V*'» 

rationali x y,et refiduo fexto « a. 
dico lineam qua potefl fuperficie 
iCefJe eam, qua dicitur faciens 
cum mediali fuperficie tota me- 
dialem. Sit enim linea x A linea 
coniuntla a h , & catera fiat, ut 
iri pracfdetibus:cum linea x{fit 
longitudine incomenfurabilis li - 
nea \ h, ergo & parallelogram- 
mum x i erit incommenfurabile 
pdrallelogrammo t x. Er quonia 
linea xu,xy,Junt rationales po- 
tentia tantum commefurabiles , 
ergo parallelogrammum x h erit ? ' f p ... 

mediale: fimtli ratione A k erit mediale. Cum igitur li- 
nea xh,h A fint potentia, tantum commen fur abdes, er- 
V - L go 
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go funt longitudine inter fe incommenfurabiles : fed fi- 
cu t linea « %ad n A, ita parallelogrammum «xad A x. 
ergo k x erit in comen fur abile ipfi a x.Confiruatur cade 
figura, qua in pracedentibus ,/imiliter probabimus li- 
neam k t pofje fuperficie « C: dico prarerea eam effe,qua 
dicitur facies cum fuperficie mediali totam medialem: 
nam «x efi mediale, ergo grilli aquale compofiruex 
quadratis linearum \ 0,0 1 erit mediale. Kurfus quonia 
A x efi mediale, ergo gr ei aquale, id quod fit bis ex \o, 
't t erit mediale. Et quoniam « x efi incommenfurabile 
ipfi A x,ergo gr quadrata linearum \ 0,0 1 erunt inco- 
menfurabilia ei, quod fit bis ex \ «, 0 t:gr cum paralle- 
logrammum * t fit incommenfurabile parallelogram - 
tno l x,ergo etiam quadratum linea \ o erit incommen 
fur abde quadrato linea e r. ergo linea k o, e t erunt po- 
tentia incommenfurabiles ,facietes compofitu ex qua- 
dratis linearum \ t,t> » mediale, gr quod fit bis ex ipfis 
medtale.praterea compofitum ex quadratu ipfaru in- 
commenfurabile ei, quod fit bis ex ipfis.ergo linea k refl 
irrationalis, qua dicitur cum mediali fuperficie faciens 
totam mediale, gr poteflfuperficiem * C.Ergo linea po- 
tens fuperficiem « & efi ea, qua dicitur faciens cum fu- 
perficie mediali totam medialem. 

Nonagcfimumfcptimum Theorema. 

Quadratum rcfidui fecundum lineam rationalem 
applicatum,facit alterum latus reliduum primu. 

Sit refiduum k C, rationalis uero linea yA:gr quadraro li- 
nea « $ aquale fecundum lineam y a applicetur paral- 
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lelogrammum y\. facies alteri* • t 
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latus y %,dico lineam yleffe re- 
fiduum primum. Sit enim linea 
x yS linea couenietcr iunfla £ h, 
qua & eadem dicitur linea co 
iunfla, ut in fine theorematis 
7 9. ergo linea xh,h£>. , funt ra- 
tionales potentia tantum com- 
menfurdhiles: & quadrato li- 
nea w fecundum lineam y A applicetur parallelogram 
mum y 9 , quadrato uero linea £ * aquale parallelogra * 
mum k x: totum ergo yxefi aquale quadratis linearum 
« *,* g.fid parallelogrammum y k efi aquale quadrata 
linea x £>, reliquum ergoix efi aquale ei,quodfit his ex 
ecujH Ctquia quadrata linearum x « a n £ fiint aqualia ei, 
quodfitbis ex x quadrato linea x & per j2.Se- 

cetur linea bifariam & aqualiterin punflo r,&4 
pullo r ducatur linea y A parallela linea r /, ergo ulru - 
que ex parallelogramis ?/,r\ efi aquale ei.quod fitfe- 
tnelexxH i H&. Et quoniam quadrata linearum x»,%C. 
funt rationalia , quibus quadratis aquale efi parallelo 
grammu y x,e rgo yxefi rationale, ergo linea yuefi ra 
tionalis longitudine commenfurabilis linea y a. Kurfns 
quoniam id quod fit bis ex x h,h /5 efi mediale, ergo & it 
li aquale nempe parallelogrammum l x, erit mediale, 
ergo linea lu efi rationalis longitudine incommenfU- f 
rabilis linea yA.Et quoniam quadrata lineatum « *;« & 
funt rationalia, id uero quod fit bis ex xh,h.£ mediale, . 
ergo quadrata linearum xh,h^ funt incommcnfura - 
1 " - 1 bilia 
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hilia ei, quod fit bis ex x «>« C.E fiaute quadratis linearii 
x m C aquale parallelogrammum y \:ei uero quod fit 
bis ex x h,h C aquale i k,ergo y k erit incommenfiurabile 
ipfi l k.ergo & linea yu erit incommenfiurabtlts longi - 
tudine linea lu: fiunt autem amba rationales, ergo li~ 
ne * K « fiunt rationales potentia tantum commenfiu 

rabiles, linea yt efi refiduum per y.y dica prxtereq 

efife primum refiduum. Cum enim .quadratorum linea;- 
rum xh,h& fit id quod fit ex xu,h$ medium proportio- 
nale per lemma pofitttm pofi 53 :fit autem quadrato li 
nea xx, aquale paraUel6grammumyi,tiuero quod fit 
ex x m C aquale , krquadrato uero linea* fi aquale x X. 
ergo inter paralie logramma y i,x k medium proportio- 
nale efi, k.ergo fitcUt y p ad ,k,ita,\ ad x k.Sedficuryt 
ad , k,ita linea yx ad lineam , u : ficut autem ,kadx k, 
ita linea , u ad lineam x u .ficut ergo linea yxad lineam 
1 Mj na linea , u ad lineam x u-ergo parallelogrammunt 
ex y x,x M efi aquale quadrato ru,boc efi quarta paru 
quadrati linea J u-Et quoniam quadratum linea x « efi 
commenfiurabile quadrato linea x fi, ergo & y 9 erit co 
menfiurabile ipfi xk: ficut autem yiadx k,ita linea yx 
ad lineam x u-ergo linea y x erit longitudine commenfiu 
rabihs linea x u-ergo per linea yuplus potefl,qudm 
linea { u quadrato linea fibi longitudine commenfiura- 
bilis.Efi autem linea yu longitudine commenfiurabtlis 
linea rationali y A,ergo linea y {efi refiduum primum. 
Ergo quadratum refitdui fecundum lineam rationalem 
applicatum fiacit alterum latus refiduum primum. 

Nonagcfimumo&auum Theorema. 

II 
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Quadratum refidui medialis primi fecundum ra- 
tionalem applicatum/acit alterum latus refiduu 
fecundum. 

Sit refiduum mediale primum x&,r a- « * „ 

tionahs uero y A: et quadrato linea 
a C aquale fecundum lineam y/iap 
pltcetur parallelogrammum y\,fa 
ciens alterum latus y {.dico lineam » 

y { efje refiduum fecudum. Sit enim 
linea « C linea conuenienter iunfta t 

/ H,e rgo linea x n,£ h funt mediales t 

potentia tantum commenfurabiles 
rationale continentes. Er quadrato linea x x aquale fe- 
cundum lineam y a applicetur y i faciens alterum Ut 
tus y xiquadrato uero linea * jS aquale applicetur txfa 
ciens alterum latus * u- totis ergo yxejl aquale ambo- 
bus quadratis linearum xn,*C, qua funt medialia in- 
ter fe commenfurabilia. ergo & parallelogramma y J, 
* x funt medialia inter fe commenfurabtlia.ergo per 1 6. 
totum yx ejl utrique yt,x\ commenfurabile:ergo per 
corollarium 1 4 totum yx ejl etiam mediale, ergo linea 
yu ejl rationalis longitudine incommenjisrabtlis linea 
y A per z3.Ef quoniam y x ejl aquale quadratis linearis 
* C,quadrata uero linearum x «,* & funt aqualia ei, 
quod jit bis ex « C,et quadrato linea xC pcry.i. qua 

arato uero linea xP> ejl aquale parallelogrammum y %: 
reliquum ergo nempe id quod jit bis ex x m C ejl aqua- 
le r.ejiduo parallelogramo { xjed id quod jit bis ex x t, 
a jS ejl rationale, ergo { x erit rationale, ergo linea lu ejl 

ratio- 




•" o T L I B E R: I XJ a I 13 V I U4 • 

rationalis & longitudine comenforabilis linea y a per 
2.1. Cum igitur par allelogrdmmum y\ fit mediale } pa- 
rallelogrammum uero (it rationale, ergo funt inco- 

me forabilia : ergo & linea yucrit longitudine incom- 
meforabilis linea { u'-& funt amba rationales. ergo li- 
nea yt erit rejiduum.dtco praterea efje rejiduu fecuH- 
dum.Secetur enim linea \n bifariam & a qualiter in 
puntfo r:d quo punfio parallela ad lineam y a ducatur 
lineat {.ergo utruq;exlf,t\ ejl aquale pdrallelogra- 
moex kh,*C. E t quoniam quadratorum linearum *•> 

U C medium proportionale ejlid quod fit ex « c, ergo 
& parallelogrammorum y «,* k medium proportiona- 
le e fit \. Sedjicut ytefl ad » hjta linea y x ad lineam t u' 
Jicut autem th ad K\,ita linea tu ad linea x u-ficut er- 
go linea y x ad lineam t u,ita linea tu ad lineam x u-er- 
goparaUelogr ammum ex yr,x uefi aquale quadrato li 
nea ru,boc efl, quarta parti quadrati linea lu.Sed pa- 
raUelogi&nmunJt 9 ejl commefurabile ipfi x \,er^o & 
linea yx linea x u erit commen forabilis longitudine. er- 
go per iS. linea y u plus pote fi ^quam linea l u quadrato 
linea (ibi longitudine commcnfurabilts:efl autem linea 
lu, qua dicitur couenienteriun fla comenfurabilis lon- 
gitudine linea rationali y A,ergo linea y ( e fi rejiduu fe- 
cundum. Ergo quadratum refidui medialis primi &c. 

~Nonagcfimumnonum Theorema. 

Quadratum refidui medialis fecundi fecundum 
tionalem applicatum, facit alterum latus refi- 
duum tertium. 

■ '* * II j j 
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Sit linea xCreftduum mediale pecudum , rationalis uerojit 
linea y Ji: & quadrato linea « fi aquale fecundum linea 
7 A applicetur parallelogrammum ys. faciens alterum 
latus y {: dico lineam y ? effe re fi m # 9 

duum tertium. Sit enim linea « fi 1 * ' 

linea conuenienter tunfla fi *,er 
go linea x »,* fi funt mediales po- 
tentia tantum commenfurabiles 
continentes mediale & catera , 
utin proximo theoremate, ergo 
linea yucji rationalis logitudme 
incommenfurabilis linea ratio- 
nali y A:& utruque ex U,rhcft aquale ei, quod fit ex 
x *,* C:fed id quod fit ex x m,«i fi eft mediale, ergo id quod 
fit bis ex x m C eft etiam mediale: ergo & totum t\eft 
etiam mediale. hrgo linea ? u eft rationalis & logitudi 
ne incommenfurabilis linea y /.Er quoniam linea xt, 
n fi funt longitudine incommenfiurabiles, ergo & qua- 
dratum linea « * erit incommenfurabile parallelogram 
mo ex x *,* fiifed quadrato linea x* funt commenfura - 
bilia quadrata linearum « 1,1 fi:parallelogrammo uc- 
ro ex xh,*C eft commenfurabile id, quod fit bis ex xu,* C: 
ergo quadrata linearum x *,*fi funt tncommenfurabi- 
lia ei,quodfit bis ex xu,* C.ergo cr eis aqualia paralle- 
logram ma y x,? x funt incommenfurabilia: ergo & li- 
nea yu erit longitudine incommefurabilis linea 
funt amba rationales.ergo linea y { eft refiduum:dico 
praterea effe refiduum tertium. Cum enim fit commen- 
furabile quadratu line a x *,hoc eftyi, quadrato linea 
V * * ** 
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C n ,boc ejl parallelogramo x ergo & linea y x erit lon 
gitudine comme fur abilu linea x u. Eadem ratione qua 
ufi fumus in pracedenti.probabitur pdrallclogrammu 
exyx,xu e/Je aquale quadrato linea t u,hoc efi quarta 
parti quadrati linea { u.Ergo linea y u poterit plus y qua 
linea l u quadrato linea fibi longitudine commenfura- 
bilis: er neutra ex lineis yu,\u ejl longitudine commen 
furabilu linea rationali y Ji. ergo linea yl efirefiduum 
tertium. Ergo quadratu refidui medialis fecundi &c. 
Centefimum Theorema. 

Quadratum lineae minoris fecundum rationalem 
applicatu m^facit alterum latus rchduu quartum. 

S it linea minor * C,rationalu ue • > 7 

ro y jv.fecundum quam qua- y sl v 

drato linea aquale appli- 

cetur parallelogrammum y i, 
faciens alterum latus y \:dico 
lineam y l effe refiduum quar 
tum. Sit enim linea « £ linea 
conuenienter iuntta Cn,ergo ^ 
linea « h funt potentia incommefurabiles , facientes 
Compoftu ex quadratu ipftru rationale:id uero quod 
fit ex ip(is ) mediale i & catera fint ut in pracedentibus : 
ergo totum parallelogrammum y\ erit rationale. ergo 
& linea y u erit rationalu longitudine commenfurabi * 
Iu linea y /.Er quoniam id quod fit bis ex « C efl me- 
diale y ergo er illi aquale parallelogrammu l \ erit me- 
diale. ergo linea £ u erit rationalu logitudinc mcomen- 
' II iij 
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forabilis linea y «/t; fed linea 
yixejl longitudine comrnenfo 
rabilis linea y A. ergo per 13. 
uel i^.buius linea yn erit lon 
gitudine incomenforabilis li- 
nea ln.fedfont amba ratio' 
nales, ergo linea yn,lnfont 
rationales potentia tanti* co- 
menforabiles. ergo linea y {erit reftduum. dico prater- 
ea efje rejiduum quartum. Qu enim linea « *,« C.Jint po 
tentiaincommenforabiles } ergo & ipforum quadrata , 
hoc efiyillts aqualia parallelogramma yt,x * font inco- 
menforabilia.ergo & linea yx erit longitudine incom- 
menforabilis linea x utSimiliter ojlendemus parallelo - 
grammum exyx,xu ejje aquale quadrato linea t u,hoc 
efoquarta parti quadrati linea lu.ergo per 19. linea 
y m poterit plus , quam linea { u quadrato linea fibi lon- 
gitudine incommen/urabilts:&‘ ejl tota y u longitudine 
commenforabilis linea rationali y A,ergo linea 7? erit 
rejiduum quartum. Ergo quadrati* linea minoris &c, 

Centcfimumprimum Theorema. 

Quadratum linex cum rationali fuperficie facien- 
tis totam medialem fixundum rationalem appli 
catum,facit alterum latus rcfiduum quintum. 

Sit linea cum rationali fuperficie faciens totam medialem 
k ^'.rationalis uero y A fecundum quam quadrato linea 
« /5 aquale applicetur parallelogrammum y « facies al- 
terum latus yt-dico lineam yXefferefiduum quinti*. Sit 
v • 'i * enim 
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enim lineet «t jS , linea conuenien * 
ter tunfla Ch. ergo linea «x, 6 x 
fune potentia incomenfurabiles 
'facientes compofitum ex qua- 
dratu ipfarum mediale:ia ue- 
ro quod fit ex ipfis rationale . 
fiant enim omnia eo modo quo 
in pracedetibus,ergo totum y \ 
erit mediale, ergo linea yu erit 
rationalis longitudine incommenfurabilu linea y ji: & 
utruque ex parallelogrammis erit rationale y ergo 

& totum l a erit etiam rationale. ergo & linea \ u erit 
rationalu longitudine comenfurabilu linea y/i.Et quo- 
niam yhefi mediale, parallelogrammum uero \ \ ratio- 
nale, ergo y\,Z\ funt incommen fur abilia:& linea y pi 
erit longitudine incommenfurabilu linea Zu:& funt 
amba rationales, ergo linea yu, i u funt rationales po- 
tentia tantum commen fur abiles. ergo linea ytefirefi- 
duum.dico praterea effe refiduum quintum: fimihter 
enim probabimus parallelogramu ex y x,x u ejje aqua- 
le quadrato linea t u,hoc efi, quarta parti quadrati li- 
nea ? m.E tquonia quadratu linea « x,hocefi, parallelo- 
grammi* y < efi incomenfurabile quadrato C x,hoc efi,pa 
rallelogramo x a, ergo linea y x erit longitudine incom- 
menfurabilu linea xu.ergo per ip linea yu plus potefi, 
quam linea i u quadrato linea fibi longitudine incom - 
menfurabilu: cr efi conuenienter tunfla linea {u longi 
tudine commenfurabilu linea y A. ergo linea y \ efi refi- 
duum quintum. Ergo quadratum &rc. 



EVCLIDIS ELEMENTOR. 

Ccntcfimumfccundum Theorema. i 

Quadratum linei cum mediali fuperficic facientis 
totam mcdialem/ccundum rationalem applica- 

tum,facit alterum latus reftduum fextum. i ^ 

' . 

Sit linea cum mediali fuperficie facies totum mediale * C, 
rationalis uero y Jifecundum quam quadratolinea « £ 
aquale applicetur parallelogrammum yi, faciens alte- 
rum latus y \. dico lineam ylefje reftduum fextum. S k 
enim linea « £ linea, conuementer iuntta 6 ergo linea 
« »,£ k funt potentia incommen fur abdes facientes cont- 
pofitum ex quadratis ipfarum mediale,id uero quod fit 
-exipfis mediale: praterea incommenfurabilecompofitu 
ex quadratis ipfarum ei ,quod fit ex tpfis. fiant extern 
ut in procedentibus. ergo totum y\ erit mediale (quia 
efi aquale compofito ex quadratis linearu «u,h C,4uod 
efi mediale.) ergo linea yu erit rationalis longitudine 
incommenfurabilis linea y </i: fimilirer parallelogram- 
mum ? a erit mediale, ergo & linea \ u erit rationalis 
longitudine incommenfurabtlis linea 7 /.Er quoniam 
compofitum ex quadratis linearum **,£» efitncomme 
furabile ei, quod fit bis ex «n,m C,ergo illis aqualia y\, 
Ik erunt incomen furabilia.ergo & linea yu,lu erut 
longitudine incommen fur abiles: funt autem amba ra- 
tionales, ergo funt rationales potentia tantum commen 
furabiles. Ergo linea y l erit refiduu:dico praterea effe 
reftduum fextu.fiat caterautinfuperioribus. Et quo * 
niam linea « n,C » funt potentia incommen furabiles, er- 
go quadrata ipfarum funt incommenfurabiliafoc efi, 

illis 
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illis aqualia y 9 ,x \.trgo & 
linea y k linea ku erit longi- 
tudine incommenfiurabiltsfi - 
cut in fiuperioribus demon - 
firabatur paradelogrammo - 
rum y SjK \ effie medium pro- 
portionale i\.ergopcr 19. li- 
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ned u i quadrato linea fibi longitudine incommenfii- 
r abdis: & neutrd ex ipfis y n,\ u. efl longitudine comme 
fur dbihs linea rationali y A. ergo linea yXefi refiduum 
fcxtum.Ergo quadratum &c. r». • v •••>. 

Centefimumtcrtium Theorema. 



Linea refiduo commcnfurabilis longicudinejdl & 
ipfa refiduum ciufdcm ordinis. 

Sit refiduum « A, cui fit linea commenfiurabilis longitudine 
y A.dico lineam y a effie & ipfitm refiduum gr ordinis 
eiufdem, cuius & refiduum 

u A. Cu enim linea xCfit re- f f 1 $ 

fiduHyfitltned ei conuenienter iuntta C vergo linea xi t 
A<. fiunt rationales potentia tantum commenfiurabiles: 
fitq ; ficut linea xA ad lineam y a, ita linea A 1 ad linea 
a {:ergo ficut unum ad unum, ita omnia ad omnia per 
12 . 5. E rit ergo ficut linea * A ad lineam y a, ita tota li- 
nea * \,ad totam lineam linea A < ad lineam a ?. 
ergo per 10 huius, linea xi erit commenfiurabilis longi- 
tudine linea y(,& linea a \ line* Aifiedlinea «1 efl 
rationalis ,ergo & linea y { erit rationalis fimihter & 
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lelogrammum yt, facies alteri* 
for#* y xJico lineam y { ejfe re- t 
fiduum primum. Sit enim linea 
k fi linea couenieter i unci a fi », 

(^r eadem dicitur linea co 
iunfla, ut in fine theorematis 
rj^.ergo linea xH,Hfi ,funt ra- 
tionales potentia tantum com- 
menfurahiles: & quadrato li- 
nea xji jecundum lineam y A applicetur parallelogrant 
mum y i, quadrato uero linea fin aquale parallelogra* 
mum x x: totum ergo yxeft aquale quadratis linearum 
««,■ fi:fid parallelogrammum y\.efi aquale quadrato 
linea xfi, reliquum ergo l xefi aquale ei,quodfit his ex 
Ciquia quadrata linearum x fi funt aqualia ei, 
quod fit bis ex x x,» C>& quadrato linea xfiper 71.Se- 
cctur linea l u bifariam & aqualiter in punflo r, & a 
pii flo t ducatur line a y A parallela linea r ergo utru- 
que ex parallelogramts U,iX efi aquale ei. quod fit fis 
mei ex xh,h fi. Et quoniam quadrata linearum x C 
funt rationalia , quibus quadratis aquale efi parallelo 
grammii y x,ergo yxefi rationale, ergo linea yu efi ra. 
tionalis longitudine commenfurabilis linea y a. Ktirfus 
quoniam id quod fit bis e% xh,u fi efi me diale, ergo gy it 
li aquale nempe parallelogrammum { x, erit mediale, 
cr^o linea (u efi rationalis longitudine incommenfk-S 
rabilis linea yA.EtquonidmquadrataiineittUm x m fi 
funt rationalia, id uero quod fit bis ex xH,H.fi mediale, \ 
ergo quadrata linearum xH.nfi funt incommenfura - 



OVi LIBER x. : 'J : ur 
Lilia ei, quod fit Lis ex x M C.Eflaute quadratis linearu } 
« n,x C aquale fara.llelogra.mmum y a :ei uero quod fit 
Lis ex x h,h C aquale { a ,ergo y a erit incommenfuraLile 
ifft l a .ergo & linea y u erit wcommenfuraLtlts longi - i 
tudine linea { ufiunt autem amLa rationales, ergo li- 
nea y u,Z ufunt rationales potentia tantum commenju 
raLiles, & linea yX ejl rejiduum fer dica praterea 

ejje primum rejiduum. Cum enim quadratorum lineae 
rum xh,h& fit id quod fit ex « i,« & medium proportio- 
nale per lemma po/irum pofi 5 y.fit autem quadrato li 
neaxn,aquale parailelogrammum'yi,tiuero quod fit 
ex « m C aquale 1 \:quadrato uero linea* fi aquale x X. 
ergo inter parallelogramma y l,x a medium proportio- 
nale e fi r A .ergoftcut y f ad tKjta »A adxK.Sedficuryi 
ad t a ,ita linea yx ad lineam 1 u : ficut autem t\adxx y 
ita linea 1 u ad lineam x u ficut ergo linea yxad lineam 
» nata, linea » u ad lineam x u.ergo parallelogrammum 
exyx } xu ejl aquale quadrato ru,boc ejl quarta parti 
quadrati linea ? u-Et quoniam quadratum linea xu ejl 
commenfuraLile quadrato linea x £ ,ergo & y $ erit co 
menjuraLile ipfi ficut autem ySadx \,ita linea yK 
ad lineam x u.ergo linea y x erit longitudine commenfit 

raLilts linea x u.ergo per 1%. linea yuplus potejl,qudm 
linea i u quadr ato linea fiLi longitudine commenfura- 
Lilis. Ejl autem linea yu longitudine commenfuraLtlis 
linea rationali y Ji,ergo linea y ( ejl rejiduum primum. 
Ergo quadratum refidui fecundum lineam rationalem 
applicatum facit alterum latus rejiduum primum. 

Nonagcfimumo&auum Theorema. 
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EVCLIDIS ELEMENTO R. 

Quadratum refidui medialis primi fecundum ra- 
tionalem applicatum,facit alterum latus rcliduu 
fecundum. 

Sit refiduum mediale primum x^ra- ■ % , 

tionahs uero y A: et quadrato linea ' 
m e aquale fecundum lineam yjiap 
plicetur parallclogrammum y\. s fa 
ciens alterum latus y {.dico lineam 
y i effe refiduum fecudum. Sit enim 
linea x C linea conuenienter iunfla 
Jt> %,crgo linea. x *,& « funt mediales 
potentia tantum commenfurabtles 
rationale continentes. Et quadrato linea x m aquale fe- 
cundum lineam yA applicetur y l faciens alterum lar 
tus y xiquadrato uero linea n & aquale applicetur x\fa 
ciens alterum latus x u . tot ii ergo y\efi aquale ambo- 
bus quadratis linearum x ■,» C,qua funt medialia in- 
ter fe commenfurabilia. ergo & parallelogramma y 9, 
x * funt medialia inter fe commenfurabilia.ergo per 1 6. 
totum y\ ejl utrique y 9 } x\ commenfurabileiergo per 
corollarium 24 totum y\ ejl etiam mediale, ergo linea 
yuefi rationalis longitudine incommenfurabilis linea 
y A perz$.Ea quoniam y \ ejl aquale quadratis linearis 
x n,H C,quadrata uero linearum x «,* £ funt aqualia ei, 
quodfit bis ex xu,nC,et quadrato linea xC pery.z.qua 
drato uero linea x jS efi aquale parallelogrammum y%: 
reliquum ergo nempe id quod fit bis ex x *,* C ejl aqua- 
le r.efiduo par allelogr amo ixfed id quodfit bts ex xt, 
m jS efi rationale ,ergo { \ erit rationale ,ergo linea iuefi 

ratio - 
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rationalis & longitudine cdmenfurahilis linea yA per 
ix.Cum igitur par allelogrammum y\ Jit mediale ,pa- 
rallelogrammum uero {a Jit rationale , ergo funt inco- 
me fur abilia : ergo & linea y u erit longitudine incom - 
mefur abilis linea { u'-& funt amba rationales. ergo li- 
nea yl erit refduum.dico praterea efje refiduii fecun- 
dum. Secetur enim linea \u bifariam gr a qualiter in 
puntto r:d quo puntfo parallela ad lineam y a ducatur 
linea t [ . ergo utru q; extf>i\ ejl aquale pdrallelogra- 
mo ex * m C.E t quoniam quadratorum linearum « », 
" C medium proportionale ejl id quod fit ex « M C, ergo 
& parallelogrammorum y 6 } x \ medium proportiona- 
le ejl »\:Sedficut yicjladt A , ita linea y * ad lineam r u' 
Jicut autem » k ad x a, ita linea » u ad linea x u.ficut er- 
go linea yxad lineam r u,ita linea t u ad lineam x u .er- 
go par allelogrammum exyx } x ucjl aquale quadrat oli 
nea » u,boc ejl, quarta parti quadrati linea lu.Sed pa- 
r allelogrammum y i ejl commefurabile ipfi x a, ergo & 
linea yx linea x u erit commenjurabilis longitudine. er- 
go per xS. linea yuplus poteJl,quam linea l u quadrato 
linea fibi longitudine commen fur abilis: ejl autem linea 
qua dicitur couenienter tuntta comenfur abilis lon- 
gitudine linea rationali y A, ergo linea y i ejl refiduii fe- 
cundum. Ergo quadratum refidui medialis primi &c. 

Nonagclimumnonum Theorema. 

Quadratum refidui medialis fecundi fecundum rx 
tionalem applicatum, facit alterum latus rcii- 
duum tertium. , * j 

•"* II ij 
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Sit linea xCrefiduum mediale fecudum , rationalis uero Jit 
linea y A: & quadrato linea x fi aquale fecundum linea 
yji applicetur parallelogrammum y t faciens alterum 
latus y {: dico lineam, y ? ejje reji h v 

duum tertium. Sit enim linea x fi t ~ ' , 1 

linea conuenienter lunfra fi n,er . ' t “ < ' 

go linea xn,Hfi funt mediales po- 
tentia tantum commenfurabiles 
continentes mediale & catera , 
ut in proximo theoremate, ergo x ; 

linea yueft rationalis logitudine 

incommen fur altilis linea ratio- 1 fl >• 

nahyrt&utruqueex U,i\eft aquale ei,quod fit ex 
m m C:fed id quod, fit ex x x,* fi efl mediale, erga id quod 
fit bu ex k *,» C efl etiam me diale tergo & totum t\efl 
etiam mediah.Ergo linea Xuf rationalis & logitudi 
ne incommen forabilis linea yA.Et quoniam linea xu, 
n fi funt longitudine incommen forabiles, ergo & qua- 
dratum linea x x erit incommenfurabile parallelogram 
mo ex x m,h fitfed quadrato linea x * funt commenfura- 
bilia quadrata linearum x x,« fitparallelogrammo uc- 
roexxn,nC efl commenfurabile id, quod fit bis ex xn,u C: 
ergo quadrata linearum x *,nfi funt incommenforabi- 
lia ei, quod fit bu ex *x,x C. ergo £jr eis aqualia parallc- 
logramma y \ funt incommenforabilia : ergo cir li- 

nea yuerit longitudine incommeforabilis linea 
funt amba rationales.ergo linea y [ efl refiduumtdico 
frater ea efje refiduum tertium. Cum enim fit commen- 
furabile quadratu linea xu,hoceflyi, quadrato linea 
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Ch, hoc e fi parallelogrdmo x \. ergo & linea y x erit lon 
gitudine comme fur abdis linea x u. Eadem ratione qua 
uji fumus in pr ace denti, probabitur parallelogrammu 
exyx,itu effe aquale quadrato linea i u,hoc efi quarta 
farti quadrati linea \ u . Ergo linea y u poterit plus, qua 
linea l u quadrato linea Jibt longitudine commenfura- 
bilis: er neutra ex lineis yu,\uefi longitudine commen 
fur ab ilis linea rationali y A. ergo linea y£ ejlrejiduum 
tertium. Ergo quadratu rejidut medialis fecundi grc. 

Centcfimum Theorema. 

Quadratum linear minoris fecundum rationalem 
applicatu m/acit alterum latus refiduu quartum. 

Sit linea minor « C, rationalis ue * > f 

ro y a: fecundum quam qua- 
drato linea « P> aquale appli- 
cetur parallelogrammtim y i, 
faciens alterum latus y i: dico 
lineam y\ effe refiduum quar 
tum. Sit enim linea « £ linea 
conuenienter iunfla Cu,ergo 
linea * h,& m funt potentia incommefurabiles , facientes 
compofitu ex quadratis ipfaru rationaleiid uero quod 
ft ex tp fis, mediale, catera fint ut in pracedentibus: 
ergo totum parallelogrammum y\ erit rationale. ergo 
& linea y u erit rationalis longitudine commcnfurabi- 
hs linea y A. Et quoniam td quod fit bis ex **,hC eft me- 
diale, ergo & illi aquale parallelogrammu l \ erit me- 
diale. ergo linea £ u erit rationalis logitudine tncomen- 
- - II iij 
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furabihs linea y Ji: fed linea £ — ■ + ^ 

yuejl longitudine com tnenfu r t , » ** 

rabilis linea y A. ergo per 13. 
uel 14.. huius linea y u erit lon 
gitudine incomenfurabilis li- 
nea ? ufd funt amba ratio' 
nales, ergo linea yu,lu funt 
rationales potentia tantu co- ^ * T * 

menfurabiles. ergo linea y l erit refiduum. dico prater- 
ea e/Je refiduum quartum .■ Qu enim linea « i,i C.fntpo 
tentia incommenfurabiles.ergo & ipfarum quadrata , 
hoc efiyidis aqualia parallelogramma yB.xKfunt inco- 
menfurabilia.ergo & linea yx erit longitudine incom »- 
menfurabilis linea * n.Similitcr ofiendemus parallelo- 
grammum ex y x,x m effe aquale quadrato linea r ufoc 
ef, quarta parti quadrati linea lu.ergo per 19. linea 
y u poterit plus .quam lineai u quadrato linea fibi lon - 
gitudine incommcn[urabilu:& ef totay u longitudine 
commenfurabilis linea rationali y/i.ergo linea y% erit 
refiduum quartum. Ergo quadratu linea minoris &c, 

Centcfimumprimum Theorema. 

Quadratum linex cum rationali fupcrficic facien- 
tis totam medialem fecundum rationalem appli 
catum,facit alterum latus refiduum quintum. 

Sit linea cum rationali fuperfi cie faciens totam medialem 
k rationalis uero y fecundum quam quadr ato linea 
« £ aquale applicetur pdrallelogrammum y \ facies al- 
terum latus yl-dico lineam ylejjerefduum quifitu.SU 

enim 
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enim line* » &, linea conuenien * 
ter tunftd C ». ergo linent «*, >s * 7 ~ 
funt potentia incomenfurabiles 
facientes compofitum ex qua- 
dratis ipfarum mediale:id ue- 
ro quod fit ex ipfis rationale . 
fiant enim omnia eo modo quo 
in pracedetibus.ergo totum y \ 
erit mediale. ergo linea y y erit 
■rationalis longitudine incommenfurabilts linea y a: 
utritque ex parallelogrammis Zf,r\ erit rationale, ergo 
& totum i \ erit etiam rationale. ergo & linea { u erit 
rationalis longitudine cdmenfurabihs linea y a. Et quo- 
niam yKeft medtale.parallelogrammum uero j \ ratio - 
nale.ergo y\,l\ funt incommen fur abilia:& linea yy 
erit longitudine incommenfurabilts linea lu:& funt 
■amba rationales .ergo linea y ygy funt rationales po- 
tentia tantum commenfurabiles. ergo linea yZefi refi- 
duum.dtco praterea effe refiduum quintum: fimihter 
enim probabimus par allelogr amis exyx.xy.effe aqua- 
le quadrato linea r u.hoc e fi .quarta parti quadrati li- 
nea l u.Etquonia quadratu linea « tt.hocefi. par allelo- 
gr ammu y t efi incomenfurabile quadrato C n.hoc efi.pa 
rallelogramo x ergo linea y x erit longitudine incom- 
tnenfurabilis linea k u.ergo per 19 linea y y plus potefi t 
quam linea l y quadrato linea fibi longitudine incom - 
menfurabilts: ey efi conucnienter iuntfa linea \y longi 
tudine commenfurabilis linea y A. ergo linea y {efi refi- 
duum quintum. Ergo quadratum £rc. 
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Centefimumfecundum Theorema. 

Quadratum linece cum mediali fuperficic facientis 
totam medialem, fecundum Rationalem applica- 
tum, facit alterum latus refiduum fextum. 

Sit linea cum mediali fiuperficie facies totum mediale * C, 
rationalis uero y A fecundum quam quadratctlinea « & 
aquale applicetur parallelogrammum y t , facient alta- 
rum latus y i. dico lineam yleffe refiduum fextum. Sic 
enim linea u £ linea.conuententer iunfta 6 *,ergo linea 
kk,&h fune potentia 'mcommenfur abdes, facientes corre- 
po fi tum ex quadratis ipfitrum mediale,id uero quod fit 
cxipfis mediale: praterea incommenfiurabilecompofitu 
ex quadratis ipfiarum ei, quod fit ex ipfis. fiant ■catam 
ut in pr ace dentibus, ergo totum y\ erit mediale (quia 
efi aquale compofito ex quadratis linearu mH,nC,auod 
efi mediale.) ergo linea yu erir rationalis longitudine 
incommenjurabilis linea y a: fimilircr parallclogram'- 
mum ? a erit mediale. ergo & linea { u erit rationalis 
longitudine incommenjurabilis linea yA.Et quoniam 
compofitum ex quadratis linearum **,£« efiincomme 
fiurabile ei, quod fit bis ex *h,h C, ergo illis aqualia y a, 
Ik erunt incomenfurabilia.ergo & linea yu,Ku crut 
longitudine incommenfurabiles: fiunt autem amba ra- 
tionales, ergo fiunt rationales potentia tantum commen 
■ furabtles. Ergo linea y i erit refeduu:dico praterea effie 
refiduum fextu.fiat caterautinfiupenonbus. Er quo* 
niam linea » *,C ■ fiunt potentia incommenfurabiles, er- 
go quadrata ipfitrum fiunt incommenfiurabiliafoc efi, 

illis 
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illi s aqualia y e,x h.ergo & 
linea y x linea x u. erit longi - 
tudine incommenfiurabihsfi - 
in fu penoribus demon - 
firabatur paraUclogrammo - 
rum y SjK \ effe medium pro- 
portionale iK.ergoper 19.U- 
neay u plus poterit ,qudm li- jc * « x 

m £ quadrato linea fibi longitudine incommenfu- 
rabilis neutra ex ipfis y u efi longitudine comme 
fur abitis Ime a rationali y A. ergo linea y\efi refduum 
fex tum. Ergo quadratum &c. 

Centefimumtcrtium Theorema. 
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Linea refiduo commenfurabilis longitudine, cft & 
ipfa refiduum eiufdcm ordinis. 

Sit refiduum « A, cui fit linea commenfiurabilis longitudine 
y A. dico lineam y a effe & ipfam refiduum &r ordinis 

eiufdem } cuius & refiduum * . t c 

« fi. C « enim linea x Cfit re - ? f : ' * 

fiduu fit linea ei conuenienter iuntta C vergo linea ««, 
fi\ fiunt rationales potentia tantum commenfurabiles: 
fittj; ficut linea xfiad lineam y A,ita linea fi 1 ad linea 
a l: ergo ficut unum ad unum ,ita omnia ad omnia per 
u.j.Erit ergo ficut linea xfiad lineam yA,ita tota li- 
nea *\ t ad totamlineam y linea fi t ad lineam a ?. 

ergo per 10 huiusjtnea x t. erit commenfiurabilis longi- 
tudine linea y{ } & linea figline a A ifed linea «t efl 
r ationalis t ergo & hnea y { erit rationalis fimiliter & 
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linea a l erit rationalis, quia f * * 

linea £ \ cui ipfa eficommen 



furabilis eft etiam rationalis' fed quoniam ejl ficu t linea 
j6 1 ad lineam x \,ita linea A ? ad linea y linea f> k, 

et i funt potentia tantum commenfur abiles } ergo & li- 
nea A Z,yZ funt potentia tantum commenfur abiles. er- 
go linea y A efl refiduu. dico pr ater ea effe refiduu etuf 
dem ordinis cuius £jr linea « f>. Cum enim fit ut modo 
diximus ficut linea eu, ad lineam y \ ita linea &\ad li- 
nea A ergo permutata proportione ficut eu ad £i,ita 
yladA i: linea autem x t potefi plus quam linea t i, aut 
quadrato linea fibi longitudine commenfur abilis, aut 
quadrato linea fibi longitudine incommenfurabilts.fi 
quadrato line a fibi longitudine commenfur afiilis, ergo r 
ejr linea y l potefi plus quam linea a £ quadrato linea 
fibi longitudine commenfiurabilis per ij. Et quidem fi li- 
nea x t efi longitudine commenfurabilis linea propofita 
rationali, cum linea x t fit longitudine commenfurabilis 
linea y l-ergo pern.etiam linea y{ erit longitudine co 
m en fur abilis propofita rationali. ergo utraque linea x € 
y A eritrefiduum primu.Quod fi linea £ i efi longit udi 
ne commenfurabilis linea propofita rationali, cu linea 
ftifit longitudine commenfurabilis linea A l,ergo linea 
A l erit etiam longitudine comenfurabilis propofita ra- 
tionali: & tunc utraque linea x &,y a erit refiduum fe- 
cundii.Quod fi neutra ex lineis erit longitudine 

commenfurabilis propofita rationali,neutraetia ex li- 
neis yK,Al erit propofita rationali longitudine commen 
furabilis per i},uel 1 4 huius: tunc utraque linea x £, 

7 «* 



y A erit rejiduum tertium. Quod fi linea, «t plus potefi 
quam linea fi i quadrato linea fibi longitudine incom - 
mefurabilis, fimiliter gr linea y ? plus poterit quam li- 
nea A l quadrato linea fibi longitudine incommenfiura - 
bilis per iy.& quidem fi linea « t erit longitudine com- 
menfurabilis linea rationali, fimiliter & linea yl erit 
eidem commenfitrabilis.&fic erit utraqi *fi>yA refi- 
duum quartufi uero linea C i erit commenfurabilis lon 
gitudine rationali , fimiliter & linea A{,& fic erit 
utraque x fi, y a refiduum quintum .fi uero neutra ex 
lineis erit longitudine commenfurabilis rationa- 
li, fimiliter neutra ex lineis y{,A{ erit eidem commen - 
furabilis :& * fic erit utraque a fi, y * refiduumfextum. 
Ergo linea y a erit refiduu eiufide ordinis cuius & x fi. 

Ccntcfimumcjuartum Theorema. 

linea commenfurabilis refiduo mediali, eft & ipfa 
refiduum mediale & ciufdem ordinis. 

Sit refiduum mediale * C,cui fit » > * 

commenfurabilis longitudi - f 
ne & potentia, fime potentia tantum linea y a. dico y a 
ejfe refiduum mediale & eiufde ordinis. Cum enim x fi 
fit refiduum mediale, fit ei conuenienter tunfla fi \,ergo 
linea x \,Ck fiunt mediales potentia tantum commenfu- 
rabiles.Sit aut e ficut xCady A, ita fi 1 ad a {.fimdi ra- 
tione qua in pracedeti ufi fumus , linea x t erit longitu- 
dine & potentiafiue potentia tantum commenfurabi- 
lis linea y{,& linea fi t linea A {.ergo per 24 linea y £ 
rrit medialis: linea A ? erit medialis ,quia efl comen - 
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furabilis line* mediali C i.f~ * £ 

militer line* yX.A{ erunt po £ £ 

t entia tantum commenfurabiles: quia habent eandem 
proportionem inter fe. quam line * x x.Ci.qu* funt inter 
fe commenfurabiles potentia tantum. ergo lineayAefl 
rejiduum mediale, dico praeterea effe eiufdem ordinis cu 
ius & x C.Cum enim fit. ficut linea x\.ad lineam fi \.ita 
linea yXad lineam A { :fed ficut linea « t ad lineam fi %. 
ita quadratum line* x\.ad parallelogrammum ex x i, 
fi t per 1.6 : ficut autem linea yXad lineam a {. ita qua- 
dratum line * y l ad parallelogrammum ex y X.A X-ergo 
fcut quadratum line* x\ad parallelogrammu ex 
fi i.ita quadratum line * yXad parallelogrammum ex 
yX> A {.permutata ergo proportione fcut quadratum li 
ne* x t ad quadratum line * y X.ita parallelogrammum 
ex x\,fii ad parallelogrammu exyi.AX.Sed quadra- 
tum line * x t ejl comefurabile quadrato line * y \( quia 
linea xieft commenfurabihs line* y {.)ergo & paralie 
logrammumex erit commen fur abile parallelo- 

grammo ex y {.A X-ergo f parallelogrammu ex x i,fi i 
ejl rationale .etiam parallelogrammu exyX,A{ erit ra- 
tionale: & tunc utraque linea x fi,y A erit refiduu me- 
diale primum. Si uero parallelogrammum ex x i erit 

mediale .etiam parallelogrammu ex y {.A { erit media- 
le per corollarium Z4; et tunc utraque linea x fi.y A erit 
refduum mediale fecundum. ergo linea y A erit refiduu 
mediale eiufdem ordinis. Hoc theorema coceptit eftuni- 
uerfaliter.fue linea fit commefurabilis longitudine & 
potentia, fiue potentia tantum refiduo mediali, ejje & 
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ipfitm refiduum me diale ,& eiufdem ordinis. [dem di- 
cendum de tribus proximis theorematibus. 
Centcfimumquintum Theorema. 

Linea commcnfurabilis lines minori,eft &c ipfa li- 
nea minor. 

Sit linea minor * fracui Jit com- ^ fi 

menfurabilis y a. dico linea •, ‘ 
y A efje lineam minor em: fiat ' ' ’ * 

enim eadem qua in pracedentibus. quoniam linea « \, 
jS \ funt potentia incommen fur abiles, ergo £jr linea y i, 
A l funt potentia incommefurabiles per 2.1. 6. & 10 hu- 
ius. Rurfus per 2.2.6 ficut quadratum linea mad qua- 
dratum linea jS 1 ,ita quadratum linea y { ad quadratu 
linea Al.coiunfta ergo proportione, ficut quadrata li- 
nearum k i,/s 1 ad quadratum linea £ i, ita quadrata li 
nearum y Z,a i ad quadratum linea a permutata 
proportione ficut quadrata linearu ad quadra- 

ta linearum yt,A \,ita quadratum linea jSv ad qua- 
dratum lincaAlfed quadratum linea Ct eficommen - 
furabile quadrato linea az( quia linea jg i,a ? funt co - 
menfkr abiles.) ergo & compofitu ex quadratis linea- 
rum x ijjS 4 erit commenfurabile compofto ex quadra- 
tu linearum yl,A {:Jed compofitu ex quadratis linearu 
efi rationale, ergo compofitum ex quadratis 

linearum y Z,A { erit rationale. Rurfus cu fit ficut qua- 
dratum linea «1 ad parallelogrammum ex x\,$i,ita 
quadratum linea y{ad parallelogrammum ex y l,A £. 
(ficut diximus in proximo theoremate) permutata er- 
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go proportione ficut quadra «. j g 

tu, lineae x\.ad quadracu li- i a <L 

neay{,itaparallelogrdmum 

ex x \,fi i ad paralie logramu ex y X.fed quadratu li- 

neae x k ejl comenjurabile quadrato linea y Z,quia linea 
x \,y X funt comenfurabiles , ergo <*r parallelogramu ex 
x C i erit commenfurabile parallelogr ammo ex y l,Ji l. 
fed parallelogrammu ex x K,fi t ejl mediale, ergo & pa- 
rallelogr ammum exyl,Ai erit mediale, ergo linea y\, 

erunt potentia incommenjurabiles facientes compo 

Jitum ex quadratis ip far um rationale, parallelogramu 
tiero ex ipfs mediale. Tirgo linea y A erit linea minor. 
Ccntdlmumfextum Theorema. 

Linea commcnfurabilis linea: cum rationali fupcr- 
ficie facienti totam medialem,cft & ipfa linea cu 
rationali fuperficic faciens totam medialem. 

Sit linea cum rationali fuperficie faciens totam medialem 

X C, cui fit commefurabilis li- t i f 

ne a y A. dico linea y j\ effe cu K £ — — * 

rationali Juperficie faciente totam medialem. Sit linea 
x fi linea conuenienter iunfla C », ergo linea x\,fi i.funt 
potentia incommenjurabiles facientes compojitum ex 

quadratis ip far um mediale, parallelogrammu uero ex 

ipfis rationale: fiant omnia qua in pracedetibus. Simi- 
liter quoque demonjbrabimus ficut linea x\. ad lineam 
C k, ita lineam yiad lineam /i ?: & compo fitu ex qua- 
dratis linearum xi, fi effe commenfurabile compojito 
ex quadratis linearum y \:id uero quod fit ex x y ,C t 
..i # 
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effe Jimilitcr commenfurabile ei, quod fit ex qua- 

re & Jimilitcr linea yl,AZ erunt potentia incommenjii 
rabiles facientes ea qua linea « t, $ 4. Ergo linea 7 j\ erit 
etiam linea cu rationali Juperficie faciens tota mediale L 
Centefimumfcptimum Theorema. 

Linea commenfurabilis linex cum mediali fuper- 
ficie facienti totam medialem, commenfurabilis 
eft & ipfa cum mediali fuperficie faciens totam 
medialem. 

S it linea cum mediali fuger fle facies totam mediale « jg, 
cui ft commenfurabilisy dico lineam 7 </1 ejfe etiam li 
neam cum me dial* Juperficie facientem totam mediale '• 

Sit enim linea * C linea couenie « c * 

ter iunfla 6 fiant c ater a , f * $ 

ut in Juperioribus. ergo linea « i,/S t funt potetia incom 
ntenfurabiles facientes compofitum ex quadratis ipfa - 
rum mediale ,id uero quod fit ex ipfis etia mediale : & 
compofitum ex quadratis incommcnfurabile ei, quod 
fit ex ipfis. Sunt aute,ut antea demonjbratum eft linea 
« i,C 1 commenfurabiles lineis 7 {,a compofitum ex 
quadratis ip forum x i,C t commenfurabile compofito ex 
quadratis linearum yl,A i:id uero quodfitexx%.,C\. c8- 
menfurabile ei, quod fit ex 7 l,A 1. ergo & linea yZ,Al, 
funt potentia incommenjurabiles facientes catera om- 
nia qua linea «i,C i.E rgo linea y a eft cum mediali fu~ 
perfide faciens totam medialem. 

Centcfimumo&auum Theorema. 

Si dc fuperficie rationah detrahatur fuperlicies me- 
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dialis,lincaqux reliquam fupcrficiem poteft, eft 
alterutra ex duabus irrationalibus,aut rcfiduum 
aut linea minor. 

De fuperficie rationali fryde- * * » 

trahatur fuperficies media- e t 

lis & A. dico lineam qua re- 
liquam fuperficie iy potejl, 
ejje alterutram ex duabus 
irrationalibus, aui refiduu. 
aut linea minorem.Sit enim » * > * *■ 

linea rationalis { n, fecundum quam aqualis fuperficiei . 
jS y applicetur fuperficies reftangula parallelogramma 
h i: fuperficiei uero C A aqualis applicetur fuperficies pa 
rallelogrammo n x. reliquum ergo paraRelogrammu i y 
efi aquale reliquo parallclogrammo M.Cum igitur Cy 
fit rationale, ipfum uero CA fit mediale , ergo & ut 
erit rationale-.ipfum uero n x mediale. ergo ey lineat • 
erit rationalis longitudme commen fur abibis ipfi tu per 
zi; linea uero \ x erit rationalis longitudine incommen 
furabilts eidem linea i h per 23. ergo linea ? i erit longi- 
tudine in commen fur abilis linea l k per 1$. ergo linea £ i 
i x funt rationales potentia tantum commen fur abiles: 
ergo linea x i erit refiduu , ipfi uero conuenienter iun - 
Ha linea x l: linea autem ? i plus potefi,qudm linea \ x, 
aut quadrato linea longitudine fibi commen fur abilis, 
aut quadrato linea fibi longitudine incomme fur abilis. 
Vofit prius quadrato linea fibi longitudine commen fit 
rabilis,cum fit tota i fl longitudine commenjurabtlis li- 
nea rationali i t.ergo linea x f efirefiduum primum. 
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ergo per pi linea potens par allelogrammum \ i, hocefl 
xyeft refiduu. Quod fi linea ? 6 plus poflit qua linea i x 
quadrato linea ftbi longitudine incommefurabilis, cum 
linea Xifit commenfurabilis longitudine linea rationa- 
li i H,ergo linea x » erit rejiduum quartum. E rgo per 94 
linea potens fuperficiem A i, hoc efiyx eft linea minor. \ 

Ccntcfimumnonum Theorema. 

’ i** ♦’ " 

Side fuperficie mediali detrahatur fuperficics ra- 
tionalis,alix dux irrationales fiunt, aut rcfiduum 
mediale primum,aut cum rationali fuperficie £a 
ciens totam medialem. 

De fuperficie mediali j 6 y detrahatur rationalis fuperficics 
jS a, dico linea qua potefl . v . t x 
fuperficiem reliqua t yeffe fi 
alterutram duarum irra- 
tionalia , uel refiduu me- . 
diale primum, uel cum ra 
tionali fuperficie facietem 
tota medialem. Sit ratio - • 
nalis linea \ n, fecundis quam applicentur fuperficies,ut 
in proximo diflum efl: erit fimiliter linea l $ rationalis 
& longitudine incommenfurabilu linea l h: linea uero 
K x erit rationalis longitudine commenfurabilis eidem 
ln:& linea ii,l x rationales erunt potentia tantum co 
men fur abiles. ergo linea u 6 erit refiduum:illi uero con - 
uenienter iunfta linea i x.Linea autem i» plus potefl 
quam linea X *,uel quadrato linea fibi longitudine com 
'Aicn fur abilts,uel quadrato linea fibi longitudine inco- 
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menfurabilis. Er quidem fi t, * i * 

linea { » plus potefl quam p t 

linea t * quadrato linea fi 

bi longitudine commenfu ■ 

rabilis,cu linea couenien- 

ter iunfla ln fit longitudi 1- ' ' ■ 1 __ . 

ne commenfurabihs linea * * 7 * 

rationali i n,ergo linea * s erit refiduum fecudumiqua- 
re linea qua fuperficiem \ i,boc efl » y potefl } efl reflduu 
mediale primi! per 9i.Quod fi linea {i plus potefl qua 
linea ? * quadrato linea fibi longitudine incommenfu- 
rabilis , cum linea conuenienter iunfla fit longitudine 
comme 'fur abdis linea rationali l u,ergo linea x i erit re- 
fiduum quintum: quare linea qua fuperficie \ ifloceft, 
i y potefl ,efl cum rationali fuperficie faciens totam me- 
dialem per 95. 

Ccntcfimumdccimum Theorema. 

Si de fuperficie mediali detrahatur fupcrficics me- 
dialis,qux fit incomcnfurabilis toti,reliqux dux 
fiunt irrationales, aut refiduum mediale fccun- 
dum,aut cum mediali fuperficie faciens totam 
medialem. 

Sicut in pracedentibus defcriptionibusjnc quoque detra- 
hatur de fuperficie mediali R y fuperficies medialis R ii: 
qua C i fit incommcnfurabilts toti R y.dico lineam qua 
potefl fuperficiem iy,efje alterutram duaru irrationa- 
lium >uel refiduum mediale fecundi! ,uel cum mediali fu 
perflete facientem totam medialem.Cum enim utraque 

fuperficies 
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JuperficiesCy,CAfit medialis, l 

ergo utraque linea { 9,{ x efl 

rationalis rationali ? x lo- £ r* — 

gitudine incommenfurabtlis. . . \ v. ■ 

E/laute fuperficies fi y,hocefi 

n 9 incommefiurabilis ipfi fi A, 

hoccjhm.crgo linea \t,lxfut * *“ 7 ’ 

incommenfurabilesiergo funt rationales potentia tan- 
tum commenfurabiles. ergo linea x 9 erit refiduumiipfi 
uero conuenienter iun£la,{ x. linea autem ? 6 plus potejl 
quam linea ? x,uel quadrato linea /ibi longitudine com 
menfisrabilis,uel linea J ibi longitudine incommenfura- 
bilis. E/ quide fi linea ? 9 plus potejl, quam l x quadrato 
linea j ibi longitudine commenfurabilts. cum neutra ex 
£ fl,£x /it longitudine commcnfurabilu ipji rationali { «, 
ergo linea x 9 erit refiduum tertium.ergo per 95. linea 
qua potefl fuperficiem K9,bocefl i y erit rejiduum me- 
diale fecundu. Quod fi linea 19 plus potejl quam linea 
£ x quadrato linea fibi longitudine incommen fur abilis , 
cum neutra ex 1 9,{ x fit longitudine commenfurabilts 
ipfi rationali l%,ergo linea x 9 erit refiduum fextu. Er- 
go per 96 linea qua fuperficiem \ 9,bocefi\.y potefl, erit 
cum mediali fuperficie faciens totam medialem. 

Ccntcfimumundecimum Theorema. 



Linea qua: refiduum dicitur,non cft eadem cum ea 
qua: dicitur binomium. 

Sit refiduum « C,dico « fi non effe idem cum binomio. N am 
fi effe potejl, efl. Sitq ; linea rationalis A yfecudum quam 
• - . LL ij 
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aquale quadrato linea * jS / ^ 

applicetur parallelogram - 
mum reflangulu y t facient > _ 
alteru latus A t. c«w /wf* j 
«e ^ y7r refiduum, ergo linea . 
yi i erit refiduum primu per L 
9 j.Sit ipficouementeriun- * 

cla\.l,ergo linea A i funt rationales potentia tantis 

commefur abdes ,& linea Amplus potefl quam linea i ? 
quadrato linea fibi longitudine comen fur abdis: & A {, 
ejl longitudine comenfurabihs rationali y A.Kurfus per 
■pofitionem linea x&ejl binomium,ergo linea Ai eflbi- 
nomium primum per 6o.Diuidatur infiua nomina in 
punflo n:fitq; maius nome A n,ergo linea a funt ra 
tionales potentia tantum comme fur abdes, & linea A * 
plus potefl quam lineam quadrato linea fibi longitu- 
dine commenfu rabilis, ea dem q; linea An ejl longitudine 
commen fur abilxs rationali y A. Ergo per u linea A %,A £ 
funt longitudine commenfu r abdes: ergocr reliqua lig- 
nea n l erit longitudine commen fur abdis toti A J per\6, 
aut per corollarium eiufdem . Cum igitur linea A\fitco 
menfurabilis linea i njtt autem linea A £ rationalis, ra- 
tionalis quoque erit l*. Cum autem linea Alfit longitu 
dine commenfurabilis linea t n: fit autem linea A l lon- 
gitudine incommenfiurabihs linea i Lergo per 14 linea 
1 funt longitudine incommenfiurabiles. Sunt autem* 
amba rationales, ergo linea ? t funt rationales poten 
tia tantum comme fur abiles. ergo linea \ » erit refiduu : 
/ed ejl rationalis ut modo conclujum efi : hoc autem efl 
• t impofiibile 
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impofiibile,eande fcihcet lineam effe rationalem & ir- 
rationalem, ergo refiduum no erit idem quod binomiu. 
Linea quarefiduu dicitur, & catera quinq; eam con- 
fequentes irrationales, neque linea mediali neque fibi 
ipfa inter fe funt eadem. Nam quadratu linea medialis 
fecundum rationalem applica tum, facit alterum latus 
rationalem lineam longitudine incommefurabilem ei, 
fecundum quam applicatur per 23. quadratu uero re- 
fidui fecundum rationalem applicatum, facit ait erit la- 
tus refduum primum per 97. quadratum uero refidui 
medialis primi fecundum rationalem applicatum facit 
alterum latus refiduum fecudum per 98. quadratum 
uero refidui medialis fecundi,facit alterum latus refi- 
duum tertium per 99. quadratum uero linea minoris, 
facit alterum latus refiduum quartum per 100. qua- 
dratum uero linea cum rationali fuperficie facientis to- 
tam medialem, facit alterum latus refiduum quintum 
perioi. quadratum uero linea cum mediali fuperficie 
facientis totam medialem fecundum rationalem appli- 
catum, facit alterum latus refiduum fextum per 102. 
Cum igitur difta latera qua funt latitudines cuiufque 
parallelogrammi unicuique quadrato aqualis & fe- 
cundum rationalem applicati differat , & d primo la- 
tere & ipfa inter fe, ( nam d primo differunt,quoniam 
efi rationalis line a.inter fe uero diff er ut, quoniam funt 
refidua non eiufdem ordinis ) confiat ipfas quoq; lineas 
irrationales interje differentes effe. Et quoniam demon 
firatum efi refiduum non effe idem quod binomiu: qua- 
drata autem refidui & quinque linearum irrationa- 
;.j LL isj 
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lium illud conferentium fecundum rationalem appli- 
cata, faciunt altera latera ex reftduu eiufdem ordinis , 
cuius funt £7* refidua,quoru quadrata applicantur ra 
tionalr.fi militer & quadrata binomtj & quinque li- 
nearum irrationalium illud confequentium fecundum 
rationalem ap plicata, faciiit altera latera ex binomijs 
eiufdem ordinis, cuius funt & linomia,quoru quadra- 
ta applicantur rationali, ergo linea irrationales qua 
confequuntur binomium, & qua confequutur refiduu, 
funt inter fe differentes. Quare difta linea omnes irra 
tionales funt numero 13. 



1. Medialis. 

1. Binomium. 

3. Bimediale primum. 

4. Bimediale fecundum. 

5. Maior. 



10. Refiduu mediale 
fecundum. 

11. Minor. 

12. Faciens cum ra - 
tionali fuperficie 



6 . Potens rationale & mediale totam medialem. 

7. Potens duo medialia. 13. Faciens cum me - 

8. R efiduum. diali fuperficie to 

$. Refiduum mediale primum. tam medialem. 

Ccntcfimumduodecimum Theorema. 

Quadratumdine? rationalis fecundum binomium 
applicatum facit alterum latus rcfiduu,cuius no- 
mina funt commefurabilia binomij nominibus, 
& in eadem proportione:pra:terca id quod fit re- 
fiduu, eunde ordinem retinet quem binomium. 

Sit linea rationalis *,binominm /$ y, cuius maius nomen fit 
yfc(*r quadrato linea « fit aquale parallelogrammum 

ex 
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ex fi 7,1 {.dico lineam i? cfferefiduii y cuius nomina fuut 
commenfurabtlia nominibus ipfius binomij fi 7, qua no 
mina funty «M C:& in eadem proportione praterea li 
nea k { eunde ordinem & loci i tenet inter refidua , que 
binomium C 7 retinet inter bi - « 

nomia.Sitrurfus quadrato li 
nea « aquale parallelogram * # r 
mum ex c ji,H.Cum igitur pa- 
rallelogrammum ex Cy } i{ fit 
aquale par allelogramo ex C A,x,cum utrunq;Jit aqua- 
le quadrato linea * } ejl igitur ftcut linea yfi ad lineam 
CA,ita linea» ad lineam 1? /w 14 .6. fed yC ejl maior 
quam fi <fl,ergo & » erit maior quam t {.Sit linea 1 9 a - 
qualis linea x.eft ergo ficut yfiady a, ita 9 1 adi {per 7. 

5 -ergo dijiunfta proportione per ij.yficutyA ad fi a, 
ita 9 {ad{ K.fiat ftcut 9 \ad z \ t ita {k ad u,f quod que- 
admodum fiat dicemus ad finem demonflrationis. ) er- 
go per 12.5. ftcut linea {* ad lineam 1 x,ita tora linea 9 x 
ad tota z x. Sed ftcut \xad t x,ita eflyAadA fi: ( quia { x 
eflad\xficut 9 {ad {i,& 9 {ad{^efl ficut y a ad a fi.) 
ergo ficut linea 9 x ad Z *,ita 7 * ad * fi. fed quadratum 
linea yJiefl commenfurabile quadrato linea A fi 3 ergo 
& quadratum linea 9 x quadrato linea Z x erit comme 
furabile per 11.6 & 10 huius. Sed tres linea flx,?x,t* 
funt proportionales in continua proportione: (ut modo 
dittumefl.) ergo per fecundum corollarium 10. 6 qua- 
dratum linea 9 x erit ad quadratu linea { x» ftcut linea 
9 x ad lineam 1 x.ergo linea 9 x erit longitudine commen 
furabilis linea t x: quare per 16 linea 9 1 erit longitudi - 
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necommefurabihslineaix.Et * | 

quoniam quadratu linea « efl t> », 

aquale parallelogramo ex 9 1 , # $ « « . 

Cx,& quadratum linea *cfl ' w 
rationale , ergo ejT* parallelo- ' 
grammis ex 9 k 3 Cx erit rationale, ergo per z\ linea « t 
rationalis & longitudine comenfarabilis linea Cx: 
quare & linea i *, 9 1 longitudine comme fu 

rabilis , erit etiam rationalis & longitudine commefiu- 
rabihs ipfi £> x.Cum igitur fit ficut linea yx ad x C t ita 
Ixadi *: (quia fupra diflum eft, ficut y x ad x &,ita 9 ? 
ad{K,& ficut 9 {adbitat x,acUx,)lineaueroyx,x& 
fint potentia tantum commenfiur abdes y ergo & linea 
l x,t x erunt potentia tantum commenfiurabiles. Et cum 
fit ficut yxadx & } itd \xad< x,ergo couerfa proportio- 
ne ficut x Cady x,ita xxad(x:& permutata propor - 
noneficutx&ad\x>itayxadtx:fed linea x&,\.x funt 
longitudine commenfiurabiles , ( ut modo probatum e fi) 
ergo CT linea y X 3 \ x fiunt longitudine c+mmefiurabdes : 
fied linea yX,efi rationalis 3 ergo & linea l x erit etiam 
rationalis:ergo linea x fiunt rationales potetia tan- 

tam commefiurabiles. ergo linea 1 t erit refiduum, cuius 
nomina fiunt commenfurabilia nominibus binomij & 
in eadem proportione. dico praterea illud refiduum effie 
eiu fidem ordinis cuius & binomiit.Nam linea y x plus 
potefi,qudm linea £ x aut quadrato linea fibi longitu- 
dine commenfiirabilis 3 aut linea incommenfiurabilis:& 
quidem filtnea yX plus potefi 3 quam £>x quadrato li- 
nea fibi longitudine commefurabtlts 3 fimiliter cj7* linea 

?x 
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? * plus poterit quam linea t * quadrato linea fibi com- 
menfurabihs longitudine per ij.Etquide fi linea yJefl 
longitudine commefurabihs linea rationali , cum modo 
probatum fit lineas yA,lx ejjc longitudine commenfis- 
r abiles, ergo per n etiam linea X x erit longitudine com 
menfurabilu linea rationali : tunc igitur linea jS y erit 
binomium primum fimiliter & linea X i erit refiduum 
primis. Quod fi linea C a fuerit longitudine comme nfu- 
r abdis linea rationali fimihter & linea t x erit eide co- 
menfurabilis:tunc ergo linea £ y erit binomium fecun- 
dum,& linea i i refiduum fecundum. Quod Ji neutra 
ex yA,A& fuerit rationali commenfurabilis ,fi militer 
neutra ex £x,tx erit eidem commenfurabilis, tunc erit 
linea & y binomium tertium, & linea 1 1 refiduum ter- 
tium Quod fi linea y A plus poteft quam linea A A qua- 
drato linea fbi longitudine incommenfurabilts, fi mi- 
liter & linea X x plus poterit quam i x quadrato li- 
nea fibt longitudine incommenfurabilts per ij.Et qui- 
dem f linea yA fuerit longitudine commenfurabilis li- 
nea rationali, etiam linea i x erit eidem commenfura- 
bilis, tunc erit linea by binomium quartum, & linea 
?i refiduum quartum. Quod fe linea 6* fuerit ratio- 
nali commen fur abilu,fi militer & linea \ % erit eidem 
commenfiurabdis,tunc linea jS y erit binomium quintis : 
& linea X*. reftduu quintis. Quod fi neutra ex y a, e, a 
erit rationali commenfurabilis, fimihter neutra ex l x, 
i x erit eidem commen fur abilis, tunc linea jS y erit bino- 
mium fextum,& linea l s refduum fex tum. Ergo linea 
X i erit refiduum, cuius nomina, nempe X x,i x fiunt com- 
■ i MM 
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menfurabilia nominibus binomij Cy,n ominibus in qua 
y A, A J&:& funtin eadem proportione , gr habent eun- 
dem ordinem & locum inter refidua quem binomium 
inter binomia. Nunc illud dicamus quomodo fiat Jicut 
linea 9 1 ad lineam i K,ita H- £ s» y 

nea ad lineam <, x. linea ~ 1 

yAefi maior linea & A. ergo ' — 1 1 * 1 

gr linea 0 ? erit maior linea { t. Detrahatur de linea 9 1 
aqualis linea l », qua fit ? \ per 3 . 1 .E t reliqua fit 9 h.ergo 
linea 9 h erit minor quam linea 9 \,quia 9 1 ejl aqualu li 
neu 9 l fiat Jicut 9 \ } ad 9 l,ita \\ad\x per 1 i.6:crgo 
per conuerfam proportionem Jicut 91 ad 9 \,ira \*ad 
£ i.Exgo per euerfam proportionem fcut linea 9^ad\^ 
hoc ejl ad ei aqualem J t, ita linea {xad t x. 

Centefimum decimumtertium Theorema. 

Quadratum lincar rationalis fecundum refiduum 
applicatu m,facit alterum latus binomium,cuius 
nomina funt commenfurabilia nominibus refi- 
dui & in eadem proportionerprxterea id quod fit 
binomium cft ciufdc ordinis,cuius & refiduum. 

S/> linea rationalu » 3 refiduu ue- » 

roH>A:& quadrato linea» fit p ^ y 

aquale id quod fit ex £ A,x 9: * ‘ ^ ~ 1 

itaque quadratum linea ra- • — 1 1 

tionalis * fecundis C a refiduu • > 

applicatum jacit alterum latus x 9. dico lineam x9 ejfi 
binomium cuius nomina funt commenfurabilia nomi- 
nibus ipfius £Agrin eadem proportione: gr linea xl 
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ejfe eiufdem ordinis binomium, cuius &CAefi refiduu. 
Sit linea C A linea couenieter iunfla A y, ergo linea Cy, 
A y funt rationales potentia tantum commen fttr abdes. 
& quadrato linea x aquale fit parallelogrammum ex 
jS y,*fed quadratum linea x efi rationale, ergo & pa- 
rallelogrammum ex & y,n efi etiam rationale: ergo & 
linea x erit rationalis longitudine commenjurabtlis li- 
nea Cy. Cum igitur parallelogrammum ex &y,n fit a - 
quale ei quod fit ex jS A,x i, ergo ficut Cy ad C A,ita x i 
ad mfed Cy efi maior quam £ A, ergo & linea x i erit 
maior quam %. Sit linea h aqualis linea * i, ergo linea x » 
erit rationalis longitudine commefurabilu linea J&y fi- 
cut & linea n: & cum fit ficut Hy ad C a, ita xl ad xi. 
euerfa ergo proportione ficut Cy ad a y,ita xiadi t.fiat 
ficut xiadi e, ita linea {i adi l,(quod quemadmodum 
fiat, dicemus ad fine demonfirationis.Jergo erit reliqua 
*lad reliquam l i, ficut tota x i ad tota s i per i^.^hoc 
efi ficut Cy ad y A:fid linea £ y, y a funt potentia tantis 
comnicnfur abdes, ergo linea x 1,1 t erunt potentia 

tantum commejurabiles . Er quoniam efi ficut xl adi t, 
ita xiadi i,fid & ficut xiadi i, ita iiadl t ,ergo ficut 
xiadi i, ita l i adi i: quare ficut prima ad tertiam, ita 
quadratum prima ad quadratum fecunda, ergo ficut 
x\ ad {i, it a quadratum linea xl ad quadratum linea 
i ifed hac quadrata funt commefurabilia,quia linea 
i fiunt potentia commen fiur abdes. ergo linea x 1,1 % 
funt longitudine commen fur abdes. Quare per fecunda 
partem 16. linea x i, i i funt longitudine commenfiurabi - 
les-.quareper eandem 16. & linea x l,x t funt longitu-. 

MM ij 
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dine commenfurabiles: fed li- 
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tudine commenfurabilis linea 
Cy.ergo & linea x { erit ra- 
tionalis & longitudine com- 
menfurabilis eidem Cy.Et quonia efijicut linea £>y ad 
y A, ita x \ ad \ i, permutata ergo proportione Jicut fi y 
ad x X,ita yJiadl i: fed linea £>yefl longitudine comme 
furabilis linea x X- ergo & linea y / erit longitudine co 
mefurabilis linea X i fed linea y / efl rationalis, ergo & 
linea i fi erit rationalis: fed & linea fi y,y / funt poten- 
tia tantum commenfurabilesiergo gr linea x fi funt 
rationales potentia tantum commenfurabiles. Ergo li- 
nea x fi erit binomium , cuius nomina funt comme fur a- 
bilia nominibus refidui, & in eadem proportione, dico 
pr a ter ea illud binomium e fle eiufdem ordinis cuius, & 
refduum C A.Nam f& y plus potejl quam y / quadra- 
to linea fibi longitudine commenfurabilis, etia linea xf 
poterit plus quam X fi quadrato linea fbi longitudine co 
menfurabilis per 15 .Quod fi linea C y fuerit longitudine 
. commenfurabilis linea rationali, etiam linea xX erit ei- 
dem rationali commejurabilis longitudine per n:quia 
linea £,y,xX funt longitudine commenfurabiles:& fic 
•erit linea C a refduum primum , & linea x t f militer 
binomium primum. Quod fyJ fuerit longitudine com 
menfurabilis rationali, etiam linea X fi erit eidem longi- 
tudine commenfurabilis:^ fc erit linea fi / refduum 
fecundum, & linea x fi binomiu fleundu. Quod f neu- 
tra ex fi y } y / fuerit rationali commenfurabilis longi- 
tudine 
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'tudine, neutra etiam ex x 9 erit eidem commenfura- 
bilts:& ficerit linea £ Arefiduum tertium ,& linea x 9 
binomium tertium. Si uero linea C y plus potefi quam li 
nea y a quadrato linea Jibi longitudine incommefiura - 
bilis, etiam linea x { poterit plus quam linea { 9 quadra 
to linea fibi longitudine incomenfurabilis per 15 . Ef qui- 
dem Jt linea £ y fuerit longitudine commenjurabilts ra- 
tionali, etiam x \ erit eidem commefurabilts longitudi- 
ne:& tunc linea C a erit refiduum quartu,& linea x9 
binomium quartis. Quod fi y A fuerit rationali comme 
furabilis longitudine, etiam 1 9 erit eidem commenfura- 
bilis longitudine:& tunc erit linea £ A refiduum quin- 
tum, & linea x 9 binomiu quintum. Quod fi neutra ex 
£ y,y A fuerit longitudine commefurabihs rationali, fi- 
militer neutra ex x 9 erit eidem comen furabilis lon- 
gitudine: ejr fic linea £ A erit refiduu fextum, & linea 
x 9 binomium fix tum. Ergo x 9 erit binomium, cuius no- 
mina x 9 fiunt comme fur abilia refidui C A nominibus 

6y,yA,& in eadem proportione: linea x9 retinet 

inter binomia eundem ordinem quem C a inter refidua. 
Nunc dicamus quomodo fiat ficut linea x9 ad lineam 
9 t,ita linea 9{ ad li - „ 

.. .. , * • 5 A ** 

nea £ ». L mea x 9 ad ' 1 

datur in continuum & direftum linea aqualis ipfi 9 1 : 
& fit tota lineax k: & per 10 .6 diuidatur linea 9 1 fi- 
cut tota linea x \ diuifa eftin punflo 9:fitq; linea 9 1 di- 
uifa in punflo\.Eru ficut x9 ad 9 \,boc efi ad 9 i, ita 9 { 
ddli&c. 

Ccntcftmumdecimumquartum Theorema. 

MM tij 
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Si parallelogrammum contineatur ex refiduo & bi 
nomio,cuius nomina fint commenfurabilia no- 
minibus rcfidui &£ in eadem proportione, linea 
qua: illam fupcrficiem poteft,eft rationalis. 

Contineatur parallelogrammum ex * ^ ^ 
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binomij maius nome fty\, minus 
uero i a: & fint commenfurabilia 
nominibus refidui * &,qua fint x 
in eadem proportione.ftj; 
potens illud parallelogrammum linea,n.dico lineam il- 
lam n,efje rationalem. Vroponatur rationalu t, cuius 
quadrato aquale fecundum lineam y A applicetur pa- 
rallelogrammum faciens alterum latus x a. ergo linea 
x\ejl refduum per in: cuius nomina fnt x u,u a qua 
funt commenfurabilia binomij nominibus y t,i a 3 & in 
eadem proportione per 112. Sed per pofitionem linea y t, 
t A funt commenfurabiles lineis x X 3 { /S, C 7 * funt in eade 
proportione\erit ergo ficut x{ad% (, 3 ita xnad uh.ergo 
permutata proportione ficut x{adx n t ita Xbadu A.rr- 
go <jr reliqua « >G ad reliquam x a erit ficut xi adx\i. 
fed linea x l ejl commenfurabilis linea x u.quia utraque 
ex xlyxuejl comen fur abilis linea y\.:ergo & linea «£ 
erit commenfurabilis linea y \.ejl autem ficut linea x j& 
ad lineam x \ 3 ita parallelogrammum ex y A ,x C ad pa 
rallelogrammum ex y a per u 6 . ergo parallelogram 
mum exyA,x C ejl commefurabile parallelogrammo ex 
yAyX A : fed parallelogrammum ex y A, x a ejl aquale 
quadrato linea l t ergoparallelogrammu ex y A 3 xfieft 

commen- 
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commenfurabile quadrato linea i:fed parallelogram- 
mum ex y/i,*£ ejl aquale quadrato linea »,ergo qua- 
dratum linea i erit commenfurabile quadrato linea n. 
fed quadratum linea i eft rationale , ergo & quadratu 
linea n erit rationale. ergo & linea h erit rationalis: & 
potefl paralletogrammum ex m i,y/i. Ergo Ji parallelo ~ 
grammum contineatur & rc. 

Corollarium. 

Ex hoc manifeflu efl, pofje rationale parallclogrammum 
contineri ex lineis irrationalibus. 

Centcfimumdeciinumquintum Theorema. 

Ex linea mediali nalcuntur linea; irrationales innu 
mcrabiles,quaru nulla ulli ante di&uru eade iit. 

Sit linea medialis « y.dico ex li- 

tL 

nea « y innumerabiles gigni ' J 1 

irrationales, quaru nuta ul ‘ — * — * — ‘ — * 

li ex antedifhs irrationali - 1 1 

bus eade Jit. Ducatur Juper ■ 1 

extremitate linea « y perpendicularis « c,qua ft ratio- 
nalis: & copleatur paratelogrammu C y, ergo illud pa- 
raUelogramu £ y erit irrationale per ea qua dtfta funt 
in fine demojbrationts tf.linea ergo qua illud potejl,erit 
Jimihter irrationalis. Sitaute illa linea y a, qua nulli ex 
antediftis irrationalibus erit eade:quia quadratu hu- 
ius y fecundu linea rationale puta « C applicatu, facit 
alterum latus linea medialem nempe « y : nullius uero 
ex antediftis quadratum fecundum rationalem appli- 
catum, facit alterum latus lineam medialem. Kjurfus 
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compleatur parallelogram- «, ' y $ $ 

mum \ A,erit fimiliter illud 
parallelogrammum \Airrd 

tionale, & linea qua illud 

potejl etia irrationalis, qua * 

Jit A hac fimiliter nulli ex antedtfhs irrationalihuf 
eadem effe potefl.Nullius enim ex antedtfhs irrationa- 
libus quadratum fecundum rationalem applicatum fa 
cit alterum latus linea y A. Ergo ex linea mediali &c. 

Centefimumdccimumfextum Theorema. 

Propofitum nobis efto,dcmonftrare in figuris qua- 
dratis diametrum efife longitudine incommen- 
furabilcm ipfi lateri. * 

Sit quadratum,* C y A, cuius diameter xy. ‘ ’ 8 *** 1 

dico lineam * y effe longitudine ineam- 
menfurabilem linea *C.fi enim pofit * . . ■* ' . 

Jier i, fit comme fur abilts : dico tunc illud .. v 

confequt eundem numerum effe parem \\ . • •_ 
Cr imparem. Mamfeflumefl quadra- . , 

tum linea x y effe duplum ad quadratu £■ y 

linea x fi per 47.1. E t quoniam linea * y efl longitudine 
commenfurabilis linea * fi per hypothefm, ergo habe t 
bunt proportionem inter fe, quam numerus ad numeri! 
per^ huius. Habeat linea *y ad linea xfi proportione, 
quam numerus i{,ad numerum *:fintq; illi numeri mi 
rumi omnium habentium eandem proportione : no igi « 
tur numerus t ? erit unitas. "Nam fi s-leffet unitas, cum 
habeat proportionem ad tjicut linea xyad lineam x fi, 

maior 
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maior autem flitxy quam « j&: maior ergo effit 1 ? unitas 
quam numerus H,quod eftimpoflibile. ergo non efl 
unitas, efl ergo numerus. Et quoniam eflficut quadratu 
linea xy ad quadratum linea xC,ita quadratus nume 
rus productus ex \\ ad quadratum numerum produ - 
(tum ex m ; nam utrobique efl proportio fuorum later ii 
duplicata per corollarium 10.6 & n. 8 ; proportio au- • 
tem linea *y ad lineam «6 duplicata, efl aqualis pro- 
portioni numeri 1 l,ad numerum h duplicata, quia efl. 
Jicut xyadx C,ita numerus ad numeru u : quadra 
tum uero Une a « y efiduplum ad quadratum linea *f, e 
ergo & quadratus produttusexnumero sl erit du~ 
plus ad numerum quadratum produtlum ex n.ergo nu 
merus quadratus ex \ l efl par : quare & ipfi.% ( erit 
etiam parmam fl\i efflet impar, etia quadratus ex igfofl 
t K effli impar per i$.<> } autpcr 29. p.Seceturit aquali^ 
ter & bifariam ubi efl i: quoniam numeri fltmt> 
minimiflua proportionis funt .inter fle primi per 24.7?. 

O 4 fflxi par, ergo numerus n efl impar. N amfiueffi^ 
par, binarius numeraret utrunqsx Ixflnam omnis nu- 
merus par habet partem dimidiam per definitionem) 
fedilli numeri x\,n flunt inter fi primi: efl ergo impofli- 
bileeos binario aut alio numero quam unitate nume-y 
rari, ergo numerus n efl impar.Et quoniam numerus 1 i 
efl duplus ad\ i, ergo numerus quadratus ex efl 
quadruplus ad numerum quadratum ex \ 9 . Efl. autem 
numerus quadratus ex \ i duplus ad numerum qua- 
dratum ex h, ergo numerus quadratus ex u,efl duplus 
ad numerum quadratum ex 1 9 . ergo numerus qua- 
Vv n. \ . .\ “ ‘ NN ** 



9f • • • 
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Aratus ex m efl par, ergo & per ea qua modo dtfla fune 
ipfe numerus» efl par: fed probatum efl eum effeimpa- 
rcm,quod eflimpoflibile, non igitur linea « y erit longi - 
( tudine commenfurabilu linea « (S.ergo erit longitudi- 
ne incommcnflurabilis. 

Aliter. 

fjia ratione demonftremus diametrum effe longitudine 
incommefurabilem ipft lateri: fi negetur jit diameter «, 
latus uero fit Cfiatq; rurfusficut « 5 * 

ad 6 , ita numerus xZ ad numerum 
*>& fi nt minimi fua proportionis i 
ergo funt inter fe primi, dico primo 
numerum n non ejje unitatem: nam 
fi pofiibile efl, fit unitas. Et quoniam 
ejl quadratum linea « ad quadra- 
tum linea fi, ficut quadratus numerus ex x \ ad qua- 
dratum numerum ex» (ut dittum efl in pracedeti de- 
monftratione.) fed quadratum linea « efl duplum ad 
quadratum linea C, ergo numerus quadratus exxZad 
numerum quadratum ex »,eft duplus: fed per te nume- 
rus » efl unitas, ergo numerus quadratus ex x Z efl bina 
nus, quod efl impoflibile: no ergo » erit unitas, ergo erit 
numerus. Et quoniam eflficut quadratum linea «ad 
quadratum linea fi, ita quadratus numerus ex xZ ad 
quadratum numeru ex »,ergo numerus quadratus ex 
t Z erit duplus ad numerum quadratum ex »:quare ntt 
merus quadratus ex » numerabit numerum quadra- 
tum ex xZ: ergo per 14,8 numerus », numerabit nume- 
rum xzfedetia numerat feipfum, ergo numerus » nu- 

merabit 
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merabit numeros «,t?: iamefint inter fe primi, quod 

ejl impofiibile.ergo linea «non erit longitudine comme 
furabihs linea Cergo erit eidem incommenfurahilu. 

Hincanimaduerti poffe puto , neutram harum demo fini- 
tionis efje Theonis, fed nec theorema ipfum effe Euclidis: 
nam & trafiatto tota demonflrandi habet quod re fel 
li pofiit, nec refert eam dilige tiam, qua in eat eris ufum 
fui/feTheone ex ipfo uiderepo fumus. Et theorema ip- 
fum tsidetur non fiso loco pofitum effe: debuit enim pr de- 
cedere tr a flatum linearis irration aliis. Qjsanuis enim 
diameter fit longitudine incommenfurabihs ipfi lateri , 
ejl tamen eidem commenfurabilis potentia: ergo fi latus 
ipfum, aut diametrum po fueris effe lineam rationalem , 
neceffdrio J equitur & alterum, nempe latus ipfum , aut 
diametrum efje rationalem, per definitionem linearum 
rationalium. Huius autem theorematis multo facillima 
& certifimam demonfirationem legere licet in eoli- 
~bello,quem fitpn* memoravimus Anfiotelis mei «7 vimi 
■ tfpimvrAllud quoq; quod /equitur addititium efje ne- 
mo negauerit,qui intellexerit pofleriorem ipfius addi- 
tionis partem pertinere ad libros confequentes perferi - 
ptos de /olidis :quia tame O* uerum efi quod dicitur & 
continet rerum ipfarum int eUt genitam, pr at er mitten- 
dum nobis uifum non ejl. 

Repertis lineis reflis longituditudine inter fe incommenfit 
rabilibusyut lineis « reperiri r , , * . | 

pojjimt & alia quaplurima ma . 1 

gnttudines ex binis dimefionibus 1 1 

confian tes, quales funt plana ipfa fiue fuperficies,qua 
‘v.\ ' NN ij 
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fint inter fe incommenfiurabiles. , ' * , 

Nam fi inter lineas x,C fumatur . — i 

media linea proportionalis y,per 1 1 

■1}.6,crit ficui linea x ad lineam fi,itafimiltsJJ>ecies figu i 
ra defer ipta d linea x ad fwnlem fuperficiem figura de- 
fer ipta d linea yfimilis inquam fiecies adfimilem JJ>e- 
ciem fimiliter defiriptam,per fecudum corollarium 10 
theorematis libri fexti,hoc eflfiue illa fint quadrata , 

( qua femper funt inter fe fimiles )fiue fuerint alia qua - 
piamfecies refhlinea fimiles, fiue circuli circa diame- 
tros x,y: nam circuli habent eandem proportionem in- 
ter fe, quam quadrata fuarumdtametrorumperi.il. 
ergo per fecundam partem decimi theorematis huius li 
hri,fimilu fiecies figura deferipta d linea x, erit incom - 
menfurabtlts fimili fieciei fimiliter deferipta d linea y. 
Keperiuntur ergo hoc modo fuperficies inter fe incom - 
menfurabiles. Simili ratione reperiuntur figura com- 

' menfurabiles, fi pofueris lineas x,frcffi inter fe longitit- 
- dtne commenfiurabiles. Cum hacitafint,nunc demon 
Jbremus etiam in ipfisfoltdis effe quadam inter fe com- 
-menfurabilia,& quadam incommenfiurabilia.Namfi 
' ex finguhs quadratu linearum x,&,uelalijs figuris re- 
( hlmeis,qua fint illis quadratis aquales erexcrimus,fi> 
lida fingula aquali altitudine, fiue fint illa fohda exfit- 
v perficiebtisaquidifiantibus compofitafiue pyramides , 
fiu*. corpora ferratilia, illa J olida ■ fic erefla erunt 'inter 
feficut etiam ipfbrum bafes inter fe,per ^i.\\,& per ^ 
& 6'. 12. De corporibus tamen ferratilibus nullum efi 

■ tale tbeorema,£tquid$m fi hafesfolidotunifuerint in- 

\ v:A ter 



LIBER X. '*3 

ter fe commenfurabilesfolida quoque erum inter fe co- 
menfurabilia: quodfibafes fuerint incommefurdbiles, 
folida quoque erunt incommenfurabilia, per 10 huius li 
bri decimi. At fi fuerint circuli duo «,&, & fu fer fingit 
los ere(h coni fiue cylindri, eade altitudine erunt fimi- 
liter inter fe coni,cr cylindri inter fe,fcut ipf circuli, 
qui funt eorum bafes fer 11.12.Ef quidem ft circuli fue- 
rint inter fe commefurabiles,fi militer ifft coni inter fe, 

& cylindri inter fe erunt comenfurabiles: quod ft fue- 
rint circuli incommen fur abiles, fimilit er & coni inter 
fe, & cylindri inter fe erunt incomme fur abiles, fer 10. 
huius Nnde conflat non in folis lineis & fuferficiebus 
effe commenfurabilitatem aut incomme fur abditatem , 
fed in folidis quoque eafdem referiri. 

* - * . .. 4 w’ _w» 4 '. v' 

ad evndem illvstris- 

fimum Cardinalem Bellaium. 

Hic formas iam ui&or oua$,normamq; repono. 

Hic ego fcccfliis noti damnatus adibo 
Phoebe tuos, duce te faltus cmenfus opacos: 

Saxa^ue peruia nuc multis , prius hoipita paucis 
Excquatamco.quxconcdrerc labori. , 

Mox,tua dum magno cocufliis numine mentem 
Thure uaporabit purus delubra facerdos: 

Et (acris operatus erit Belliaus aris, Sb: - - ! 

Ipfe tua hoc itibeas monimentum dedicet arce. 

Nam per nos tcntarc,nefas, line uate profanos. 

Comperto ut fpatium quadrata aequale duobus 
L ■ oZ NN iij 



Redderet ex ternis cuneo, quae fubdita redo 
Linea,Pythagoras Samius lediifima centum 
Terga boum impofuit,uidor ceu fplendidus,aris 
Pieridum,magnisfibi parua rependere uifus. 
Tanto illi potior multis fapientia nummis. 

Ipfc quoque imparibus donis imitatus eofdcm. 
Sit mihi fas,animos,at non ita diflimili in re, 
Parua quide illa tibi,fed quae mihi maxima, folua 
Muncra.Diis quando putas gratiflima merces. 
Me uotiua pium teftabitur ufque tabella. 

Noftra tibi e multis cantabit pagina paucas 
O Phoebi genus,inculto Sapientia laudis 
Carmine,quoq; modo geminas res mifcuit ufus: 
Et Sophiae coniundus amor noua nomina duxit, 
Guius ut exemplo fimul & (crmone Fruamur. 
Nanque homines feclis quondam fenioribus ufi. 
Qui (ludiis animos & tempora longa dederunt. 
Naturae in rcbus,fapicntum nomen adepti. 

Quae cum Pythagor^ ratio manaflet in aeuum. 
Non tulit inuidiam fenior : nam forte Leonti 
Cui regnata Phlinus,quondam cogreflus, 6c ore 
Dum referat magno natur? arcana parentis. 
Admiranda dedit diuini figna uigoris. 

Ingenio neque uifa minor facundia fummo. 
Qu?rcntique uiro,qua nam confideret arte. 

Ille quide cifc negat quicqua ullius artis in ip(o, 
Sed Uudii^ arterna tuis Sapientia duci, 

Hiuc fibi philofophi nomen finxifle nouum fc. 
Attonitus uocis nouitate, rogat quid in hac rc 

,r * * Poneret, 
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Poneret,an reliquos inter diferimen & iftos. 

Nec minimum aifcrimc,ait, quod ut ipfe doceri 
Me referente queas,in imagine eunda notabo. 
Nonne uides quatis celebrentur Olympia ludis? 
Quam multis cuiufque modi mercatus abuder. 
Cotibus ille frcqdes glomerantibus?huic ego uita 
Perfimile die hominu dicam. Nam corporis illic 
Pluribus ut uires,uarioque exercita motu 
Fortia mebra folet celebres parere inde coronas. 
Tenuia gloriol^ pereuntis pabula,quaeftus. 
Excitat hos,aliena ut cmant,aut ut lua uendant. 
Quos praeter genus illud ineft, longe anteferedu 
Nobilitate aliis,laudem captantibus & rem: 

Nec quoqua minus ingenuii,qui nec fibi plaudi 
Fronde coronatis optent,neq; cfefcere nummos. 
Hoc tantum,rertim quid ab unoquoq; geratur; 
Et quo quidque modo,cura ftudioque lagaci 
Luftrantes reeulunc, & ab omni parte uorantes. 
Intentis iucunda oculis fpedacula quxrunt. 
Haud aliter quam qui mercatu aliunde profedi. 
Nos etiam ex aliis alias pcrucnimus oras: 
Terrarumque folum exilio fortimur habendum. 
Hic alios quxftus,popu laris gloria fam$ 

Sunt quos uana tenet multi:plerifque uoluptas 
Imperat, in multis morbi non fimplicis eft uis. 
Sed qd ago?inumerbsne pare enumerare furores? 
Perrarum genus illorum,qui maximus cfle 
Debebat numcrus,rebus conftanter omiflis, 

Poft habitifque aliis,quos redi cura fequendi 



Ceperit,& ueri dederit (Imulacra tueri, 'y: dh' /T 
Calefies animaequas incolucre,bcatas 
Sufpiciuntfine fine domos, & abefle querentes. 
Quod reliquu efl,fliiat animis,& mete moratur. 
Nec terras meminere procul fpe&are iacentes. 
Hi tales,(ludio quibus eft lapientia, £unto 
Philpfophi,& meritum me iudice riotnehabetQ^ 
Addidit, u tque illic hominum liberrima fors cfl. 
Qui (pedant, rerumque aliis comercia cqdunt, 7 
Sic (ludiis cundis,animos quae plurima uerfutf. 
Natura indagare uias atque abdita pr^daq.. - ji > ,, J 
Sed neq; Pythagoras tanto modo nobilis authoi; 
Nominc,quinxebus multo magis amplificatis 
Floruit:atque animqs cultu molliuit agre {\.cs.] Vl 
Magna prius per que ter maxima Graecia creuif.l 
Haec mihi didabat,uacua dum lentus in umbra I 
Rure fuburbano inflantes leuat arte ruinas 

Labcntis patriae, & curarum T ullius «tltum. 
Purus ec. ipfe fluens Graiorum fontibus haullis 
TulliiiSjin Latium peregrinas dodus Athenas 
Fcrre,fuofque nouis opibus ditare Qmritcs. 
Materie ille quide, numeros fed Phoebus &arte ’ 
Sufficit,ulla modo noftri (i carminis c(l ars. • 
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